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NUMERE NATURALE.




81 Multimeanumerelor naturale

1.1. Propozitii adevarate. Propozitii false.
Recapitulare si completari

&

Toatepropozitiile Vrajitorul Rauminte Despreenunturileformulate
Tnteleptului sunt permanent. deClovnul Regal nu putem
adevarate. Spunedaca sunt
adevarate saufalse.

Carui persong 1i poate apartine enuntul ?
a) Timpul nu poate fi oprit.
b) Timp vesel.
c¢) Timpul poate fi oprit.
Argumentati raspunsul.

o

Senumeste propozitie (matematica) un enunt despre care are SeNssa punem ca
esteadevarat sau ca estefals.

Daca o propozitieeste adevarata, sepuneca eaareva oareadeadevar ,, Adevar”
(senoteaza cu,,A” saucu,1”). Daca o propozitieestefa sa, sespunecia eaare
valoareadeadevar , Fals’ (senoteaza cu,,F’ saucu,0”).

4l Aflati valoareadeadevir aproporzitiei:
@ Tn Republica Moldova, anul de nvatamant Tncepe la
1septembrie. |

* Puneti nuinfataverbului din propozitia®.
Scrieti propozitiaobtinuta si aflati valoareae deadevar.

o I . - I




Propozitia@ este negatia propozitiel @.
Negatiaunel propozitii seobtinepunand nu infataverbului acesteia.
Negatiaunel propozitii adevarateeste o propozitiefa s, iar negatiaune propoxzitii
falseeste 0 propozitie adevarata.
|__Exersdm |
Formulati:
a) opropozitieadevarata si negatiaei;
b) o propozitiefalsa si negatiael.

Cercelam si descoperim

* Propozitiile sunt generalesi particulare:

Toateanimaee Cdul are
reprezentatein desen coada.
au coada. o

&y

2 Aflati vaoriledeadevar alepropozitiilor:
a) Toate animal el e reprezentate in desen pot Thota.

b) Crocodilul poateinota.

¢) Uneledintre animal el ereprezentate in desen pot nota.

Caredintre propozitiilea), b), c) sunt generale? Care sunt particulare?

e Formulai: a) o propozitiegenerala adevarata;
b) o propozitie particulara adevarata.

2 Completati cuunul dintrecuvintele: , Toti”, , Toate”, , Unii” sau,, Unele” astfel
Tncét propozitiaobtinuta si fieadevarata.

a) elevi(i) dinclasanoastra sunt pasionati de matematica.
b) numere(le) paresunt divizibilecu 2.
C) numere(le) naturale sunt mai mari decét 10.

.
Din propozitii smple, cu gutorul cuvintelor si, sau, nu, daca..., atunci,
seformeaza propozitii compuse.

Numere naturale. Recapitulare si completari



Completati cu unadintreexpresiile: ,Cel mult”, ,,Cel putin”, ,,Oricarear fi”,

»EXISE”.
a trebuiederezolvat 5 exercitii lamatemati ca.
b) numere paresi nUMereimpare.
C) numarul, daca cifraunitatilor lui este 5, atunci estedivizibil cu5.

5) Completati cuunul dintrecuvintde: , Unii”,,,Unde’,, Toti”, , Toate”.

a) colegi(i) declasa sunt prieteni.

b) numere(le) sunt prime.

C) numere(le) naturale sunt mai mari decét 0.

d) dementedemultimii A={a, b, ¢} gpartinmultimii B={1, a, 5, c}.

* Aflati valoriledeadevar adepropozitiilor obtinute.

Formulati céte o propozitie adevarata si unafalsi cu fiecare dintreexpresiile:;
~,Cdmult”, ,Cd putin”, ,,Oricarear fi”, ,Exiga”, ,Unii”, ,, Toti" .

* a) Determinati valorilede adevar aepropozitiilor smple:
Numarul 8 seimparte exact la2.
Numarul 8 seimparteexact 1a3.
b) Formulati propozitiile compuse: @ si @; @ sau @; Daca @, atunci @; Daca @,
atunci @©.

c) Determinati valorile de adevar ale propozitiilor compuse obtinute. Discutati
rezultatele primite.

» Formulati:
a) doua propozitii sSmple;  b) doua propozitii compuse.

1.2. Multimi. Operatii cu multimi
1 Careiadintremultimileenumeratefi apartine:
copacul; greierasul; spiridusul ?
A—multimeainsectelor;
B —multimeapersongelor din poveste;
C—multimeaplantelor;
D —multimeanaturii vii.

Numiti inca doua elemente care sa apartina fiecareiadintremultimile A, B, C, D.



A" Ne amintim |
M ultimea este o totalitate de obiecte bine determinate si distincte, numite
elementelemultimii. Multimile senoteaza cu literelemari ale afabetului latin:
A B, C, D etc.
Elementeleuna multimi sescriuintreacol ade:

A={0,1,2,3 456,78, 9.
Multimeafara niciun e ement senumeste multimevida si senoteaza cu .

X N -""'\-\.,—-"—‘\-\._",.4-!""
Lu RAM N ERE HIZ i
2 Fiemultimile

M ={a, b, c, d} D:
P={x|xeN, x>3.
A—multimeazilelor saptamanii;

B—multimeazilelor deodihna ae saptamanii.
a) Determinati modul dereprezentareafiecarel multimi.
b) Indicati multimilefinitesi infinite.
_¢)Aflati card M, card Asi card .
(2"
N Ne amintim
Numarul de elemente ale unei multimi M este cardinalul multimii M.
Senoteaza: card M.

card =0.
d) Reprezentati multimile Asi B, prin enumerareael ementelor:
A={ : : : , : : b
) B={ , }.
Multimea B se numeste submultimeamultimii A daca Bc A

oricedement d multimii B estesi dement a multimii A.

MultimileAsi B senumesc multimi egaledaca elecontin A
acdeasi demente.

2 Observati desenul.

F C E D

Completati astfel Tncat sa obtineti propozitii adevarate:
[FE]N[CD] =[CE] [FE]U[CD] =[FD]
[FCIN[ED] = [CE]U[ED] =

Numere naturale. Recapitulare si completari



Intersectiamultimilor Asi Beste Reuniunea multimilor Asi Beste

0 noua multime A B ce contine o noua multime AU B ce contine
elementele comuneaemultimilor elementele care apartin cel putin
Asi B. uneladintremultimile Asau B.

A Andizati si completati tabelul:

Multimile

A

B

Multimeacartilor din
bibliotecapersonada

Multimea manualelor
dinbibliotecapersondla | & BCAﬁ

Multimeapasarilor

A D ANB=0

{1,357 9

AUB=

2,34
{1, } ANBZ

Cercelam si descoperim

A={s a,l,u,t}, B={s,a,c,C={l,ut}. Cc A leB, ugB, te B.
C — multimeae ementelor multimii A carenu gpartin multimii B.
C — diferentamultimilor Asi B.

=

Diferentamultimilor Asi Besteonoua multime A\ B
careestea catuita din toate el ementele ce apartin multi-
mii Asi nu apartin multimii B.

A\B

Rezolvam si comentam

5 Femultimile A={x|xeN, x<7}, B={x|xeN, 2<x<5}.

Aflati multimea A\ B.
Rezolvare:

Deoarece A={0,1, 2, 3, 4,5, 6, 7} si B={3, 4}, obtinem:
A\B={0,1, 2, , : }.



6 a) Reprezentati, prin enumerareadlementelor, multimile:
A—multimeadisciplineor deinvatamant dinorarul clasal aVl-g;
B—multimeadisciplinelor preferatededevii clasal voastre.

b) Aflati: C = A\ B.

Rezolvare:
a A={ 1
B={
b) C={ }.
T Speram ca matematica ¢ C.
a8

1.3. Multimea numerelor naturale

" Ne amintim |
Multimeanumer elor naturalesenoteaza cu N.
N={01 2 3,...}
Multimeanumerd or naturdeesteinfinita.
Multimeanumerelor naturale nenule senoteaza cu N”.

Analizam si completam

1 Reprezentati doua submultimi infinitedemultimii N:
a) prindescriereverbala;
b) enuntand proprietatea caracteristica aelementelor .
Rezolvare:
a M—multimeanumerelor naturalepare.

A—

b) C={x|xe N, x>15}.
D ={x|xe N, }.

2 Adevirat sau Fals?

M ={x|xe N, x>2}, B={x|xeN, x<20}.

a MUB=N"—Fals b) MUB=N — /‘T|h:
c) M c N —Adevirat d) BN -

Numere naturale. Recapitulare si completari _



Exercitii si probleme

|
1. Determinati valoareade adevar apropozitiel:
a) Pamantul serotestein jurul axel sae. b) 2>5.
c) 3estedivizor a numarului 81.
2. Formulati negatiilepropozitiilor delaexercitiul 1 si determinati valorilelor deadevar.
3. Aflati valoareadeadevar apropozitiei: -
a) Toate planeteledin Sistemul Solar serotesc .
njurul Soarelui. .
b) Paméntul serotestein jurul Soarelui. g
c) Toateraurile sevarsi in MareaNeagra. D 6 .
d) Nistrul sevarsain MareaNeagra.
€) Unelemamiferevietuiesc pe uscat.
f) Toate ciupercilesunt comestibile. 9
g) Toate pasarilezboara.
4. Caredintrepropozitiileexercitiului 3 sunt generale?

5. Completati cuunul dintrecuvintde: , Toate”, , Toti”, ,Und€’, ,Unii” astfe incét pro-
pozitiaobtinuta si fieadevarata:

a) oameni(i) pot inota;

b) luni(le) anului aumai mult de27 dezile,

C) copii(i) prefera dulciurile;

d) numere(le) naturale careau cifraunitatilor zero sunt divizibilecu 10.

6. Completati cuunadintreexpresile:,,Cd mult”, ,,Cd putin”, ,,Oricarear fi”, ,, Exiga”,
»1ot”,, Toate’,,,Unii”,,, Undé’:

a multimi finitesi multimi infinite;
b) multimeafinita, eaareun cardind;
C) unelement dinmultimea{0, 3,5, 7} estenumar impar;
d) nota 10 poatefi luata lamatematica;
2) papagali(i) vorbesc;
f) colegi(i) declasa fac sport.
7. Numiti citedoua elemente care si apartina:
a multimii lunilor deiarn; b) multimii jocurilor sportive;
) multimii copecilor; d) multimii obiectelor ceauforma sferica.

8. a) Fie Amultimea numerelor naturale detrel cifre, fiecare fiind scris cu cifrele
2, 551 7, astfel incét cifrele nu se repeta n scrierea numarului respectiv. Scriei
dementdemultimii A.

b) Aflati card A.



9. 8@ FeBmultimeafractiilor cunumaratorul 1 si numitorul —un numar natura nenul de
ocifra. Scrieti dementelemultimii B.
b) Aflati card B.
10. @) Reprezentati multimea M ={x|xe N, 3< x<15} prinenumerareadementelor.
b) Aflati card M.

11. Completati astfel incét propozitiaobtinuta sa fieadevarata:
a ANY = ;b)) AUD = ;¢ AUA= ;d) ANA=

12. Femultimile A={3, 4,5}, B={5,6,7,8, C={2, 4,8, K={13,5, 7}.
Aflag:
a AUB; b) AUK; ¢ BUC; d)CUK; e ANB; f)CNB;
g BNK; hCNK; i) AK: j)C\A K K\B DHK\A

) |

13. ScufitaRosieli duceabunicii sale cétevapateuri: 3 cuvarza,
4 cumeresi 3 cu carne. Pedrum, eaamancat doua din ele.
Determinati caredintre propozitii sunt adevaratesi care sunt
fos=
a) Bunican-aprimit pateuri cu carne.

b) Bunicaaprimit cel putin un pateu cu varza.
¢) Bunicaaprimit un numar egal de pateuri detoatefeurile.

14. Adevarat sau Fals?
a) Daca unom arefebra, atunci € estebolnav.
b) Daca un om este bolnav, atunci € arefebra.
¢) Daca numarul a este mai mare decat numarul b, atunci numarul a
estesituat peaxanumerelor ladregptanumarului b. Zib
d) Daca numarul a este situat pe axanumerel or ladreapta numaru-
[ui b, atunci numarul a estemai mare decét numarul b.

15. Cugutorul cuvintdor: ,,nu”, ,si”,,,SaU” formati propozitii compuse adevarate pentru
fiecaredin desende @ —®. Utilizati propozitiilesmpledate:
1) Céinelepoarta botnita; 2) Caineleestedusdelesa.

Numere naturale. Recapitulare si completari



16. A={x]|xe N, x<17}. Scrieti submultimeamultimii Aformata din:
a) numerepare,
b) numereimpare;
C) numerel e care sunt patratele numerel or naturale.

emuimeam ~J0 1 23 456
17. Fiemultimea M —{3, 3'3'3'3' 3’ 3}.
Aflat:

a M NN: b) M NN’; Q) M\N.

18. Tngradina cresc 50 de tufe de trandafiri. Radu si Rodicaau turnat apa fiecarela
cate o jumatatedintufe. Infinal, s-aconstatat ca trei tufe au fost udate de ambii
copii. Catetufedetrandafiri au ramas neudate?

19. Aflati si reprezentati pedregpta intersectiafigurilor:
a) [AB]N[AB; b) [AB AB; c) [AB]N AB.

20. Fe D,, multimeadivizorilor numarului 12, B—multimeanumerelor imparemal mici
decét 12, iar C—multimeanumerelor paremai mici decét 12.
Aflag:

a b,UB; b)D,NC; c¢) BNC; d) D,\B; e D,\C. -
21. Fiecare€lev d unui liceu studiaza sau limbafrancezi, sau limba %

engleza, sauambelelimbi. C&ti elevi invata inliceu, daca 320 de f'
elevi studiaza limbafranceza, 280 dedevi sudiaza limbaengleza, I f

iar 190 dedevi studiaza ambdelimbi?

22. Investigam:
FiemultimileA, Bsi M si propozitiile:
@ Toatedementelemultimii M apartinmultimii Asi multimii B.
@ Toatedementelecomuneademultimilor Asi B gpartinmultimii M.
a) Scrieti trel multimi A, Bsi M pentru care propozitiile @ si @ sunt adevarate.
b) Scrieti trei multimi A, Bsi M pentru carepropozitia@ esteadevarata, iar propo-
zitia@ —fasa.
C) Sestieca propozitiile ® si @ sunt adevarate. Determinati valoareade adevar a
propozitie:
1) Daca oriceelement x apartinemultimii M, atunci xe A
2) Daca oriceelement y apartine multimii M, atunci ye B.
S McA
4) M =ANB.
5 Ac M.



§2 Divizibilitate

A

2.1. Divizor. Multiplu

4 Nif-Nif, Naf-Naf si Nuf-Nuf doresc si cumpere mere. Cele dous |azi contin

aceeasi masa de mere. Pe care dintre ele trebuie sa 0 aleaga el astfel incét fiecarui
purcelus sa-i revina acel asi numar demere?

15Mere
Rezolvare:
15 mere pot fi impartiteinmod 20 demerenu pot fi impartiteinmod
ega la3 purceusi. egd la3 purceusi.
Notam: Citim: Notam: Citim:
15:3sau | 15estedivizbil cu3 2073sau | 20 nuestedivizibil cu 3
3|15 3 divide 15 3/20 3 nudivide 20

r’

g

o Numarul natural aestedivizibil cu numarul natural b daca exista un numar
natural castfel Tncat a=b-c.

Notam: a:b.
Semai spune: b estedivizor a numarului asau b divide numarul a.
Notam: b|a.
e Numarul natural a este multiplu a numarului natural b daca a seimparte
exact lab.
Evident, daci bdividea, atunci aeste /b | a\
unmultiplua numarului b. divizor al multiplual
m numarului a numarului b
2 Cati divizori si cati multipli arenumarul 12?
Rezolvare:

Deoarece 12 sedividecu 1, 2, 3, 4, 6, 12, rezulta ca acest numar are 6 divizori.
La12 seimparte exact fiecaredin numerele 0, 12, 24, 36, 48, 60, 72, ...
Observam ci oricenumar deforma12- n, unde ne N, seimparteexactlal12.
Prinurmare, 12 areoinfinitatedemultipli.

Raspuns: Numarul 12 are6 divizori si oinfinitatedemultipli.

Numere naturale. Recapitulare si completari



[

¢ Multimeadivizorilor unui numar natural nestefinita si senoteaza D,.

¢ Multimeamultiplilor unui numar natural nesteinfinita si senoteaza M ..
Deci, D, ={1, 2, 3, 4, 6, 12};
M, ={0,12, 24, 36, 48, .. }.

Observarie. Oricenumar natural nsedividecu 1si cun. Numerele1si nsenumesc
divizoriimproprii a numarului n, ceilati divizori sesnumescdivizori proprii.
» Completati:

[ Divizorii numarului 18 )
proprii improprii

2.2. Criterii de divizibilitate

1 Selectati numerele care se potrivesc fiecirui cos.

(100) (370) —=

dvizibile
/ ecub

A Ne amintim |
o Unnumar natural estedivizibil cu 2 daci si numai daci ultimasacifra este0,
2,4, 6sau 8.

e Unnumar natural estedivizibil cu 5 daca si numai daci ultimasacifra este0
sau 5.

e Un numar natural este divizibil cu 10 daca si numai daca ultima sa cifra
este 0.

2 Carepoatefi ultimacifra aunui numar divizibil cu3?

Rezolvare:

Examinam cétivamultipli a numarului 3: 3,6,9, 12,15, 18,21, 24, 27,30, 33, ....
Raspuns: Oricecifra.




2 Examinati sirul numerelor si completati:
| 81,268, 873, 100, 108, 78,95 )

Numeredivizibilecu3 Numereacaror suma decifre
81 esedivizibilacu3
81

» Trageti concluzia
* Rezolvati sarcina &) cercetand divizibilitateacu 9. Trageti concluzia

¢ Unnumar natura estedivizibil cu 3daca si numai daca sumacifrelor sdeeste
divizibilacu3.
¢ Unnumar natura estedivizibil cu 9 daca si numai daca sumacifrelor sdeeste
divizibilacu9.
| Aplicdm |
@% Aplicati criteriilededivizibilitatesi selectati Modd:

numerdedivizibilecu: 168: 3. deoarece

a) 3; b) 9. 1+6+8=15,
384 . i :
- . iar 15: 3.

Aflati valoareade adevir apropozitiei:

a) Toatenumereledivizibilecu9sunt divizibilecu 3.
b) Toatenumereledivizibilecu 3sunt divizibilecu 9.
¢) Undlenumeredivizibilecu 3sunt divizibilecu 9.

2.3. Numere prime. Numere compuse.
Descompunerea numarului in produs de factori primi

1 Observati numerele. Ajutati-1 pe Naf-Naf i d eaga numerelecarenu au divizori
proprii (adica numerelecaresedivid doar laeleinselesi [al):

Rezolvare:

Numerele53, 71, 43, 19 sedivid doar lalsi laeleinsesi. Ele senumesc numere
prime.

Fecaredinnumerele42, 38, 81, 27, 39 aumai mult de2 divizori. Deexemplu, 42 s2
dividecul, 2,3, 6,7, 14, 21, 42.

Astfel denumere se numesc numer ecompuse.

Numere naturale. Recapitulare si completari




¢ Unnumar natural nestenumar prim daca aredoar doi divizori: 1si n.
¢ Unnumar natura nestenumar compusdaca aremai mult dedoi divizori.

Observarie. Numarul 1 nu este nici simplu, nici compus, deoarece se divide
doar cu 1.

| Aplicam |
» Completati sirul astfel incét si scrieti primelezece numereprime:
2,3,5,7,11, 13, 17, , ,

2, Observati cum Stietot si Stiemult au descompusin factori primi numérul 300.

Metoda | Stietot 31s Metoda Il F‘-ﬁ,

¥ 300 | 2 I
o 150 | 2 ot
R 75 | 3 }'#

25| 5 Stiemult
55
1

@ Tmpartim exact numarul din stangala
cel mai mic numar prim posibil si
scriem cétul obtinut sub deimpartit.

@ Repetam pasul @ pana obtinem catul
1

300=2°-3-5°
_Aplicam | 300=2%-35°

» Descompuneti infactori primi numarul: a) 420; b) 1200.

2.4. Cel mai mare divizor comun. Cel mai mic multiplu comun

Ain preajmasarbatorilor deiarna, un magazin apregatit cadouri identice cu bom-
boane ,Meteorit” si ,,Do-re-mi”. Céte cadouri, cel mult, pot fi formate cu 120 de
bomboane,,Meteorit” si 144 de bomboane,, Do-re-mi”?

Rezolvare:

Fiecaredin numerele 120si 144 trebuiesi sedivida cu numarul decadouri. Scriem
divizorii fiecarui numar.

D, ={1 2 3,4,5, 6,8, 10, 12, 15, 20, 24, 30, 60, 120} .

D...={1, 2 3,4,6,8, 12, 18, 24, 36, 72, 144}.

Capiolu 1



Observam ca cel mai mare numar caredivide 120 si 144 este 24.
Prinurmare, peraft pot fi cel mult 24 de cadouri.

Spunem ca 24 este cel mai mare divizor comun a numerelor 120 si 144.
Scriem: 24 estec.m.m.d.c. a numerelor 120 i 144.

Notam: (120, 144) = 24.

Raspuns: 24 de cadouri.

¢ Ce mai maredivizor comun al numerelor naturaleasi b estecel mai mare
numar natural lacare seimparte exact fiecaredintrenumereleasi b.
Notam: (a, b).

¢ Daca (a, b) =1, atunci numereleasi b senumesc numereprimeintreele.

2 Cdculati c.m.m.d.c. a numerelor 450 si 1050.

Rezolvare:
@ Descompuneminfactori primi fiecare numar:
450 | 2 1050 | 2
225 | 3 525 | 3
75 | 3 —= 450=2-3.5° 175 | 5 —= 1050=2-3-5-7
25 |5 - 35 5 a
55 717
1 1

@ Cdculam produsul dintrefactorii primi careau cel mai mici exponenti ai puterilor
si care secontinin ambel e descompuneri.
(450, 1050) = 2-3-5° =150.

Observarie. Daca bdividea, atunci (a, b) = (b, a) =h.

Cercetam si descoperim

3 Céterate, cel putin, sunt in cérd, daca labalta ele
seduc cate 8 nrand, iar delabalta seintorc céte 6n
rand?

Rezolvare:

Numarul deratetrebuiesafiedivizibil cu6si cu 8.

Scriem c&ivamultipli a numerelor 6si 8.

M, ={0, 6, 12, 18, 24, 30, 36, 42, 48, .. },

Mg ={0, 8, 16, 24, 32, 40, 48, .. }.

Observam ca cel mai mic multiplucomuna numerelor 6si 8 este 24. Prinurmare, in
card erau cel putin 24 derate.

Raspuns: 24 derate.

Numere naturale. Recapitulare si completari



Spunem ca 24 este cel mai mic multiplu comun a numerelor 6 si 8.
Sriem: 24 estec.m.m.m.c. a numerelor 6si 8.
Notam: [6, 8] = 24.

Cd mai micmultiplu comun a numerelor naturaleasi b estecel mai mic numar
natural nenul care seimparte exact lafiecaredintrenumereleasi b.
Notam: [a, b].

Calculati c.m.m.m.c. ad numerelor 144 i 150.

Rezolvare:
@ Descompuneminfactori primi fiecare numar.
144 | 2 150 | 2
7212 753
36| 2 — 144=2".3 255 — 150=2.3.57
18| 2 - 5/5 =
93 1
33
1

@ Calculam produsul dintrefactorii primi careau cel mai mari exponenti ai puteilor
si sunt prezenti in cel putin unadintre descompuneri:
2*.3%.5* =3600 sau
[144, 150] = 3600.
Raspuns: [144, 150] = 3600.

Observarie. Sepoate arataca [a, b] = % , pentru oricenumere nenule.

Tntr-adevar, (144, 150) = 6 si 1446150 — 3600,

/ —
(144, 150) [14\}, 150] T/]
[, b]-(a b)=a-b

Exercitii gi probleme
|
1. Selectati numereledivizibilecu: @2; b)5; c)10.

421 | 500 ) 4000 ) 2615
995 ) 50 ) 45 )

Capiolu 1




2. Scrieti toate numerele naturalede doua cifre:
a) divizibilecu2si cu5; b) divizibile cu 10;
c) caresedividcu 5, dar nusedivid cu 10.

3. Aflati catul si restul impartirii:
a)2456:5  b)3149:2; ¢)2783:10; d)1234:3; € 43210:09.

4. Aflati numerele mai mici decét 30, fiecare egal cu sumadivizorilor sii in afara
ded Tnsusi.

5. Aplicand criteriul corespunzator dedivizibilitate, selectati numereedivizibilecu:
a 3; b) 9.

6. Aflati divizorii proprii a numarului: a)36; b)48; c)126; d)416; e)500.
7. Determinati multiplii dedoua cifrea numarului: @) 21; b)18; c¢)35; d)19.
8. Sdectati numerdeprime:

) () (@) () () (1) (1)

9. Descompuneti infactori primi numarul:
a) 36, b)80; ¢)100; d)136; e)240.

10. Aflati cd ma maredivizor comuna numerelor:

a) 12si 20; b) 27 si 72; c) 60 si 64;
d) 96si 36; e) 360 si 840; f) 84 i 112.
11. Smplificati fractia
315, ) 48 o) 360. q 312
320’ 124" 420’ 390°

12. Aflati cd mal mic multiplucomuna numerelor:
a)5si8 b)45s5i9; c)27si45, d)12si18; €)33s5i39; f)64si48.
13. Fara aefectuaimpartirea, aflati restul impartirii numarului 123456789 la
a2 b5 010, d)3; eo.
14. Aflati toatenumerdedeforma
a) 123a, divizibilecu 3; b) 25ab, divizibilecu 9;
c) 63bc, divizibilecu9si cu 10.
HE[]
15. Scrieti trei numereformate doar:
a)dincifreelsi 0, divizibilecu3; b) dincifrele2si 3, divizibilecu 3;
c)dincifra3, divizibilecu9; d) dincifrele1si 4, divizibilecu9.

Numere naturale. Recapitulare si completari




16.

17.

18.
19.

20.

21.

22.

EER
23.

Adevarat sau Fals?

a) Produsul adoua numereimpare este un numar impar. z||
b) Patratul unui numar par este un numar impar. —tF
¢) Cubul unui numar impar este un numar par.

d) Cubul unui numar par este un numar par.

Doua maxi-taxiuri se pornesclaora6:00 delaaceessi statie. Primul maxi-taxi
revine pestefiecare45 deminute, iar al doilea— pestefiecareora.
Laceora sevor mai intélni Tn statie cele doua maxi-taxiuri?

Careesterestul impartirii numarului natural nla6, daca n+4 estedivizibil cu6?

Adevarat sau Fals?
a) Sumaadoua numere pare este un NUMAr par.
b) Diferentaadoua numereimpare este un numar impar.
/Tlh: c)Daca c|asi c|b, atunci c|(a+b), pentruorice a, b, ce N.
d) Daca un numar natural sedividecu 5, atunci € sedividecu 10.
€) Daca un numar natura sedividecu 2 i cu 5, atunci € sedividecu 10.
f)Daca c|(a+Db), aunci c|asi c|b, pentruorice a, b, ce N.
M, M,
Copiati diagramele si plasati pe ele, lalocul
potrivit, numerde
5,6,8,9, 10, 12, 15, 16, 18, 20, 21, 25, 30.

. . . M
Aflati numerele naturalemsi n, stiind ca: °

a m+n=24si (m, n)=8§, b) m+n=45si (m, n)=9.
Fiemultimile A={xe N|x:6 si x<50, B={xeN|x:3si x<50},
C={xeN|x:2si x<50}.

Stahiliti val oareade adevar apropozitie:

aBcA b)AcC; ¢cBUC=A d)BNC=A ¢€{2 3 6 cBUC.

Lal10mai, dintr-un port au plecat simultan 3 vapoare. Primul vapor revinein port
din 4 1n 4 saptamani, al doilea—din 6 in 6 saptamani, iar a treilea—din 31n
3 saptamani. Pecedata sevor intélni in port celetrei vapoare?

24. Aratati ca un numar natura estedivizibil cu:

25.

a) 4, daca numarul format din ultimele saledoua cifreestedivizibil cu4;
b) 8, daca numarul format din ultimelesaletrel cifreestedivizibil cu8.

Aflati cel mai mic numar natural care, impartit perandla?, 8,9, da resturile5, 6, 7.



3 Metode aritmetice de rezolvare
aproblemelor

3.1. Metodafigurativa

A Tntrei depozite erau in total
260 tonedemere. In primul depozit
erau cu 56 tone de mere mai mult
decét n depozitul a doilea, iar in
depozitul a treileaerau cu 30 tone
demeremal mult decét in depozitul
al doilea. Cétetonedemereerauin

\om reprezentanecunoscute
si vom fixa relatiile dintre
marimile date In problema
printr-un desen.

fiecaredepozit?
Rezolvare:
@ Reprezentam prin segmente;
56tone
. —_———
Depozitul | : i
Depozitul Il + i 260tone
Depozitul 111 t |
30tone

® Calculamsumavalorilor partilor egae:
260—-56—-30=174 (tone).

® Calculam cétetonedemereerau indepozitul 1l (valoareaunel parti):
174:3=58 (tone).

@ Aflam cétetone demereerauindepozitul |:
58+ 56 =114 (tone).

® Calculam catetonede mereerauindepozitul I11:
58+30=_88 (tone).
\erificare: 114+ 58+88= 260 (tone)—A.
Raspuns.  Depozitul | —114 tone;
depozitul 11 —58 tone;
depozitul 11 —88tone.

Numere naturale. Recapitulare si completari



Examinam si completam

2, Unautobuz aparcurs 1270 kmintrei zile. Tn primazi e aparcurso distanta de
5ori mai maredecét inziuaadoua, iar in ziuaatreia—cu 60 km mai mult decét in prima
zi. Cati kilometri aparcursautobuzul infiecarezi?

Rezolvare:

@ Reprezentam prin segmente:

- Ziual

N\ Zivall  —m— 1270km
Ziualll —
——
km
® 1270- = (km) —sumavalorilor partilor egale.
® 5+ 1+5=11 (parti egale).
@ 1210:11= (km) —all-az.
® 5= (km) —1 zi.
® -5+60= (km) —alll-azi.
\erificare: + + =1270 (km) ( ).
Raspuns: Zival — km; ziuvall — km; zivalll — km.

3.2. Metodareducerii launitate

Rezolvam si comentam

A Pentru 12 cutii cubomboane  (Vom reduce compararea
sauplatit432lei. C&ilei sevorplati | marimilor din problema la
pentru 8 cutii cubomboanedeace- | compararealor cuunadintre

lagi fd? marimileluate caunitate.
Rezolvare:
Folosmschema:
L2cutii e 432le
leutie . 432:12=36(le)
tSTe U (] 36-8=288(le)
Deci, pretul une cutii estede 36 lei, iar pentru 8 cutii sevor plati 288 lei.
Raspuns. 288le.

Capiolu 1



Examinam si completam

2 Pentru sirbatoareade Craciun, o familieacumparat
un curcan, 0 gasca, trei gaini si cinci pui. Sestie ca un pui
costa 32 lei. Cét costa toata cumparatura, daca curcanul
costa cat 0 gasca si doua gaini, 0 gasca —cét o gaina si inca
20lei,iarogaina—céttrel pui.

Rezolvare:

Pentru arezolvaproblema, acceptam caunitate pregul puiului.

Atunci, pentru o gaina sevaplati 3-32=96 (lei).

Pentruogéasca3-96+20= +20= (lei).
Pentru un curcan: +2-96= (lei).
Sumatuturor platilor vafi:

+ +3:96+5-32= (lei).
Raspuns: lei.

3.3. Metoda mersului invers

A Vioricas-aganditlaunnumar. DiU o rezolvaproblema g_, 9

apestui numir, micsorat cu5, afostinmul- | porming delafarsitul | © oy
titcu3. Produsul obtinut afost Impartitla | ey i, O

6 si apoi marit cu4. S-aobtinut 28. Lace
numar s-agandit Viorica?
Rezolvare:
aem [ 2-5 ] -3 ] 16+4
Restabilim numarul pornind rezolvareadelastarsitul enuntul ui:

(28} =] 2a - 144} [ ag | > [ 53 -2

Raspuns: 26,5.

2 Unturist amersinprimazi timp de6 ore, in adouazi aparcurs30km, inatreia
zi cu 20 kmmai mult decét in ziuaadoua, iar in ziuaapatraamers5 orecu vitezade
8km/h. El aparcursintotal 180 km. Cu ceviteza s-adeplasat turistul in primazi?

Numere naturale. Recapitulare si completari




Rezolvare:
Incepem rezolvareadelasfarsitul enuntului:

@ Turistul aparcursinziuaapatra: 5 - 8 =40 (km).
@ Inziuaatreia: 20 + 30 =50 (km).

® Inzldell, I, 1V intota:
30+ + = (km).
@ Inprimaz, el aparcurs: 180 — = (km).
® Inprimazi, turistul s-adeplasat cu viteza: 6= (km/h).
\erificare: + + + = (km).

Raspuns: km/h.

3.4. Metodafalsei ipoteze

Cerceldm si descoperim

4 Peun sespasc gastessi oi, in
total 98 de capetesi 252 depicioare.
Céte géstesi céte oi pasc pe ses?

Rezolvare:

@ Presupunem ca pesespasc doar géste. Atunci, toate
cele 98 de capete vor avea 98 - 2 = 196 (picioare).

@ Conform conditiilor din problema, obtinem diferenta252 — 196 = 56 (picioare
nplus).

® Diferentaprovinedinfaptul ca am considerat ca pe ses pasc doar géste.

@ Tinand cont defaptul ca o caiearecu 2 picioaremal mult decét 0 gasca si inplus
sunt 56 de picioare, aflam cate oi pasc peses. 56: 2=28(0i).

® Aflam céte géste sunt peses. 98 — 28 = 70 (gaste).

\erificare: 28 -4+ 70 - 2 = 252

Raspuns: 28 de oi; 70 de gaste.



2, Cu730lei sepot cumpara22 decirti acate 25 lei si 401ei. Catecarti defiecare
fel sepot cumpara?

Rezolvare:

@ Presupunem ca fiecare carte costa 40 lei. Astfel, toate cele 22 de carti ar costa:
22 - 40=3880 (l€i).

@ Comparand cu pretul real, seobtineo diferenta: 880—730= (leiinplus).

@ Diferentaprovinedinfaptul ca am considerat toate cartilefiind de40|el.

@ Aflam cétecarti de25lei s-au procurat: :(40-25)= (carti).

® Aflam cétecarti de40lei s-au procurat: 22 — = (carti).

\erificare: : + . =730 (le).

Raspuns: carti de25lei; carti de40lei.

Generalizam

Tn cazul in care se aplici aceasta metods, se porneste, deregula, delaintrebarea
problemel, facand o presupunere asupra marimii care se cauta, aceasta nefiind in
contradictie cu datel e din enunt. Sereface problemain baza presupunerii facutesi se
gungelaunrezultat care nu se coreleaza cu cel red din problema: estefiema mare, fie
mai mic decét acesta. Secompara rezultatul obtinut (in bazapresupunerii) cu cedl initial.
Din nepotrivirile obtinute setrage concluziacorecta privind rezolvareaproblemei.

Exercitii gi probleme
Wm0
1. Rezolvati problemaprin metodafigurativa:
a) Ofranghiede 74 mafost taiata in doua bucati astfel Tncét unadintre ele este cu
16 mmai lunga decét cedldta. Cati metri arefiecare bucata?
b) Trei piesedemetd cantarescimpreuna 155 kg. Primapiesi estecu 28 kg mai grea
decét adoua, iar atreiacu 22 kg mai greadecét adoua. Cét cantarestefiecarepiesa?

2. Rezolvati problemaprin metodareducerii launitate:
a) 12 carti deacelasi pret costa intotal 816 lei. Cét costa 5 astfel decarti?
b) Stelaaprocurat 18 albume i 24 de carti pentru copii laacelasi pret. A achitat
cumparaturacu o bancnota de500lei si aprimitrest 17 lel. Cét costa unalbum si cat
costa o carte?

3. Rezolvati problemaprin metodamersului invers.
Dublul unui numar afost micsorat cu 10si gpoi inmultit cu 6. Produsul obtinut, fiind
marit cu 5, afost impartit 1a8 si s-aobtinut 22. Determinati numarul initial.

Numere naturale. Recapitulare si completari



4. Rezolvati problemde | si 2 din secventa3.4. pornind delaalte presupuneri.

5. Rezolvati problemaprin metodafal sai ipoteze:
a) Unfermier vindeapui si iepuri: intotal 20 de capetesi 68 depicioare. Cati pui si
cé&i iepuri vindeafermierul ?
b) 22 de carti acéte 50 si 90 de pagini auimpreuna 1340 de pagini. Céte carti sunt
defiecarefd?

HE[]

6. Rezolvati prinmetodafigurativa problema:
a) Tataare44 deani, iar fiul are 16 ani. Cu céti ani in urma tatal afost de 3 ori mai
maredecét fiul?
b) Tntr-o biblioteci sunt 458 decirti in 3 limbi straine. CartileTnlimbaspaniola sunt
cu50mai putinedecét ceeinfranceza si dedoua ori mai putinedecét celein engleza.
Cétecarti defiecarelimba sunt in biblioteca?

7. Rezolvati problemaprin metodareducerii launitate;
6 muncitori au sapat in 10 zile 420 m de sant. Ce lungime de sant vor sipa
10 muncitori Tn 8 zile, avand aceessi productivitateamuncii?

8. Rezolvati problemaprin metodamersului invers:
O gospodina vindealapiata pepeni galbeni. Primul cumparator acumparat juma-
tate din numarul pepenilor care se gaseau in cos si Tnca o jumatate de pepene.
Al doilea a luat jumatate din numarul pepenilor ramasi Tn cos si Tnca o juma-
tate de pepene. Al treilea, de asemenea, aluat o jumatate din numarul pepenilor
care segaseau in cos si Thca o jumatate de pepene, astfel incét cosul aramasgol.
Cati pepeni galbeni aavut initial gospodina?

b
9. Rezolvati problemaprin metodafal sai ipoteze:
Laoferma sunt géste, ratesi vitel: intotal 120 de ‘
capete si 280 de picioare. Se stie ca numarul X g v :
gastelor estedetrei ori mai maredecat cel d ratelor. oy % o}
Cétegaste, citeratesi cati vitei sunt laferma? vl 2

s
EEE

10. Tntr-o clasi sunt detrei ori mai multefete decét baieti. Pot fi 34 deelevi Tn aceasta
clasa?Dar 36 dedevi?Caretrebuie si fienumarul deelevi pentru caproblemasa
aiba solutie? Gasiti catevavariante deraspuns.

11. & Compuneti o problema care serezolva prin:
1) metodafigurativa; 2) metodareducerii launitate;
3) metodamersului invers, 4) metodafa sai ipoteze.
b) Propuneti colegilor si rezolve problemel e compuse.



84 Rezolvareaecuatiilor in multimea N

4.1. Expresii matematice

2011 _
Contin
Expresii numerice doar
/ numere
Expregi 6-5+8:2
matematice \
‘a-b| [ x+y| | x+2] -
Expresiiliterdle | conin
26(x+3) |20 feclonl | jitere
@ Factorul numeric sescrieinainteafactorilor ce
@ Factorul 1 nusescrie. e X-1=X
Argumentati afirmatia 3-a-1-b=3ab

® Daci efectuam operatiileintr-oexpresenumerici, === 125:5-3%.2=25-18=7.
obtinem un numar numit val oar ea expresie.
@ Oexpresieliterala poate fi transformata intr-o——= Pentru expresia 3x+ 2y,

expresie numerica daca sesubstituieliterelecu considerdnd x=8 si
numere. y =4, obtinem 3-8+ 2- 4.

:r:f.z Ecuatii

Observati desenul si completati.
Tntrucét balantaseafla in echilibru,
obtinem:
3.0 +1 =10, ~—— ecuatiecu o necunoscuti
L — 1

Membrul g8ng  Membrul drept

Numere naturale. Recapitulare si completari



Rezolvam si comentam

1 Rezolvati inmultimeaN ecuatia 3x+1=10.

Rezolvare:
3x+1 = 10, Membrul stang estesuma 3x +1, cu untermen necu-
Membrul  Membrul NOSCUL.

stang drept

3x=10-1 ——— Pentruaaflatermenul necunoscut, scademdinsuma
termenul cunoscut.

3x=9 Membrul stang este 3x, iar necunoscutax esteun
factor.

x=9:3 ——— Pentru a afla factorul x, Tmpartim produsul 9 la
factorul cunoscut 3.

x=3eN ~—— Obtinem valoarea 3 si determinam daca ea apar-
tinemultimii N (decareceecuatiaserezolva inmul-
timeanumerelor naturale).

3-3+1=10 (A) Verificam daca val oareaobtinuta transforma ecuatia

10=10 ntr-o egalitate adevarata.

Raspuns: S={3}. = Scriemraspunsul.

(B Retineli | Eouaiaare

¢+ Ecuatia cu 0 necunoscuta este o egalitate ce| solutiein N.

Ecuatianu are
solutiein N.

contine 0 necunoscuta.

¢ Valoarea necunoscutel pentru care ecuatia se
transforma ntr-o egalitate adevarata se numeste
solutie a ecuatiei.

¢ Arezolvaecuatiainseamna aaflasolutiael saua
arataca eanu are solutii.

¢ Multimeasolutiilor ecuatiel senoteazia cu S

¢ Daca ecuatianuaresolutie, atunci S= .

2, Rezolvati ecuatia 4a—3=18 inmultimeaN.

Rezolvare:
4a-3 =18 ——— Membrul stAng a ecuatiel esteo diferenta.
4a=18+3 - Pentruaafladescazutul, adunam

Capiolu 1




4a=21 ~—— Membrul sdngesteun incare

necunoscutaa esteun factor.

a=21:4 ——— Pentruaaflafactorul necunoscut a, impartim produ-
sul lafactorul cunoscut.

a=525¢ N ——— Obtinem valoarea 5,25 care nu apartine multi-
mii N.

Conduzie ——— Ecuatianuaresolutii inmultimea N.

Raspuns: S=. ——— Scriemraspunsul.

3 Rezolvati ecuatia16: (2z) = 8 iInmultimeaN.
Rezolvare:
16:(2z) = 8 ~—— Membrul sténg reprezinta oimpartire.

2z=16:8 —<—— Pentruaafla , Impartim la
2z=2 - Pentruaafla ,TImpartim la
z=1eN —=—— Obtinem val oareanecunoscutei si verificam daca

goatinemultimii N.
16:(2-1) =8 (A) Verificim daci val oareaobtinuta transformi ecuatia
8=8 ntr-o egditate adevarata.
Raspuns. S= . ——— Scriemraspunsul.

Al Rezolvati ecuatia 6x—18=0 InmultimeaN.

Rezolvare:
6x-18=0 ——— Membrul stAng este o diferenta.
6x=18+0 ——— Pentru aafladescazutul necunoscut, adunam
sau 6x=18 cu .
x=18:6 —~—— Pentruaaflafactorul necunoscut , Tmpartim
la
x=3eN ——— Obtinemvaloarea3si verificam daca apartinemul-
timii N.
6-3-18=0 (A) ——— Verificamdaca solutiaobtinuta transforma ecuatia
0=0 ntr-o egalitate adevarata.

Raspuns: S={3}. —=—— Scriemraspunsul.

Numere naturale. Recapitulare si completari



Exercitii si probleme
mO0

1. Fieexpresilematematice: 2x; 35—z 0; 5a—b; 7°-2+3; 5°+vy; 3(5+2-4);
8ab; 5(12+32); x°z, 18—3-5. Sdectati dintre acestea:
a) expresilenumerice,
b) expresileliterale.

2. Aflati veloareaexpresa:

a) 2(x—4) pentru x=15; b) 3:z pentru z=6;
c) 3x+1 pentru x= 0,5 d) 4x pentru x=%;
e) 5(a+b) pentrua=2, b=12; f) 7a+b pentru a:%, b:%
3. Gagti, prinsubstitutie, ecuatiilecareau solutiac 1) 4; 2) 10:
a) 3+x=28:4 b) 5(x+2) =32 C) 2a—-3=17;
d) 120:z=12 €) 8y+6=42—-4; f) 20+3t =100: 2.
4. Asociati fiecareecuatiecu solutiag:
X+5=8 | 12x =60 | 3y—12=0|
a—10:2| 120:2:40|
5. Rezolvati ecuatiainmultimea N, efectuandssi verificarea:
a) X+18=24; b) a+35=20; c) 8z=160; d) 5y=18;
€) x:12=96; f) t:6=100; g) 9x-1=0; h) 4x—20=0.
[
6. Reproduceti si completati tabelul:
2 [ 1 3
X 8 0| 3 5 10 |35 | 1 a
3(4x-1) | 93
16x*+10

7. Laofabrica debomboaneerau x cutii si y bomboane. In fiecare cutieincap cel mult
20 debomboane. Explicati ce pot semnifica, Tn acest context, expresiile:
a) 20x; b) y:x

Capiolu 1



8. Formati ecuatii cu dateledintabel, apoi rezolvati-lein multimea N:

8| Temen | 215 | ? (24,06
Temen | ? |2011|6,84
Suma | 729 | 3405 ? b) | Descazut | 688 | ? (144,28
Scazator ? | 2012 (68,28
Diferenga | 12 | 20 | ?

C) | Factor 14 ? 1425
Factor ? 41 | 14

Produs | 350 | 451 | ? | )| Deimparit| 688 | ? | 684
Tmpartitor | ? 15 | 10
cat 43 | 420 | 2

9. Scrieti oecuatieconformfiecarui lant, apoi rezolvati-oin multimea N:

a [x 6 [ [ =2 . [124

o [t 2 4 100
9 |z [0, 2, [s5

d) al 8. 10, 1160

10. Sergiu are 7 ani. Verisorul sau, Maxim, are 1 an.
Cé&i ani vaavea Sergiu atunci cand € vafi dedoua
ori mai maredeca Maxim?

11. Rezolvati inmultimeaN ecuatia
a) 3(1-2x)+8=232 b) 60:(3y+2)=12;
C) 1-3(8x—4) =1; d) 1605+ 4(3—x) = 2011.
12. Rezolvati problemaprin metodaaritmetica, apoi prin ecuatie;

a) Un salon auto avandut intr-un an 68 de au-
tomobiledemarcaBMW si Ford. Automobile

decét cedledemarcaFord. Cateautomobilede
marcaBMW au fost vandute?

Numere naturale. Recapitulare si completari




b) Miha areinbibliotecapersonala carti inlimbaromana si carti inlimbafranceza,
Tntotal 124 decarti. Carti in limbaroméana sunt de 3 ori mai multe decét celein
franceza. Cétecarti inlimbaroméana sunt in bibliotecapersonda alui Mihai?

c) C&ti calatori erauintren, daca lao statieau coborét jumatate dintreei, au urcat
28 decilatori si acum sunt 124 de calatori?

EEN
13. Completati cuun numar zecima astfel Tncét ecuatiaobtinuta:
a)6- —3x=210, saabasolutia5; b) 4-(1+ x)=Xx, saabasolutia8.

14. Creati 0 problema dupa ecuatia:
a) 2(x-3)=216; b) 5—-3x=x+1 c) 280: x=155-85.

15. Rezalvai inmultimeaN" ecuatia:
a) (2x—4):(3x) =10; b) 2x° = x(2x+1) — 25.

Sa recapilulam

1. Ceesteo propozitiematematica? Formulati exemplede enunturi care nu sunt
propozitii.

2. Formulati trei propozitii adevaratesi trel falsedin diversedomenii.

3. Alcatuiti o propozitie adevarata si gpoi scrieti negatiael.

4. Pentru fiecare dintre cuvintelesi, sau, nu, daca..., atunci formulati céte o
propozitieadevarata si unafasa.

5. Dati exempledinviat utilizandfiecaredintreexpresile:,, Cd mult”, ,, Cd putin”,
,oricarearfi”, ,Exiga”.

6. Compuneti o propozitiegenerala si trei propozitii particularecerezulta dinea.
7. Formulati trel propozitii particularedin domeniul:

a) biologie;

b)fizica;

c) literaturaromana.

Formulati propozitiagenerala cerezulta din celeparticulare.
8. Propuneti exempledemultimi din diversedomenii.




9. Adevarat sau Fals?
Cardinaul multimii elevilor din clasavoasira este 30.

1

1

1

1

1

: 10. Ceréatii intremultimi cunoasteti?

. 11. Ceoperatii cumultimi ati studiat?

. 12. Cititi:

| Bc A B=A ANB; BUA

: A\B; B\A AUB=@; ANB=0.
1

J Formulati exempledemultimi Asi B dinviata astfel incét:

| a AUB=@;

| b) ANB=2.

. 14. Exigta careundivizor a unui numar egal cuun multiplu al acestui numar?
15 Tncecaz un numar estedivizibil cu 2? Dar cu 3? Cu5? Cu 9?Cu 10?
|

1

1

1

1

1

16. Carenumeresunt prime? Care numere sunt compuse?
17. Exista carenumereprimepare?

18. Ceestedivizorul comunadoua numere? Dar multiplul comun al acestor
numere?

19. Cumsecaculeaza cd mai maredivizor comun adoua numere? Dar ca mai
micmultiplucomun?

20. Compuneti céte o problema care si serezolveprin:
a) metodafigurativa;
b) metodareducerii launitate;
¢) metodamersului invers,
d) metodafalsal ipoteze.
21. Cereprezinta solutiaecuatiei?
22. Ceinseamna arezolvao ecuatieinmultimeaN?
23. Formulati o ecuatiecarenu aresolutii inmultimea N.

24. Formulati si rezolvati cate o ecuatie pentru fiecaredintretipurile deecuatii
studiate.

Numere naturale. Recapitulare si completari



Test sumativ

Variantal

1. Fiemultimea A={xe N|60< x< 70

si x:3.

a) Adevarat sau Fals?

,Un numar natura este divizibil cu 3
daci si numai daci ultima sa cifra se
dividecu 3.”

b) Reprezentati multimea A prin enu-
merarea elementelor.

c) Selectati un numar par si unul impar
dintre elementele multimii A si aflati
c.m.m.d.c. a acestora.

. Max si bunicul au cules impreuna
100 kg de prune. Prunele au fost repar-
tizate céte 12 kg infiecaredintrelazile
pe careleaveabunicul si au mai ramas
16 kg.

a) Completati casetacu un numar natu-

rd:

[ ]*=16.
b) Aflati céte lazi avea bunicul.
c) Caculati céti bani aincasat bunicul
dupa ce a vandut toate lazile cu prune
laun pret de 8 lei/kg.

. Rezolvati problema printr-o metoda
aritmetica:
Un fermier creste porumbei si purcei,
Tntotal 51 de capetesi 132 de picioare.
Aflati céti porumbei si céti purcei are
fermierul.

1.

- |- - I - - -

Timp efectiv de lucru:
45 de minute

Variantall

Fiemultimea B ={xe N|80< x <100
si x: 9.

a) Adevarat sau Fals?

,Un numar natura este divizibil cu 9
daca si numai daca ultima sa cifra se
dividecu9.”

b) Reprezentati multimea B prin enu-
merarea elementelor.

c) Selectati un numar par si unul impar
dintre elementele multimii B si aflati
c.m.m.m.c. a acestora.

Dana si bunica au cules Tmpreuna
106 kg de castraveti. Castravetii culesi
au fost repartizati céte 14 kg in fiecare
dintre lazile pe care le avea bunica si
au mai ramas 8 kg.

a) Completati casetacu un numar natu-

rd:

[ ]P=8
b) Aflati céte lazi avea bunica.
c) Calculati céti bani aincasat bunica
dupa ce avandut toate lazile cu castra-
veti laun pret de 7 lei/kg.

Rezolvati problema printr-o metoda
aritmetica:

Tntr-un bloc sunt apartamente cu doua
camere si cu patru camere, in total
45 de apartamente si 140 de camere.
Aflati céte apartamente cu doua si,
respectiv, cu patru camere sunt in bloc.

Baremul de notare

Nota

10 8 7

6

5

Nr. puncte

27-26 | 25-24 | 23-21 | 20-17

16-12

118 | 76 32 10




NUMERE
INTREG!
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intregi

Compararea sl
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numerelor intregi
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intregi
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intregi

. Tnmultirea
numerelor intregi

~ impartirea
numerelor intregi

pPuterea unui numar
intreg cu exponent
pnumar natural.
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operatiilor

Rezolvarea ecu-
atiilor n multimea Z




81 Multimeanumerelor intregi

1.1. Numere intregi

Cercetam si descoperim
,

4l Ursul si-abigat coadainiaz, fiindhotarat ﬁﬁ_
S pescuiasca si € o gramada depeste. A asteptat iy
toata noaptea cu gandul la ospatul ce avea si-I ' '_ %
facd. Sprediminead, temperaturaaatins10°C. =

Si-aprinsoareursul coadainiaz?

Rezolvare:

Pentru araspundelaaceasta intrebare, trebuie si stim ceindica termometrul :

e—

i | 10°Ccaldura | sau . 1oecfig | [

-10 ‘ ‘ -0

-0 | Deoareceapaingheata latem- -0

| | peraturi sub 0°C, rezulta ca ? L -
ursul nu si-aprins coada.

Despre temperatura 10°C caldura se Despretemperatura10°Cfrig semai
mai spune 10°C mai susdezerosauplus | spune 10°C mai jos de zero sau minus

10°Csi sescrie+10°C. 10°Csi sescrie—10°C.
Aceasta temperatura este pozitiva. Aceasta temperatura este negativa.
2, Determinati cu ce cuvant trebuie substituiti casetapentru aobtine o propozitie
adevarata:
aF § .
Y i ]
ﬁ:‘ 4 :
e r
-
|
larna, deregula, temperaturaaerului Tn Vara, deregula, temperaturaaerului in
Moldovaeste = . Moldovaeste | .

Capiolu 2



4
Numerele pozitive si negative se fo-
losesc si in geografie pentru notarea po- 400 1
zitiilor obiecteor fata denivelul marii. T
Tnoperatii bancare, deregula, venitu-
rilesenoteazi cu numerepozitive, iar chel- 100+

tuielile—cu numerenegative. 07
—200
Daca numarul intreg este precedat Daca numarul intreg este precedat
de semnul ,,—”, spunem ca acest de semnul ,,+”, spunem ca acest
numar intreg este negativ. numar intreg este pozitiv.
Numereleintregi negetive: a0 Nurger::m;regl polz It!\:_i(:]_;-
ey _81 _7; _6) _51 _4; _3) _21 _1 e maee uraenenu e)' 1 1
+3, +4, +5, +6, +7, +8, ...

Nici negativ,
nici pozitiv
Semnul ,,+” dinfatanumarului pozitiv poatefi omis.

Numereleintregi negative, Osi numereleintregi pozitiveformeaza multimea
numer elor ntregi. Multimeanumerelor intregi Senotesaza cu Z.

Z={.., -3 -2-1,01 2 ..}.

Multimea Z" =Z\{0} senumeste multimeanumerelor intregi nenule.

—_r -
" “ﬁ ~ Timpindelungat, numerelenegativenu erau acceptateincalcu- +
\ 0 Ve Despre ee se spuneaca sunt numere,,false’ sau numere,, mai “_F-
= mici decét nimic (zero)”. Primii careasociaunumerelepozitive cu
averes, iar peceenegativecudatoriileaufost hindusii. Chinezii utilizau anumite
culiori pentru scriereanumerelor: rosu — pentru numerele pozitive, negru—
pentru celenegative.
n Europa, numerele negative au fost acceptate abiain secolul a XV111-lea
Acum, numerelenegativefac partedin universul nostru cotidian. o
————

—



1.2. Axanumerelor. Numerele opuse

Cercetam si descoperim

1 Danaacitit intr-o carte despre matematicienii antici ci Ptolemeu a trait in
secolul d 11-lea, Pitagora—in secolul d VI-leainaintede Hristos, iar Euclid— Tn secolul
a lll-leainaintede Hristos. Eaadorit si aflecinedintred atrait mai Tnainte, de aceea
aplasat secolele mentionate pe axacronologica (bandatimpului).

.Vlésec.visec.lvg.lll foec 1 sset | st fseo 1} s

inaintedeHristos nasterealui Hristos dupa Hristos
Raspuns:

Peaxacronologica estefixata originea(nasterealui Hristos), directiasi
segmentul-unitate (un secol).

urmatoareaaxa anumerelor.

. gl P
mentul-unitate
O )/seg B &’

0O 1 2 3 4 5 6 7 ]
ori/gi:ea A directia
coordonata punctului B

= 5 G5
[Inclasaav-a, amconstruit \ () 4;@,':\“

Completam axanumerelor congtruita in clasaaV-a, reprezentand lastangapunctul ui
Onumerele —1,-2,-3, ....
Axa numerelor
C O A
5 4 3 2 -1 0 1 2 3 4 5
~ SEnsulnegativ. - sensul pozitiv.

r Dregptapecaresunt indicateorigines, directia(sensul pozitiv) si ssgmentul-unitate
senumesteaxanumerelor.

Capiolu 2



&
2 Ly RARE RACTICA @i

@ Construiti pe caiet axanumerelor.
@ Notati peeapunctele:
A(—2), B(-4), C(2), D(3), E(4), F(-5), G(-1), H(5), I(3), J(2).
@ Numiti perechilede puncteegal departatede origineaaxei.
Care este deosebireadintre coordonatel e punctel or fiecarei perechi?

Rezolvare:
B | G O J D
-5 -2 -1 0 1 2 4 5
Puncte egal departatefata deorigineaaxe: F(-5) si , B(-4)si ,
si D(3), si J(2), sl

Coordonatel efiecarei perechi se deosebesc prin semn.
Numerele 1 si —1 se numesc opuse.

Numere opuse sunt: —5si 5; si’ sl sit si

¢ Pentru oricenumar intreg nenul a, numerdlea si —-a senumesc opuse. Numerdle
opusedifera numai prinsemn.
Opusul numarului aeste—a, iar opusul numarului —aestea.
Opusul numarului O esteO.

¢ Multimeanumerdor intregi esteformata din zero, multimeanumerelor naturale
nenulesi numereleopuselor.

Exemple:
Daca a=2, atunci —-a=—-2.
Daca a=-5, atunci —-a=—-5) =5.

3 Utilizand rezultatdlelucrarii practice, stabiliti carenumar esteopusul numarul ui:
11, 17,12, -23, 1411, —695.



1.3. Modulul unui numar intreg
ATIA M

1 Ly RARE

@ Desenati axanumerelor.
@ Notati peeapunctele A(—4), B(3), C(-5), D(5).

@ Caculati distantele OA, OB, OCsi OD, unde O esteorigineaaxel.
@ Reproduceti pecaiet si completati dupa model.

|'._ 'i

Punctul | Coordonata | Segmentul (Di;l;rn\g;;pn?;:%ﬂstlz: 0)
A -4 OA 4
B
D

l/ Retlineti!
L

DistantadelaorigineaO pana lapunctul A(a), a€ Z, senumestemodulul sau
valoar ea absoluta anumarului asi senoteaza |a).

2 Utilizand rezultatelelucrarii practice, calculati:

|-4] =
13]=
|51 =

|| |a
Bf\/\f\r%/\—’—\A .
b 0 a

151=
|-8]=8
117]=

|-21| =
|2005] =
|0] =

3 Fienumereleintregi opuse: @) -5si 5; b)—80si 80; c) 185i —18.

Aflati moduleleacestor numere. Ceobservati?

Rezolvare:

a) |-5|=5,iar |5|=5. Deci, |-5|=|5|.
b) |-80|=| ,iar|80|= . Deci,

c)|18|=" ,iar|-18|=  .Deci,

Capiolu 2




¢ Vdoareaabsoluta sau modulul oricarui numar intreg este un numar nenegativ.

a, daca a>0
¢ Pentruoricenumarintrega: |a|=40, daca a=0

—-a, daca a<0
+ Modulelenumerelor opusesunt egale: -2l |al
—_— —
|-al=|a] “a 0 - >

Exercitii gi probleme
Wm0

1. Cititi numereeintregi:
—3000, —100, —24, -12, -2, 0, 12, 78, 2005, 30007.

2. Scrigti cucifrenumereeintregi:
»minusnouazeci si noua”, ,, pluscincisprezece’, , minusdoua mii cincizeci”,
»minussaptemilioane’, ,, plusdouazeci demiliarde’.

3. Determinati care dintre numerele —11, 28, —-33, 0, 69, —101, 202, —205, 44,

—78, 27, 303, 0, 1012, —600, 99 sunt:
a) negative; b) pozitive; C) nenegative; d) nepozitive.

4. Cititi temperaturaindicata defiecaretermometru:

a) b) T 0) d) €)
10 5 10 5 10
0 0 0 0 0

5. Adevarat sau Fals?

a) —5¢ Z, b) 17¢ Z,
/‘_'|b 0) 28e N; d) 4:—13e z:
e) Oe Z7; f) —1¢ N.

6. Congtruiti pecaiet o dreapta verticala si fixati peeapunctul O.
Notati pe aceasta dregpta punctele A, B, C, D astfel incat:
a) punctul A sa fiesituat cu 8 patratelemal susde punctul O;
b) punctul D si fiesituat cu 5 patratelemai josde punctul O;



10.

1.
12.

13.

14.

15.

c) punctul C sa fiesituat cu 6 patratelemai josde punctul A;
d) punctul D sa fiesituat cu 4 patratelemai susde punctul B.

Cercetati acasa termometrul pentru masurarea temperaturii corpului uman. Ce
temperaturi arata d: pozitive sau negative? Argumentati.

Desenati scalatermometrului si notati pe eatemperatura:
a) -5°C; b) +6°C; c) 4°C; d) +2°C; e) —1°C.
a) Reprezentati pe axa numereleintregi -6, 7, 8, -8, 9, —10.

b) Observati axasi determinati coordonatele punctelor E, F, G, H, P.
P G F O E H

-1 0 1

Scrigti numereleintregi care sunt reprezentate peaxanumerelor prin puncte aflate
fata deoriginelaodistanta de;

a) 11 unitati; b) 65 unitati;

C) 78 unitati; d) 100 unitati.

Reprezentati pe axa punctele A(-7), B(-9), C(10), D(6).

Scrieti trel numereintregi reprezentate pe axa:

a) ladregptanumarului 15; b) lasténganumarului —13;

¢) ladregptanumarului —18; d) lasténganumarului —5;

€) intrenumerele—3si 5; f) Intrenumerele—1si 8.

Scrieti opuselenumerelor ntregi:
a) -65, 18, —22, -30, 11, 100, 2011, O;
b) 100, -81, —36, 48, —99, 0, 33, —2012.

Adevarat sau Fals?
a) Opusul numarului 17 este numarul —17.
ZT|lF b) Opusul numarului -5 este numarul 5.
s ¢) Opusul numarului 8 este numarul —3.
d) Opusul numarului —25 este numarul 25.

Lacedistanta destatiaO seafla automobilul, daca e agjunsin punctul :
a A b) B?

'?‘ 0 .B — 20km

Nord Saria sud




16. Reproduceti si completati tabelul:

a 5 -8 72 0
-a -3 23 7

17. Aflati distantadelaoriginepana lapunctul:

a) A(20); b) B(-8); ¢) C(-123); d) D(129);

e) O(0); f) F(-79); g) G(2023); h) H(-411).
18. Aflati valoareaabsoluta anumarului:

a) 19; b) -33; c) -87; d) 104;

e) —1222; f) 69; g) -215; h) —98.
19. Completati:

a) daca ae {-11, -9, -5, 6, 29, 388}, atunci |a|e { }

b) daca ae {33, -9, -55, 44, —66, 77, —88}, atunci |a|e { }.
20. Indicati peaxa punctele careau modulul egal cu:

a) 6; b) 7, c)O0; d) 8; e) 5.
HE[]

21. Sergius-aurcat inascensorul une cladiri cu 16 etgje pana laetgjul 7 si s-adeplasat
cu5etge Laceetg aguns Sergiu? Argumentati.

22. Soriei dementdemultimii:

a) A={x|xe Z, -4<x<5}; b) B={x|xe Z, -2<x<7};
c) C={x|xe Z, -1<x<8§}; d) D={x|xe Z, -5< x<6}.
23. Adevarat sau Fals?
a){-7,0,1 cN; b) {11, -3, 0 = Z";
0) {-5,-1 0} c Z, A d) {0,5 7} =N
e {-217cZ; f){1 8,100} c Z.

24. Dati exempledesituatii din viatacotidiana in care apar numere pozitivesi numere
negative.

25. Scrieti numereleintregi Stuatepeaxa intrenumerde:
a) 10,5 si 291; b) -5si 12,4; c) —35si 21,
d) 11,2 si 318 €) —8si 10,04; f) —46si —31.

26. Scrieti toate numerelenaturalemai mici decét 9si opusele acestora.



27.

28.

29.

30.

31.

32.

33.

34.

35.

36.

37.

Tncesenssi cu cateunititi trebuiedeplasat un obiect din punctul:
a) A(-5) panainpunctul B(3); b) C(6) panainpunctul D(-2)?

Un obiect afost deplasat din punctul A Tn sensul negativ cu 4 unitati si acumel se
aflainpunctul B(-2). Aflati coordonatapunctului A.

Un obiect afost deplasat din punctul Cnsensul pozitiv cu 7 unitati si acume seafla
Tnpunctul D(3). Aflati coordonatapunctului C.

Completati:

a) daca me {0, -2, 5, —10}, atunci —me { }

b) daca ke {-3, 2, -7, 11}, atunci —k € { };

c)daca ae{-9, 3, -1, 8, atunci —(-a)e({ }.

Completati cu un numar astfel Tncét propozitiaobtinuta sa fieadevarata:

a8 —(-35) = ; b) 17 = ;

c)—(=201) = ; d) 126 =

Aflati x, daca:

a) |x|=15 b)[x]|=123; ¢ |x|=0; d)|x|=63 €)|x]|=2012.
Aflat:

a) numarul pozitiv a carui modul este: 1) 48; 2) 55; 3) 101; 4) 465;
b) numarul negativ a carui modul este: 1) 35; 2) 511; 3) 696; 4) 1001.

Determinati numarul a carui modul estecel mai mare:
a) —7, 18, =35, 22, -14; b) 64, -19, 59, 63, 33.
Completati cu unul dintresemnele,, <”,,,=",,,>" astfel incét propozitiaobtinuti si
fieadevarata:

a) |-7[C [8]; >, b) [25] ¢ |-13];

o) |-11] @ 10; = d) |-66| () |66];

=

e) |-102| ¢ [-98]; f) |15]¢  |-35].
Cdculai:
a) |-18|+]17|-]-30]-0; b) |28|—|-14|+|-55]-0;
C) |68|:|-2|+]29|-]-15]; d) |-102]| :|-3|+|91|-|-69].
Reproduceti desenul si notati origineaaxel. Ce coordonate au punctele C, D, E?

ED A8 B(4) C




EENE
38. Hemultimile
a) A={-4, —(-5), 0, 7, 2} si B={5, —(-7), 18, -8, 15};
b) A={17, 11, 18, —(-8), 25} si B={-13, —(-9), 8, —(-25)}.
Aflati: 1) AUB; 2) ANB; 3) A\B; 4) B\A
39. Aflati numarul a, daca:
a) —(-a) =12 b) —a=-(17); c) a=—-{-(-29)]}.
40. Reprezentati peaxa numerdeintregi x astfel Tncat:

a) | x| <5 b) | x| <6; o) |x|<7; d) |x]<8.
41. Scrieti trel valori intregi alelui x care sa satisfaca conditiile:

a) x<0si |x]|<7, b) x>0 si |x|<5.
42. Sorigi dementdemultimii:

a) A={x|xe Z, |x|<3}; b) B={x|xe Z, |x|<L;

c) C={x|xeZ, |x|<2&; d) D={x|xe Z, |x|<4}.

43. Hemultimile
a) A={x|xe Z, |x|<9} si B={x|xe Z, -5<x<8};
b) A={x|xe Z, |x|<8 si B={x|xe Z, -2<x< 7}.
Aflati: AUB, ANB, A\B, B\A
44. Aflati | x|, daca distantadintrepunctele B(x) si C(—x) esteegala cu 8 unitati de
Masura.
45. Adevarat sau Fals?
1) Dacaa<0, aunci |a|=a.
[||b 2) Daca |a|=—a, atunci a=0.
/ 3)Daca a=h, atunci |a|=|b]|.
4) Daci |a| = |b], atunci a=h.



Compararea si ordonarea

numerelor intregi

Cercetam si descoperim

4| Observati imaginilesi determinati semnul decomparatie potrivit:

2, Comparati numereleintregi: a) 32si 24; b) 8si —15; ¢)—19si —11.
Rezolvare:
Reprezentam numereledin enunt peaxanumerelor:

g >

-19 -15 -11 0 8 24 32
a) Numarul 32 seafld peaxd ladreaptanumarului 24. Deci, 32 () 24.

b) Numarul 8 seafla pe axa ladreaptanumarului —13. Deci, 8 () —13.

¢) Numarul —19seaflipeaxila’ numarului —11. Deci,—19 () —11.

I capioiz



¢ Dintre doua numere reprezentate pe axanume-
relor, mai mare este cel care se afla la dreapta
cduildlt.

a

¢ Numarul O estemal mic decét orice numar intreg pozitiv:
0<1<2<3<4<..

¢ Numarul 0 estemal maredecét orice numar intreg negativ
w—9<—-4<-3<-2<-1<0.

¢ Oricenumar ntreg negativ estemai mic decét orice numar intreg pozitiv.

(‘) :b e
b>asaax<h.

3 Comparati:
a)17(¢ 15, |17] |15];
b) 100 ¢ 200, [100|¢  |200]; >
Q)7 A =T |4 <
d—-98¢ -5,]-98|C |5]

=

Dintredoua numereintregi pozitiveestema marecel carearemodulul ma mare.
Dintredoua numereintregi negative estemai mare cel careare modulul mai mic.

Exercitii gi probleme
WO

. Reprezentati peaxa numerele6, 2,4, -8, 10, 3, -5si determinati caredintreele;

a) sunt mai mari decét O;
C) estecel ma mare;
. Scrieti cainegdlitate propozitia:
a) Numarul 111 este pozitiv.
¢) Numarul x este pozitiv.

3. Completati cuunul dintresemnele, <", ,
a)25( 17, b)-19¢  6;
d-700; e 11 —(-10);
0)16( -1, h)8¢  —-8).

b) sunt mai mici decét O;
d) estecel mai mic.

b) Numarul —200 este negativ.
d) Numarul y nu este negativ.

:H w ., >H:

c) 15
f)—=24

'

J\Xllﬂ



4. Scrieti inordinecrescatoare numerele:
a) 31,-27,-1,0, 14,17, 63, -3;
b) 44, -33, 22, -11, O, 19, 54, 4.

5. LaBalti si Cahul afost masurata temperaturaaerului inlunadecembrie. Rezultatele
sunt prezentateintabel:

i — T —

— BT e S IR Ty
Data
Localitaiea 1 5 10 15 | 20 | 25
Cahul 0°C | -5°C | -10°C | -12°C | -16°C | -19°C
~ Bilf —2°C | -8°C | -10°C | -15°C | -18°C | -17°C

- y v Uﬂg T U T L[\.; \.—v Uy—‘
a) Comparati temperaturile aerului din Cahul si Balti

infiecaredintre acestezile. Tn care oras afost mai cald?
b) Tn carezi afost cel mai recein fiecare dintre orase? Dar cel mai cald?

HE[]
6. Determinati intrecarenumereintregi succesve Modd :
seafla numarul: a) Intre—g si—4
a) -5; b) -17; 07, Scriem: -6 < _5 < 4
d) 22; €) 0,5; f) 18,25. —
7. Caredintretemperaturi este mai mare:
ad) a=10°C, b=15°C; b) a=21°C, b=19°C;
c) a=18°C, b=-14°C; d) a=12°C, b=-5°C?
8. Completati cu cifreastfel Tncét propozitiaobtinuta si fie adevarata:
a) 6481 <648 ; b) 4 78> 4278,
c) 1608< 160 ; d) 45 6> 45467
9. Scrieti cinci numereintregi consecutive:
a) mai mici decét 1; b) mai mici decét —2;
C) mal mici decat —6; d) mai mari decét 4.

10. Scrieti inordinecrescatoarenumerele:
a) —24, 16, —}-18|, «(-15), 63|, -19, 21;

Capiolu 2



11. Dorinareprezentat temperaturileinregistratelaCahul (vezi tabelul problemei 5)
prin urmatoareaschema:

01 5 10 15 20 25

| | | | ‘Data

_19__
Vt (oC)

Considerand ca temperaturas-amicsorat permanent, determinati in carezileeste
posibil si fi fost:
a) 4°C; b) —14°C.
Reprezentati printr-o diagrama similara temperaturileinregistratelaBalti. (Vezi
tabelul problemei 5.)

12. Pentru carenumereintregi a esteadevarata propozitiaa +|a| > 0?

13. Sestieca numerdeintregi msi nsunt negative. Comparati numerele:
a -msin; b) —n|si n; c) [mfsi m;
d) [n[ si m; €) Fnlsi |nl; f) Im[ si —m.

Y

J\IM

14. Fiepunctele A(a) si B(b) peaxanumerelor.
AL .. B
P OEREEEE S

Se poate oare determina:
a) caredintrenumereleasi b estema mare;
b) modulul carui dintrenumereleasi b estemai mare?




83 Adunareanumerelor intregi

3.1. Adunarea numerelorintregi cu acelagi semn

Cercetam si descoperim

4l Dimineata, temperaturaaerului afost de+3°C, iar g 3
pana laamiaza, aceastaacrescut cu4°C. L7
Cetemperaturi aritatermometrul laamiazi? " +4°C I

Rezolvare: =6 & 0

Not_aim crestereatemperaturii cu+4°C. | i q

Obtinem: (+3) + (+4) =3+4=7. +4°C

Raspuns: +7°C. i

0 3 7

2, Seara, temperatura aerului a fost de -3°C, iar »__Vov “’_Vov
pana lamiezul noptii, eas-amicsorat cu5 °C. Cetempe- 3 :
ratura aratatermometrul lamiezul noptii? i l _5oc ||E

Rezolvare: '_g

Notam micsorareatemperaturii cu—5°C. B -

Obtinem: 3+ (-5)=| . £ &

+(-5)°C

Raspuns: | °C. = |

® . -8 -3 0

3 Furnicas-adeplasat peaxa din punc- 1 —3
tul OTnsensnegativ mai intai cu 3 unititi, apoi @E I‘ o
cunci o unitatesi agjunsin punctul C. A 3 5

Aflati coordonatapunctului C.

Rezolvare: E posibil i astfel:
-3+ () =1 3+ CD=

= —3 -1)) =
Raspuns: C(| ). - :((lg, +|1J; I: —lz)l.

/.

!

Pentru aadunadoua numereintregi cu acelasi semn:
@ seaduna modulele celor doua numere;
@ rezultatului i seatribuiesemnul comun.

Capiolu 2




7

7

3.2. Adunarea numerelor intregi cu semne diferite

Cercetam si descoperim

4l Nicusi Sandus-aujucat lacaculator. Nicua
obtinut 7 punctesi 8 pendizari, iar Sandu—6 puncte
si 4 penalizari. Cineacastigat, daca fiecare pena
lizareanuleaza un punct?

Rezolvare:

Notam punctele cu numere pozitive,
iar pendizarilecu numerenegetive.

Numarul pendizarilor [ui Nicu este cu o unitate mai mare decét numarul punctelor.
Obtinem: (+7)+(-8) =-1.

Numarul punctelor lui Sandu este cu 2 mai maredecét numarul penaizarilor.
Obtinem: 6+ (—4) =

Raspuns:

2 Furnicas-adeplasat peaxa din punctul OTn senspozitiv cu 2 unitati, gpoi in sens
negativ cu 5 unitati, g ungandin punctul A.

Aflati coordonatapunctului A. Eurezolv adfd:
Rezolvare: +2+ (-5 =(|-5[-[+2) =
B —S =(5-2)=-3

(“ o +2 +8+(2)=+(8—2)=+6
e T+ (9= (-3 =4

-3 0 2
+2+(-5)=-3.
Raspuns: 3. "

s

=

Pentru aadunadoua numereintregi cu semnediferite:
@ dinmodulul mai maresescademodulul mai mic;
@ rezultatului i seatribuiesemnul termenului d carui modul estema mare.

* Explicati dece+3+ (-3) =0.

K
Sumaadoua numereintregi opuse este egala cu zero:
a+(—a) =0, pentruorice ae Z.




3.3. Proprietati ale adunarii numerelor intregi

Cercetam si descoperim

1 @) Analizati tabelul. Substituiti asi b cu numereintregi si verificati daca sunt
adevarate concluziiledintabel.

a b a+b b+a Condluzia

-6 | 4 |-6+(+4)=-2 |+4+(-6)=-2 a+b=b+a, aeZ,beZ

-4 |0 -4+0=-4 | 0+(-4)=-4 a+0=0+a=a, aeZ

b) Andizati tabelul. Substituiti a, bsi ccunumereintregi si verificati daci esteade-
varata concluziadintabel.

alb|c a+(b+c) (a+b)+c Concluzia
2| +7 |3 | 2+H7+ ()= | (-2+(+7)+(-3)=|a+(b+c)=(a+b)+c,
=-2+(+4)=2 =5+(-3)=2 a,b,ceZ

ek A

Proprietati aleadunarii numer elor intregi
1° Adunareanumerel or ntregi este comutativa:
a+b=b+a, oricarearfi a,be Z.
2° Adunareanumerelor intregi esteasociativa:
a+(b+c)=(a+b)+c, oricarearfi a,b,ce Z.
3° Numarul intreg 0 estelementul neutru d adunarii numerelor intregi:
a+0=0+a=a, oricarearfi ae Z.
4° Oricenumar Tntreg aareunopus—a, —ac Z, astfel incét
a+(—a)=—-a+a=0, oricarearfi ae Z.

|_Aplicdm _
2, Cdculati ((—2)+(-3))+3.
Rezolvare:
((-2)+(-3))+3=(-2)+(-3+3) =—2+0=-2.

proprietatea 2°

Capiolu 2



Exercitii gi probleme

W]
1. Efectuati adunareautilizand axanumereor:
a) +3+(+7); b) -2+ (-6); c) -1+ (-8);
d) +6+ (+2); €) —4+(-9); f) -8+ (-2).
2. Cdculai:
a) —11+(-120); b) -18+ (-17); C) +13+ (+34);
d) —15+ (-27); €) +56+ (+27); f) —-32+(-181).

3. Seara, temperaturaaerului afost de—6 °C. Peparcursul noptii, eaascazut cu5°C.
Cetemperatura aratatermometrul dimineata?

4. Scrigti casuma adoua numereintregi numarul:
a) —100; b) —29; c) —13; d) —999.

5. Completati tabelul cu patru numere astfel Tncét sumaoricaror
doua dintreele sa fienegativa.

6. Completati cuun numar astfel incét propozitiaobtinuta si fieadevarata:

3 (—4) + =-6; b) +(-2) = —12;
c)—3+ =-11; d) + (=7) =-20.
7. Depuneti peaxanumerelor punctul A(—4). Apoi indicati punctul :
a) B(b),undeb=-4+2; b) C(c), unde c=—-4+5;
c) D(d),unde d =4+ (-1); d) M(m), unde m=—-4+4.
8. Cdculai:
a) -8+2; b) 12+ (-14); c) -16+15; d) -6+17;
€) 21+(-9); f) -121+98, ) 137+(-112);  h) —291+290.
9. Scrieti casuma adoua numereintregi cu semnediferitenumarul :
a) -2 b) 3; c) -5; d) O; e 7, f) —1.
10. Completati cu un numar Tntreg astfel Tncét propozitiaobtinuta sa fie adevarata:
a2+ =-7, b) +(=3) =-1, c)—3+ =3,
d) 0+ = —6; €) -8+ =0; f)-11+ =-11.
11. Copiati si completati tabelul:
a -10 5 =17 0 -8 -20 -13
b 12 —/ 17 =3 —4

19 =10
a+b




12. Cdculati:
a) 89 + (—62); b) —89 + (—62); c) —89 + 62; d) 27 + (—43);
€) —136 + (—49); f)—186 + 236; g) —98 + (—59); h) —43 + (—57);
i) —64+ 75, j) —139 + 123; k) 45 + (—105); [) —82 + (—69).
HE[]
13. Calculati valoareaexpresel X+ Y, daca:
a) x=171, y=112; b) x=-213, y=-67,;
C) x=-47, y=-133, d) x=-59, y=-241.
14. Cdculati:
a) (-4)+(-5)+(-6)+2+3+4; b) (-7)+(-8)+(-4)+15+4;
C) 17+ (-12) +18+ (-13) +19+ (-14).
15. Comparati:
) -99+100 O O; > b) 20+ 17 @ O;
)82+ (-89) +8 (1 O; = d) 114+ 114 () 0.
16. Cdculati folosind proprietatile adunarii:
a) —14+ (-16+ 20); b) (-18+ (-11)) + (—12);
C) 19+ (-13) + 3+ (-19); d) —28+(-17) + (-12) +17.
17. Aflati veloareaexprese a+ (—38) + (—65) +b pentru:
a) a=28, b=-25; b) a=-85, b=-12. 5
18. Completati tabelul cu 3 numerediferite astfel incat suma :
oricaror doua dintreelesi fie negativa. ? ?

19. Completati cuun numar astfel incét propozitiaobtinuta si fie adevarata:
a) 627 + =0; b) 217 + 325 + = 325,
C) +215+ = 215; d) +2000 + = 300.
EEN
20. Aflati sumatuturor numerelor intregi dela—99 panala100.

21.

22.

n ceconditii egalitatea x+ y+ z+t = 0 esteadevirata, daci X si zsunt numere
Tntregi opuse?

Cdlculati sumadintre cel mai mare numar intreg pozitiv detrel cifredistinctesi cd
mal mic numar intreg negativ formeat din:

a) 3cifredistincte; b) 5 cifredistincte; c) 6 cifredistincte.



84 Scadereanumerelor intregi

4.1. Scadereanumerelor intregi

Cercetam si descoperim

4 Nelui-apropusfratelui mai A_T7="

mic, Gelu, i efectueze scaderea:
4-17.

Gelu, mirat, araspuns ca nu
exiga asaun numar caresifieegd
cudiferentad—7.

Nelui-aexplicat lui Gelu ca,
ntr-adevar, un astfel de numar
natural nu exista, dar €l poatefi
usor gasit printrenumereleintregi.

» Urmarind rezolvareaurmatoarel probleme, veti intelegecumi-aexplicat Nelu lui

Gelu scaderea4 —7.

2 Seara, temperatura aerului
erade4°C, iar intimpul noptii s-a
micsorat cu 7 °C. Ce temperatura
aratatermometrul diminesta?

Rezolvare:

Diferenta adoua numereintregi asi b
se humeste numarul intreg c =a—Db,
astfel incdta=c+b.

a—-b=c
descazat | diferent (res)
scazator

Metoda |

Fiexvaloareatemperaturii cautate.
Céndtemperaturas-amicsorat cu 7 °C,
eaadevenit ma mica cu 7 °C, deaceea
4-7=X,unde 4=x+7.
x=-3, decarece 3+ 7 =4.
Asadar, 4—7=-3.

Raspuns: —3°C.

<4—7=4+(—7)=—) S °

Metoda |1
Notam micsorarea
temperaturii cu—7 °C.

; E Obtinem:
-0||-7°C||F O :
: ‘ i 4+(-T)=-3.




2 Tn afaranavei cosmice, partea scafandrului luminata de
Soarearetemperaturade +140 °C, iar ceadin umbra aretempe-
raturade—130 °C. Aflati diferentadintre aceste doua temperaturi.

Rezolvare:
140— (—130) = x. Aflamunnumar x astfel incét x+ (—130) = 140.
X= , deoarece + (—130) = 140.
Raspuns: | °C. &P
§ 3 - (140— (~130) =140+ 130 = 27(D
g™
WAL
&
* Cercetati si explicati urmatoarele scaderi:
- 6 + (-11)

3 L | 6-11 |

6-11=6+(-11) =-5, - 5 —
8+5
8—(-5)=8+5=13; ; 8-(9, | ,
8 13
-2 + (-4)

_ A — @ —-2-4 R

—2-4=-2+(-4) =6 —+ 5 i
3+9 -
~3-(-9)=-3+9=6. | -3-(9 | .
-4 0 6

Pentru a scadea doua numer eintr egi, seaduna descazutul cu opusul scazatorului:
a—b=a+(-b) pentruorice ac Z, be Z.

4.2. Distanta dintre doua puncte pe axa numerelor (optional)

Cercetdm si descoperim

1 Furnicase deplaseaza pe axa delapunctul A(a) pana lapunctul B(b). Aflati ce
distanta aparcursfurnica, daca:

a a=2b=6; b) a=-2,b=5 Cc) a=-1b=-4
Rezolvare:
Notamdistanta AB = Xx.
a) +X . 2+X=6
A B[S x=4
0 1 2 3 4 5 6 17 AB=6-2=4

Capiolu 2



b) +X -2+ X=5

A Bﬁﬂ\- X=

-3-2-1 0 1 2 3 4 5 AB=5— = + =
c) , —X -1+(-x)=-4
B |A X =
-5 -4 -3 -2-1 0 1 2" AB=—-1-1 ="+ =

Distanta dintre punctele A(a) si B(b) pe axa se calculeaza
dupa formula AB =|a—Db|, pentruorice ae Z, be Z.

| Aplicam _ _
2 Orasul Astrahan este situat 1a25 m v e
mai josdenivelul marii, iar orasul Ciudad de ¥ & :J daa'éé'hﬁlé;(i'bo

México (capitala Mexicului) este situat l]a 2240
2240mmai susdenivelul marii. Cu c&ti metri
ma susdenivelul orasului Astrahan esteSituat
orasul Ciudad deMéxico?

Rezolvare:
2240 (—25) = 2240+ 25 = 2265 (m). —25]
Raspuns: 2265 m.

Exercitii gi probleme

HOO
1. Continuati:
a) -1-5=-1+(-5) =...; b) 2-9=2+(-9)=..;
Cc) 7-(-10)=7+10=..; d) -4—-(-3)=-4+3=..;
€) -15-15=—-15+...=...] ) 11-18=11+..=...;
Q) 24— (-9)=24+..=..; h) —15—(-23) = —15+...=...
2. Efectuati:
a) —-13-6; b) 40-52; c) -17—-(-17);
d) -16-9; €) 12— 26; f) 8—(-31);
g) 0—(-13); h) 0-22; i) 34— (-12).



3. Completati cuunnumar astfel incét propozitiaobtinuta si fieadevarata:

a)0-— =-8; b) 10— =-2; C) —4=-1,
d) -10=—7; €e) —3-— =6 f)9— =15;
g) 0— =7, h) —(=3) =4; i) - (-12) = 14.

4. Micsorati fiecarenumar cu 25.
918,  bol o6 A1l o2

5. Copiati si completati tabelul:

8 0|4 |-15 1 |-18

13| 7 |-16| 4 |15 | 0
a-b
b-a

6. Utilizand axanumerelor, aflati distanta AB dintre punctele A(a) si B(b), daca:
a) a=-5b=3 b) a=1, b=10; c) a=-7,b=-8.

oo

7. Ceamai scazuta temperatura de pe Pamant, de
—89°C, s-ainregistrat in Antarctica, iar ceamai
ridicata, de58°C, —in Africa. Aflati diferentadin-

tre tempera-

w #" turaceama ®
- - ridicata si tem- :
: peraturacea
mai scazuta de pe Pamant.

HE[]
8. Cdculai:

a) —-12-8+7; b) 9-16-3; c) 25—-28-7,

d) -7-15-21; €) 6-14+8; f) —9—7+11.
9. Aflati valoareaexprese numerice:

a) —3-8+12-4+11; b) 4-5+11-9-4;

C) 9-2-8+4-21; d) -16-7+32-21+17;

€) -16+9+27-11-8.

Capiolu 2



10. Determinati valoareaexpresel x—y+ z, daca:
a x=-3, y=-7, z=-12;
b) x=9, y=12, z=-8§;
c) x=-21, y=-6, z=17.
11. Completati cuunul dintresemnele,,+” sau,,—" astfel incét propozitiaobtinuta si fie
adevarata:

a)72(  (-53) =125 b) 96 ¢ # 81 =-45;
0-37( (64 =-101; T d) —49 () 17 =32,
e)-61( 9=-70; f) 74 ¢ (-26) = 100.
12. Caredinpunctele B si C estesituat pe axa mai departe de punctul A(—12), daca:
a) B(-6), C(-16); b) B(3), C(-27)?
13. Copiati si completati tabelul:
a b a—-b b—a la]—|b] |b]—|a]
—6 -9

12 19

-10 4 f
5 -11

EEE

14. Poate oarediferentaadoua numeresa fiema mare decét sumalor?
Argumentati ragpunsul prinexemple.

15. Subdtituiti ¢ cuunul dintresemnele,,+” sau,,—’, iar|  cuunnumar astfel incét
propozitiaobtinuta sa fieadevarata:
a) (€ 24) +( ) =-12;
b) ( )—(0°10) =22 '
c) -15—( )=0;
d) (€79 + (+4) = -

16. Fiepunctele A(-12), B(-4) peaxanumerelor. Aflati coordonatele punctului Csi
lungimeasegmentului AC, daca B estemijlocul acestui segment.



§5 Inmultirea numerelor intregi

5.1. Inmultireanumerelor intregi

Cercetam si descoperim

4 Furnicasedeplaseazi peaxanumereor cu vitezade 3 unititi peminut. Acum se
aflainorigineaaxei.

a) In ce punct vagjunge furnicapeste 4 minute?

b) T ce punct se aflafurnicaacum 4 minute?

Rezolvare:

a) Notam viteza furnicii in sens pozitiv cu 3 unitati/min., iar Tn sens negativ —
cu—3unitati/min.

@ Daca furnicase deplaseaza in sens pozitiv, obtinem:

{ +3 +3 +3 +3
34=12 0 | - - A
0 1

2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12

@ Daca furnicase deplaseaza in sensnegetiv, obtinem: }
-3 -3 -3

—3.4=-12 B| @]
-12-11-10 9 8 v 65 4 3 -2 -1 O

b) Notam timpul de acum 4 minute cu—4.
@ Daca furnicas-adeplasat in senspozitiv, obtinem:
+3 +3 +3 +3

oy

3(4=-12 C 3
-12-11-10 -9 8 -7 65 -4 -3 -2 -1 0

® Daca furnicas-adeplasat T% sens negativéob;i nem:

- 3 3 -3
(-3)-(-4)=12 ~BlO D
0 1 2 3 45 6 7 8 9 10 11 12
Rispuns, @) @ A(12); @ B(-12); b) ® C(-12); @ D(12).
/
- Relineli!

7 Pentru ainmulti doua numereintregi cu ~7-8=—|7]|-18|=-56;
semnediferite, seinmultesc modulelelor, 9-(-5)=—|9]|-|-5| = —45.
lar rezultatului i seatribuiesemnul ,,—.

Pentru ainmulti doua numereintregi de +5-(+4) = |+5]-|+4| = 20;
acelasi semn, seinmultesc modulelelor. —6-(—4) = |-6|-|-4| = 24.

I capioi2



Dependentasemnului unui produsadoua numereintregi nenulede semnelefactorilor
poatefi memorata utilizand tabelul semnelor:

Semnul Semnul Semnul
g “4&  |numdrului a| numérului bjnumarului a- bf oo B
i\ et + + + b & 1)
s - o= _'.5_"..
99— 11— NN
~ ~ " |_._ _ =3
2 Observati exemplelesi verificati concluziilecu gjutorul dtora
-8-1=-8 -1-5=-5 -3:0=0
3:1=3 —7-(1)=7 0:-(9)=0
Tnmultind un numar in- Tnmultind un numar Rezultatul Tnmultirii
treg cu 1, obtinem ace- intreg cu (1), obtinem cu 0 aoricarui numar
lasi numar. opusul acestuia. ntreg este .

5.2. Proprietatile inmultirii

6-(-2)=-12 1° Comutativitatea:
-2.6=-12 :

a-b=b-a, pentruorice ae Z, be Z.
6-(-2)=-2-6
-15-(4-7)=-420 2° Asociativitatea:
(-15-4)-7=-420 a-(b-c)=(a-b)-c, pentruorice
—15-(4-7) = (-15-4)-7 acZ beZ cel
7-(-2+12)=70 3° Didtributivitatea inmulzirii faya de adunare:
7-(-2)+7-12=70 a-(b+c)=a-b+a-c, pentruorice
7-(-2+12)=7-(-2)+7-12 aeZ, beZ, ce Z.
-19-1=-19 4° Numarul 1 este element neutru la Tnmulfire:
1-(—46) =-46 a-1=1-a=a, pentruorice ac Z.

* Scrieti inlocul literelor a, bsi coricenumereintregi si verificati daca sunt adeva-
rateproprietatile.



|_Aplicam |
Calculati: @) (—4)-53-(-25); b) 7-(—93)+7-92.
Rezolvare:
a) (—4)-53-(-25) =53: (-4) - (-25) = 53-4-25=53-100=5300.

proprietatea 1°
b) 7-(-93)+7-92=7-(-93+92) =7-(-1) =-7.

proprietatea 3°

Exercitii gi probleme
HmOO

1. Nivelul gpel raului Nistrusemodifica infiecarezi cu2cm.
Astazi estejoi si nivelul apei estede 424 cm.
a) Carevafi nivelul apei duminica, daca e estein crestere?
b) Careafost nivelul apel luni, daca € afost in descrestere?

2. Efectuati:
) 6-(-9); b) (-15)-7; ©) (~4)-(-11);
d) -1-17; e (-12)-0; f) —6-(-9);
9) 0-(-27); h) (-14)-(=3); i) 21-(-6).
3. Copiati pecaiet si completati tabelul:
a 8 —7 —4 52 -1 -12 )

b -3 9 =31 0 —75 3 =15
a-b

4. Scrieti caprodusdedoi factori numarul:
a) —28; b) —12; c) 7, d) O; e) —1.

5. Determinati semnul produsului si completati cu unul dintresemnele,, >, <", ,="
astfel incét propozitiaobtinuta sa fie adevarata.

a) (-12) - (-57) - (-81) € O;

b) (-48) - (+21) - (-36) (' O;

C) (15) - (+15) - (-25) ¢  O;
d) (-521) - (-152) -0 ¢ 0.

Capiolu 2



6. Aflati —15a, daci:

a a=-2 b) a=-1 c) a=0; d a=7.
7. Cdculai: @) 20-18-(-5); b) (-2)-(-35)-(-8);
c) (-54)-(-82)-0; d) (—24)-8-(-5).
8. Efectuai:
a(-D--D--D- D)D) b (2 (-2 (-2 (-2)(-2).
HE[]

9. Faraaefectuacaculde, determinati semnul produsului:
a) (-5-6-7-8-9)-(-55);
b) 1+2+3+4+5+6)-(-1-2-3-4-5-6).

10. Scrieti numarul —24 caprodusde:

a) doi factori; b) trei factori; C) patru factori.

11. Completati cu un numar astfel incét propozitiaobtinuta si fieadevarata:
a)-32- =96 by - (-7)=84;
c).  -13=-65 d-9-  =-108.

12. Efectuati operatiilein modul cd mai rationd, utilizand proprietatile Tnmultirii:
a) (-21)-(-8)-3-(-25); b) (-5):(-25)-(-2)- (-4);
C) (-13)-52+48-(-13); d) 29-(—125)—29-(-124).

13. Aflati vaoareaexpresei:
a) —-3m+5, daca m=7, b) 2—-5n, daca n=-6;

C) 4ab+2, daci a=3, b=-1 d) 143-15xy, daci x=-12, y=0.

EEN
14. Aflati produsul tuturor numerelor intregi dela—20 panala15.

15. Sumaadoua numereintregi nenule este egala cu zero. Ce semn vaaveaprodusul
acestor numere?

16. Completati cu numerele—1, 2, -3, -4, 5, -6,
—7, 8, -9 astfel Tncat produsul numerelor situ-
atepeoriceverticala, orizontala, diagonala sa
fiepozitiv. A




§6 Impartireanumerelor intregi

Cerceldm si descoperim

4 Temperaturaaerului lapoalelemuntilor estede0°C
si semicsoreaza cu 2 °Clafiecarekilometru deurcus. La
ceinaltimedelapoaeemuntilor seafla schiorul daca
temperaturaaerului acolo estede—6°C?

Rezolvare:
Notam micsorareatemperaturii cu2°Cprin—2°C.
Cdculam: —6: (—2) = 3, deoarece

3:(-2)=-6. A Tmparti
Rispuns 3kam. . Partl numarul intreg g |5
Umarul intreg—p inseemnz agig
| | N Umar astfel incat progyg
2, Observati exemplelesi verificati acestuiacu— g3 fieegal cu—g

concluziilecu gjutorul dtor exemple.

ddmparit  IMpartitor o +24 . (—4) =6,
: J/ decarece —6 - (—4) = +24
—18: (=6) = +3, —21: (+7)=-53,
deoarece +3 - (—6) =—18 decarece -3 - 7=-21
Céatul impartirii adoua numereintregi Céatul impartirii adoua numereintregi
deacdlasi semn este un numar pozitiv. desemnediferite este un numar negetiv.
Modulul cétului esteegal cu catul modulelor deimpartitului si impartitorului.
|-18: (-6)| = |-18|: |-6|=|+3] |+24]: |4 =]-6|
|a:bl=]a|: |b|, a,be Z, b#0 [=21]: |+7|=|-3]|

Semnul cétului, Tn functie de semnul
deimpartitului si decel a impartitorului,
poatefi usor memorat cu gjutorul tabelu-
|ui dlaturat. + + +

« Comparati tabelul cucel a dependen- * — =
tel semnului produsului de semnelefacto- _ — n
rilor.

Semnul Semnul Semnul
numarului al numarului bfnumarului a: b




3 Observati exempldesi verificati concluziilecu gjutorul ator exemple.

—6:1=-6 -3:(-1)=3 0:5=0
5:1=5 7:(-1)=—7 0:(8)=0
V { '
Tmpartind un numar in- Tmpartind un numar in- Rezultatul impartirii lui O
treglal, obtinem ace- tregla—1, obtinem nu- la orice numar intreg
lasi numar, adica deim- marul opus deimparti- nenul este0.
partitul. tului.

Exercitii gi probleme

N
1. Efectuati si verificati rezultatul prininmultire:
a)-15: 3; b) 21: (-7);
C)—24:(-9); d) 0: (-4).
2. Efectuati:
a) 78:(-6); b) -52: (-13); c) —-84:12
d) 96: (-8); e) 57:(-3); f) —108: 4;
g) 0:(-32); h) —51: (-1); ) -121:11.

3. Reproduceti si completati tabelul:

—41 0O [64 | -17 | 125 | 63

a
b 41 —37 | 16 -1 -5 -3
a:b

4. Calculati valoareaexpresiel —48: a, daca:

a a=-3 b) a=12, c) a=-8, d) a=6.
5. Calculati valoareaexpresiel a: (-3), daca:
a) a=-27, b) a=36; c) a=0; d) a=-108.



) |

6. Cdculati:
a) (23-32):(-3); b) (-12+36):(-8);
c) (-15—29):11; d) (-=7-(-22): (-7).
7. Reproduceti si completati tabelul:
a 17 | -13 53
b -3 -3 -1 | 26
a-b 65 | -39 | 53 1 0

8. Laora 8:00, intr-o camer frigorifica temperatura era de 0°C. Tn fiecare or,
temperaturas-amicsorat cu 3°C. Laceora temperaturaafost de—12°C?

9. Cdculati:
a) (-29-4):4; b) (31-(-6)):31;
C) (-=7-25): (-7); d) (-3-(-10)):10.

10. Reproduceti si completati tabelul. Trageti concluzia.
a —68 57 | 116 0
b =17 -3 29 | 19

|a]: [bl
|a:b|

EEE

11. Substituiti a, bsi ccunumereintregi nenulesi determinati caredintreurmatoarele
egditati suntfase:
a) (a-b):c=(a:c)-b; b) (a-b):c=(a-c):b;
C) (a:b)-c=(a-c):b; d) (a:b):c=a:(b:c).

12. Subgtituiti ¢ cusemneleoperatiilor aritmetice (+, —, -, :) astfel Tncét s obtineti

propozitii adevarate.
all 2 3=-1
b)—-1¢ 2¢ 3¢ 4=1,; —
O0-1M2 30 4=-1. »

I capitolur2



§7 Putereaunui numar intreg cu exponent

numar natural. Ordinea efectuarii operatiilor

7.1. Puterea unui numar intreg cu exponent numar natural

Cercetam si descoperim

Tnmultireanumerelor naturale nenuleegar

le poatefi scrisa caputere:

3.3:3-3=(+3)- (+3): (+3)- (+3) = (+3)*

4 factori
Citim:
»3laputereaapatra’ sau, 3laapatra’.
11° =11.11-11

—— ——
3factori

Citim:
»1llaputereaatreid’ sau, 11 lacub’.

Dar inmultireanumerelor negativeega e?

(-5(-5)(-5)(-5)(-5) (-5 =(-5".

6 factori

Tnmultireafactorilor egdli este
operatiaderidicarelaputere:
(-5)° este 0 putere cu baza puterii

Generalizam

—5si exponentul puterii 6.
Citim: ,,—5 laputerea a sasea’ sau
,—Dlaasased’.

e a"=a-a-..-a, pentru n>1.
n factori

Putereaunui numar intreg cu exponent numar natural
Oricarear fi numarul intreg nenul asi numarul natura n:

sal=a

«a’=1 az0. * 0°—n-are sens.
Pentru a, ne N':
1) (+a)"=+a"=a" (+10)* =10*.
2 (-a) = {a”, pentru n par (-5)?=25="5%
—a", pentru nimpar | (-2)°=(-2)-(-2):(-2) =4-(-2) =-8=-2°.



Observam, citim si completam

a) (-12® — ,—12laputereaa2s-a’
sau,—12laa25a’;

b) 2011° — ,2011laputereaa6-a’
sau,2011laa6-a’;

) (-2)* — ,
$lJH

d) (-100)° — ”
QUH

Aplicam si comentam

—12 —bazaputerii;
25—exponentul puterii.
2011 —bazaputerii;
6 —exponentul puterii.
—bazaputerii;
" —exponentul puterii.
—bazaputerii;
—exponentul puterii.

1. (+10)- (+10) - (+10) - (+10) =10-10-10-10=10" — 10— bazaputerii,

4 factori

2. 88° =

—

3 factori

4—exponentul puterii.

—bazaputerii,

—exponentul puterii.

3.(-2) (-2 (-2 (-2) (-9 =(-2° —

5 factori

4. (-16)" =(~16)-(~16)-(~16)- (~16)- (~16)- (~16)- (-16) —

7 factori

—bazaputerii,
—exponentul puterii.
—bazaputerii,
—exponentul
puterii.

Memor ator

n par

nimpar

IR capitotur2
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7.2. Ordinea efectuarii operatiilor

Cdculai: 60—8-50+2-12°.
Rezolvare:
60—8-50+2 123 =

=60-8:50+2-1728=
=60—-400+2-1728= Observati ordineaefectuarii
= 60 — 400 + 3456 = operalor

= 3116.

Ce stim? Ce aflam?

@ @
 Adunareasi scadereasunt operatii deordinull  —  30+60-15=75
- D @
* Inmultireasi impartireasunt operatii deordinul Il —  7-10:14=5

o . . Q060
* Ridicarealaputere este operatiedeordinul 111 —  45+2.3-14°=-145

l/ Retlineli!

4

+ Tntr-o expresie cu paranteze efectuiam mai Intai operatiiledin paranteze.

+ Tntr-o expresie fara paranteze, doar cu operatii de acelasi ordin, efectuim
operatiilein ordineain caresunt scrise.

¢ Dacaintr-o expresiefara paranteze seintélnesc operatii de ordine diferite,
efectuaminté operatiiledeordinul 111, apoi operatiiledeordinul 11, si, inultimul
rand, operatiiledeordinul I.

O expresie matematica poate * Efectuati:
contine: @ @@ @ ®
_ paranteze drepte[ ] A{18—[6—5-(20—18)]} —2010.
_parantezerotunde () Intéi efet_:tuam q!oera_;ule din parantezele
rotunde, apoi operatiiledin parantezel edrepte,
—acolade{ } dupa care celedin acolade.



Exercitii si probleme
w0

1. Cei 16 devi, membri a cercului de matematica, au fost impartiti Tn 4 grupuri acéte
4 elevi ingrup, fiecareavand céate 4 seturi acate 4 figuri geometricefiecare. Cate
figuri geometricesunt intotal ?

2. a) Pentrufiecaredintre puterile urmatoare precizati care este bazasi care este expo-
nentul:
4, (-3)%; 0% 39 a° x°; 16Y; 3% (-2)%; 1°°; 42%; 18; (-16)*; 4°
b) Exista printre ele puteri cu aceeasi baza? Dar cu acel asi exponent?

3. Efectuati:
a) 458" b) (-15)*; 0) (-1 d) 12°%;
e (-7)% f) (—60)%; g) 10%; h) (-10)".
4. Comparati:
3 2° ) (27 > b) 6 @ (-3)°;
0 (-3* @ (-9)% - d) 14° O (-2)°.
5. Efectuati:
@ ®@ @0 @ ® @ Q@
a) 6-(-3)+15-8; b) 12: (-3) -6+ (-10)*;
QO 0.0 0,0, O _0Q
c) (-5)°-[6-2-(-18)]; d) {6-(4-[(-2)-10])} +8".
6. Cdculat:

a) 144:(-12)+7-(-2)*+2010;

b) (-88) : (—4) —125: (-5)* —380;

) {6-[282- (1) —(44:11-18)]} — 644;
d) 25%:(-5)> —{42+3-[6—(3*-5+11)]}.

R[]

7. Problema populara rusa:
Mergeau sapte batrani,
Fiecare batran ducea cate sapte toiege,
Pe fiecare toiag erau cate sapte noduri,
Pe fiecare nod erau cate sapte traiste,
In fiecare traista erau cate gapte turte,
lar Tn fiecare turta erau cate sapte pomusoare.

Céte pomusoareerauintotal ?

Capiolu 2




8. Plasati paranteze patratesi paranteze rotunde astfel Tncét sa obtineti o propozitie
adevarata:
a) 24:(-4)—68+(-4)*-20=-30. b) 16-(-2)°-44-78-30=-124.

9. Demonstrati ca ultimacifra apatratului unui numar poatefi 0, 1, 4, 5, 6 sau 9.
10. Scrieti numereledecaror patrate sunt cuprinseintre 11 i 101.
11. Completati cuun numar astfel incét propozitiaobtinuta si fieadevarata:

a 4=/ b) (-9)° = ; c) 25° = ; d) (-36)° =

12. Ordonati:
a) crescator numerdle —41, 12, -7, (-3)*, -5°, (-3)°, 0, 25,
b) descrescator numerele —1, 2011, —78, (-4)°, (-2)°, 2, -3, 14.

13. Faraafolos semneleoperatiilor matematice, scrieti cel mai mare numar posibil cu
gutorul:
a) atrel cifrede2;
b) atrei cifrede 3.

14. Utilizénd paranteze, creati un exercitiu cu numereintregi astfel incét rezolvarealui
sa solicite efectuareasuccesiva aoperatiilor:
a) adunare, impartire, inmultiresi ridicarelaputere;
b) ridicarelaputere, impartire, scaderesi inca oimpartire;
c) scadere, inmultire, ridicarelaputeresi inca o scadere.

15. Rezolvati inmultimeaN ecuatia
a) X" =4 b) x* =-1; c) x*=-8.



§8 Rezolvareaecuatiilor in multimea 2

Cercetdm si descoperim Ecuatianuare

4l Profesoarai-apropuslui Mihai si re-
zolveecuatia 4x+12 =0 mai intai in multi-
mea N, apoi iInmultimea 7.

Sa-| gutam peMihal i realizeze aceasta

Sacina.
Rezolvare:
TnmultimeaN:
4x+12=0
4x=0-12
4x=-12
x=-3¢N

Raspuns: S=9.

Ce stim? Ce aflam?

Ecuatiaare
solutieinZ.

solutieTnN.

Inmultimea Z :
4x+12=0
4x=0-12
4x=-12
x=-3eZ
Verificare: 4-(-3)+12=0 (A)
Raspuns. S={-3.

A rezolva o ecuatie intr-o multime de numere ihseamna a afla solutia acestei
ecuatii astfel incét s apartina multimii date.

Rezolvam si comentam

2! Rezolvati inmultimea Z ecuatia:

a) x—75=-25;

d) 81-x=-324;

Rezolvare:

a) Xx—75=-25
x=-25+75
x=50e Z

Verificare; 50— 75=—25 (A)

Raspuns: S={50}.

C) (-625):x=25
x=(-625):1
X=. el

Verificare: | =]

Raspuns: S={| }.

b) x:(-8)=9; C) (—625): x =25
€) 3x—81=6; f) —2x+92=4.
b) x:(-8)=9
x=9-(-8)
Xx=-72eZ

\erificare: (=72):(-8) =9 (A)
Raspuns: S={-72}.
d) 81.x=-324
x=_:
X=.e Z
Verificare: | -1 =]

Raspuns: S={| }.




e) 3x—81=6 f) —2x+92=4

3X=6+ —-2X=4-

3X= —2X=

X=| X=

Xx= eZ x=  eZ
\erificare: . - = \erificare: .+ =
Raspuns: S={| }. Raspuns: S={| }.

3 Rezolvati ecuatia 2x+5=—-1Tnmultimea A={-5, -3, 0, 1}.
Rezolvare:
Pentru x=-5,avem 2-(-5)+5=-1—Fals.
Deci, numarul =5 nu este solutieaecuatiel.
Pentru x=-3, obtinem 2-(-3) +5=-1 — Adevarat.
Deci, numarul -3 estesolutieaecuatiei.
Pentru x=0,avem 2 - +5=-1-

Deci, numarul O solutieaecuatiel.
Pentru x=1, obtinem 2 - +5=-1—-
Deci, numarul 1 solutieaecuatiel.

Raspuns: S={ }.

Exercitii gi probleme
mOO
1. Verificati caredintredementelemultimii A={-5, -2, -1, 0, 4, 10} estesolutiea
ecudie:
a) —x—-4=1 b) 2x—6=-6; ¢) (-200): x=-20;
d) x-(-15) =30; €) 1-3x=x+1 f) 10+ 2x=0.

2. Cétetimbreaavut lonela, daca sestieca i-adat Mariei 15 timbresi i-au mai ra-
mas447?Rezolvati problemaprin ecuatie.

3. Rezolvatiinmultimea Z ecuatia
a) x—2=-5 b) y—25=60; c) z-100=-2012.



4. Rezolvatiinmultimea Z ecuatia

a) x+70=-100; b) y+8=2000; C) z+29=-718.
5. Rezolvatiinmultimea Z ecudia:
a) 3-x=81 b) (-11)-y=121; c) (-35)-z=-210.
6. Rezolvatiinmultimea Z ecuatia
a) x:(-8)=-20; b) y:38=10; c) z:(-19)=-18.
7. Rezolvatiinmultimea Z ecudia:
a) 3x+72=0; b) —8y+800=0; C) 22z+440=0.
HE]
8. Completati cu un numar intreg astfel incat ecuatiaobtinuta sa aiba multimeasolu-
tiflorindicata:
a | x=70=0; S={5}; b) (-5)y-1 =8 S={0};
) :z=84; S={-3; d) x:i =25 S={-100}.
9. Rezdlvai:
1)inmultimea N ecuatia 2) inmultimea Z ecuatia
a) 3x—4=6-Xx; b) 1-8x=x-5; c) 3+ y=-2y-60.
10. Rezolvatiinmultimea Z ecuatia
a) 7x-12=|(-4)*|; b) 5:z=|-5°]; 0 y:(-12) = |(-6)*].
EEE
11. Rezolvatiinmultimea Z ecuatia
a) (x—12)+ (16—2x) =14, b) (x+25)—(x-12) =13,
C) 2Xx—6=14-2x; d) (44-x)+(x-35)=0.
12. Rezolvatiinmultimea Z ecuatia
a) | x| =18; b) | x|=-2;
C) |2x-3|=7; d) |[5-8x|=35.
13. Compuneti o problema care sa serezolve prin ecuatia:
a) 3-5x=-7, b) —10x+4=-96.



Sa recapitulam
1. Argumentati induziuneaN c Z.
2. Dati exempledenumere pozitivesi numere negative din diversedomenii:
fizica, biologie, geografie, istorie, literaturaromana, economieetc.
3. Céaesensuri areaxanumerelor? Argumentati!
4. Careesteopusul numarului:
a)—2011;
b) 2012;
c) 0?
Cesenumestemodulul numarului intreg?
Cedigtanta semnifica modulul unui numar ntreg?
Caresunt proprietatilemodulului?
Dati exempledeutilizareamodulului numarului intreg.
Cum secompara numereleintregi?
10. Este oare adevarata propozitia
Oricenumar natural este mai mare decét orice numar intreg?
11. Completati astfel Tncét si obtineti 0 propozitie adevarata:
Oricenumar natural estemai maredecét ... .
12. Cecazuri putem avealaadunareanumere or intregi? Cum procedamin
fiecarecaz?
13. Cumsescad numereleintregi?
14. Adevarat sau Fals?
a -7-5=-2
b) —120—(-18) =-138;
C) 82— (-12) =94.
15. Caresunt regulilesemnelor?in cecazuri aplicim acestereguli?
16. Formulati regulileutilizarii ssmnelor.

© © N o O




17. Cumseinmultesc numerdeintregi? Cum seridica un numar intreg laputere
cu exponent numar natural ?

18. Cumseimpart numereleintregi?

19. Esteadevarat ca laimpartireaadoua numereintregi intotdeaunaobtinem
un numar intreg? Formul ati exemple.

20. Ceproprietati deoperatiilor cu numereintregi cunoasteti ?

21. Care este ordinea efectuarii operatiilor si semnificatia parantezelor in
caculdecunumereintregi?

22. Celnseamna arezolvao ecuatietTnmultimea Z ?

23. Formulati cate un exemplu pentru fiecaredintretipurilede ecuatii studiate.

24. Compuneti cateo problema pentru fiecaredintretipuriledeecuatii Sudiate.

25. Formulati o ecuatiecarenu aresolutii Tn multimea Z.

Exercitii gi probleme recapitulative

|
1. Reprezentati peaxanumerelor punctele: A(-2); B(-7); C(5); D(2).

2. Construiti axanumerelor. Notati peeapunctul M (-2) si punctelesituate peaxa la
distantade 7 unitati delapunctul M. Scrieti coordonatel e acestor puncte.

3. Ordonati descrescator: —9; 3; 5; —4; 0, -10; 12.

4. Cdculatiinmodul ce mai rationd: @) — 9+ (-13)+17 + (—6) +11;
b) 14+ (-8) + (-25)+12+7,
c) 43-60+12+39-21.

5. Aflati sumatuturor numerelor intregi Stuate peaxanumerelor intrenumerele—-5si 7.

6. Rezolvatiinmultimea Z ecudia:

a X+7=3, b) 6—x=15 C) —2—x=-5
d) 16— x=-4; e 11-x=14; f) —x+4=-9.
7. Efectuati:
a) (7—-20)-(-3+5); b) (-5-7):(-6+2); C) —21:7+[42:(-6)].

Capiolu 2



8. Completati tabelul:

a | 4 | 8| 4

-a-3

-5+a

a- (-3

-5-a

-a-6

Bl

9. Adevarat sau Fals?
Numereleasi b sunt ntregi.
a) Daca a=b, atunci |a|=|b].
b) Daca |a|=|b], atunci a=Dh.

¢) Daci a=-b, aunci |al=|b].

¥

d) Daca |a|=|b]|, atunci a=b sau a=-h.

10. Completati cu numerepotriviteastfel incét fiecaredintreele, incepand cu d treilea,
sifieega cu sumacelor doua numere precedente.

20

11. Cdculati:

&) ~7+|-3|~(-4)-5  b) 4+(-6)-|-4|-3 O ~2-|-5|+(-6)~(-2)

12. Adevarat sau Fals?
Daca aesteun numar intreg negativ, atunci:

a 2+a>2 [||b b) -3+a>0;
C) at+a<a; / d) a+a>0.
13. Cdculati:
a) —52:(19-32)—2:[18+44: (-1D)];
b) [25—-24:(11-14)]-[-9+8: (27— 35)].
.. 98-(-15
14. Cdculati: _14.(28_4).10).
EEN
15. Rezolvai inmultimea Z ecuatia
a) | x|+3=8 b) | x|-3=4; C) | x|-6=-8
d) 15— | x|=9; e) | x+3|=L f) | x—7|=10.



Test sumativ

Variantal

1. Fiemultimea M ={-6, 3,-2, -3, 5}.

a) Scrieti cel mai mare element al mul-
timii M.

b) Scrieti elementul multimii M care
are cel mai mic modul.

C) Scrieti elementele multimii M care
au module egale.

d) Scrieti Tn ordine crescatoare nume-
rde: (-6)%, 3%, (-2)°, 5%, (-3)°%.

. Fiepunctele A(-4), B(6), C(-1), D(3).
a) Reprezentati pe axa punctele A, B,
C, D.

b) Scrieti toate numerele intregi Situ-
ate pe axa intre numerele =1 si 3.

¢) Ce coordonata are punctul K, daca
K este mijlocul segmentului AB?

1.
1

2.

~e - - - - - -

Timp efectiv de lucru:
45 de minute

Variantall

Fiemultimea A={-4,-1, 2, -5, 4}.
a) Scrieti cel mai mic element al mul-
timii A.

b) Scrieti elementul multimii A care
are cel mai mare modul.

c) Scrieti elementele multimii A care
au module egale.

d) Scrieti in ordine descrescatoare nu-
merdle: (-5)%, 4%, (-4)%, 2°, (-1)°.
Fiepunctele M (-6), N(), L(-3), P(4).
a) Reprezentati pe axa punctele M, N,
L,P.

b) Scrieti toate numerele intregi situ-
ate pe axa intre numerele -3 si 1.

¢) Ce coordonata are punctul D, daca
D este mijlocul segmentului MP?

. Cdculati: 3. Cdculati:
a) —75+39; a) 29+ (-18);
b) —53-27, b) —34-76;
c) —-15-61 c) —14-(-83);
d) —52:(-4). d) —72:18.
. Din cauza secetei, nivelul apei Tn lac 4. Tn noaptea de 10 februarie, tempera-

ascazut cu 16 cm. Dupa ploaie, nive-
lul apei a crescut cu 9 cm si este de
658 cm. Care afost nivelul apei in lac
pana la seceta?

a) Rezolvati problemaprin ecuatie.

b) Rezolvati problema prin metoda
aritmetica.

=
4

turaascazut cu12°C, iarintimpul zile,
temperatura a crescut cu 4°C si era
de 7°C. Cetemperatura afost 1a9 fe-
bruarie seara?

a) Rezolvati problema prin ecuatie.

b) Rezolvati problema prin metoda
aritmetica.

Baremul de notare

Nota
Nr. puncte

10 9 8 7 6 5
35-34 | 33-32 | 31-27 | 26-22 | 21-17 | 16-12

11-9 5-3 2-0
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§1 Fractii. Operatii cu fractii

1.1. Notiunea de fractie. Amplificarea gi simplificarea fractiilor

Ce stim? Ce aflam?

4l Anisoaraaindicat in calendar zilele devacanti i

zildledeodihna dinlunanoiembriesi aanuntat ca % din
lunanoiembrienu vatrebui sa frecventeze scoda.
Aredreptate Anisoara?

Rezolvare:
Lunanoiembrieare30dezile. Intota sunt 12 zilede

vacanta si de odihna, ceeacereprezinta % dinluna.

Nurmrator Numaratorul si numitorul
fractiel S ara §
g(@: 12: 16| _2 fractiei pot fi Tnmultiti sau
Numitorul 30 30:6 5 Impartiti cu unul si acelasi
fractiei numar natura nenul.
6 = (12; 30)
Raspuns. Anisoaraaredreptate.
] i
2 Utilizand amplifi- 9 6
careasi smplificaea,com-  1g 6 2
pletati astfel Tncét sa obti- i 18 i
neti fractii echivaente.
| | 5__ 6% °1_5
36 15 18 3 15

i'gm'”
e Doua fractii senumesc echivalente daca reprezinta aceeasi parte dintr-un

- . . : a ¢
intreg. Fracgule% si % suntechivdentedaca a-d = b- c. Senoteaza: ek
e A amplificaofractiecuunnumar natural nenul Thseamna ainmulti numara-

torul si numitorul & cu acest numar.




e A simplifica o fractie cu un numar natural nenul inseamna a imparti
numaratorul si numitorul e laacest numar.

e Laamplificareasau smplificareaunei fractii seobtineofractieechivalenta cu
ceadata.

Aplicam si explicam

6_5 _ 15-=18.5 —
18-15 A, deoarece 6-15=18-5 - A
2_4 _
3779 F, deoarece2 -9 #
9 Scoatei intregi dinfracgia%.
CRetinetis -1
Pentru a scoateintregii din frac-
tie, Tmpartim numaratorul fractiel
11 .3 ’ o ’
B 15 lanumitorul &.
¢ @ Caul obtinut indica intregii.
11 @ Restul obtinut (daca estenenul)
5" 11:8=1 (rest3) estenoul numarator.
@ Numitorul raméne neschimbet.
Numarul 1% contine parteaintreaga 1
si parteafractionara g

Scrieti cafractienumarul 2%.

Rezolvare: CRetinerit 3|

Pentru aintroduceintregii intr-o
fractie:

w @ Tnmultim numitorul partii fracti-

onarecu parteaintreaga si adu-

S

> 1.9 nimlaacest produsnumératorul
4\ 4 partii fractionare;
¢ ‘ @ sriemfractiad carel numarator
1 2.4+1 9 estenumarul obtinut lapasul @
ZZ = 4 = 4 si pastram numitorul.




1.2. Adunarea fractiilor

Ce stim? Ce aflam?

A Puiul demamut aparcurscu vaporul distantadintre Antarcticasi Africaintrei
zile. Tnprimazi aparcurs % dindrum, iar in ziuaadoua— % dindrum. Cepartedin
drumaparcurspuiul demamut in celedoua zile?

Rezolvare:

3 5 3+5_ 8"

_2
51213 "1 ~3 (dindrum).

Raspuns: 2 dindrum.

3
ji" Ne_amintim |
Pentruaadunadoua fractii cu acelasi numitor , adunam numal numaratorii,
: e AA . a b_a+b
numitorul raméanénd neschimbat: cteT o

2 M amaaprocurat delapiata mierededoua feluri —mieredetei intr-un borcan
1
2

de 2

_— Cati litri demiereaprocurat mamain total ?
Rezolvare:
21,3_2,3_5_,1

2ta7a 4717 0

Raspuns: 1% litri.

| si mieredemai intr-un borcan de 3 l.

Pentruaadunadoua fractii cu numitori diferiti:
@ aducemfractiilelaacelasi numitor;
@ adunam fractiile obtinute conform regulii de adunare afractiilor cu acel asi

numitor.
¥ %2 5 6 11. ' b3)3 )
¥ 3" 5 15" 1515 ) @\*/@‘E*E—E— 73
15=[3; 5] 12=[4; 3]
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Observam si descoperim

9 Peunvarf destanca, aflat la 432

3 mdeasupra

nivelului marii, afost construit unfar.

Lainaltimeade 201 mdelatemeiafarului este

2
ingaat unfdinar. Lacedisanta delanivelul marii se
aflafdinarul?
Rezolvare:
2 1 2 2 2 91
43§+202 43+3+20+ —(43+20)+( §\ /2)
6=[3, 2]
_ _63+1L- 1 _garl_gal
= 63+— 63+16 =(63+1) + 6= 64+ 6= 646'
fractie supraunitara
Raspuns: 64% m.
25 9
6 12

\/

12=[6, 4,]//

Observarie. Numarul format din parteaintresga si parteafractionara semai numeste

numar mixt.

/
;/

fractionare):

Pentru aaduna doua numer emixte (adica numere ce au parti intregi si parti

@ aducem partilefractionareaeacestor numerelaacelasi numitor;

@ adunam separat partileintregi si separat partilefractionare;

@ daca rezultatul adunarii partilor fractionare este o fractie supraunitara, scoa
temintregii si-i adunam laparteaintreaga obtinuta lapasul @.




- oN In Egiptul antic, ioatefrac;iilesescriau subforma desuma de
\ fractii deforma =

2l
Deexemplu, mlocdeE sescrlaé+% Exceptie sefaceadoar pentru
D
fracglag.

“ Uneori, aceastd modalitate era comoda. Papirusul lui Ahmes (faraon
egiptean, 1562—-1537 1.H.) contine urmatoarea problema: ,, Sa seimparta
7 péini la8 oameni.”

~ Daca vomimparti fiecaredintre paini in 8 parti, vomface 49 detai eturl

" Egiptenii rezolvau problemamai rational:

7 1 1 1
fract|a§ sescrlacasuma2 278 Deci,

fiecarui omtrebuiasi i sedeacéte ojumatate
depéine, citeunsfert depainesi cateo optime
din péine; de aceea, patru paini le taiem in
. jumatate, doud paini Tn4 parti egale, iar unain
8 parti egde, apoi fiecarui omi sedau partile

. respective.

1.3. Scaderea fractiilor

Ce stim? Ce aflam?

1 Furni cas-adeplasat peaxanumerelor din punctul P g) in punctul Q(%)
distanta aparcursfurnica? .
3 I
y 14 P(g) (8)
o S— '
4_1
Rezolvare 8-

e a

i

Pentru ascadea doua fractii cu acelasi numitor, din numaratorul primel fractii
scadem numaratorul fractiel adoua, numitorul raméanand acel asi:
a b_a-b b

C C ¢




Observam si descoperim

2% Dintr-un pachet cu % | de chefir s-au turnat in cana % l.
Ca&i litri dechefir auramasin pachet?
Rezolvare:
11,5 2_ 3
%‘ ’/5 10 10 10
[2,5]=10
. .3
Raspuns: 10 l.

Pentru ascadeadoua fractii cu numitori diferiti:
@ aducemfractiilelaacdasi numitor;

@ scadem fractiile obtinute conform regulii de scadere afractiilor cu acelasi
numitor.

1
5

tenul sau, Mickey Mouse, cantarestecu 3% livre

mai putin. Cét cantareste Mickey Mouse?
Rezolvare:

3 Ratoiul Donadd cantareste 27 = livre, iar prie-

2<7

e N
1 a7 72 ol 5512 o7 _
275_?%‘2710 310‘2610 310‘

NS AT |

[5;10] =10 fractie supraunitara
—(26-3)+[ 2 _ 7 - 232 _ 23l i
=(26 3)+(10 10)_2310_232 (livre).

Raspuns: 23% livre.

Pentru a scadea doua numer emixte:

@ aducem partilefractionarea e acestor numerelaace asi numitor. Daca partea
fractionara adescazutului estemai mica decét parteafractionara ascazatorulul,
atunci o transformam in fractie supraunitara, micsorand cu o unitate partea
Tntreaga adescazutului;

@ scadem separat partileintregi si separat partilefractionare, iar rezultatelele
adunam.




Rezolvam si explicam

3) 2)
51—2§=5 1—2 E—53 210
6 9 6 9 18 18

NS AT

[6;9]=18 fractie supraunitara

1.4.Inmultirea fractiilor

Observam si descoperim

1 BunicaLenutei s-aimbolnavit. Medicul i-a _
prescrls bunicii pastile care trebuie luate, céte ,J'h. e

5 pastllade30r| pezi, timpde5zile. Ocutiecontine A2 el :
8 pastile. Cate cutii cu pastile trebuie si cumpere t b N
Lenutapentru bunicaei? :

Rezolvare: )
Pezi, bunicavalua I ; i

2
=7 (1,.13_3_.1 :
[5'3—7— 2—12 (pﬁllea

’/ Retineti!
J

Pentruainmulti ofractiecu un numar natur al, inmultim numa-

ratorul fractiei cuacest numar, pastrand numitorul fractiel date:

E a_E unde a, be N, ce N".

C C

Incele5zile bunicavalua
1,..3..35_15
15-6=55=2=2 E > (pasile)

Raspuns: Lenutatrebuie sa cumpere o cutiecu pastile.

E Refinetin
;/_I’ Retlineli!
Pentru a Tnmulti un numar mixt cu un numar natural, transformam nu-

marul mixt intr-o fractie supraunitara si o inmultim cu numarul dat conform re-
gulii deinmultireaune fractii cu un numar.




v . "‘h—:—_:dr""
. Cdauai; = 03-07-=

A

o Efectuati inmultireatransformand — 3
numerdlezecimaleinfractii: 10

* Ceati observat?

Rezolvam si obhservam

2 Lungimea dreptunghiului DFMN es-

3 C B
te egala cu a=¢ dm, iar latimea lui — cu
b :% dm. Determinati ariaacestui dreptunghi.
Rezolvare: N K M £
i
- %dm
‘ZiDFMN :EE (dm2)~ E F
D 3 A
ABCD — patrat = dm
A pgep =1dm?
1
lpexn = 10 dm*
/ 3
"Z/DFMN 10 dm’
i 3.1_31_3 (g2
Ded, 5-5=5.3 =10 (4™)
3
RASPUNS: .o/ = — dM?.
q:) DFMN 10

Pentruainmulti doua fractii:

@ Tnmultim numaratorii fractiilor intreel si numitorii intree;

@ primul produs este numaratorul, iar a doilea produs — numitorul fracti-
d-rezulta:

a-c

c_ac - - i
"= p.q Pentruorice a, ce N;, b,deN.

olo




Stietot si Stiemult aufnmulit fractiile % 5O
stietor 25 Stiemult
1elo
. 5 6_56 _30%_1 ._5_;.?_

N
="y ol

Cineacalculat mai rational ?

?; 122571225730 10 5 6 56 1 e
' 225 12 25 10 "
g i

Observarie. Lainmultireafractiilor, daca este cazul, facem smplificari pana laca cu-
lareanumaratorului si numitorului fractiel-rezultat.

1

& Turistii sedeplaseaza cuvitezade 43 km/h.
Ca&i kilometri vor parcurgeturistii timp de 2% h?
= Rezolvare:
_41 ol
v_43 km/h; t_24 h.
4l o1
d _43 24 (km).
41_4-3+1_13. ,1_24+1_9
3 3 3" 74 4 4
3
1,1 _139_139_39_.3
432473 4" 344 =97 (km).
Raspuns: 9% km.

;/ ’I Relineti!

o
Pentruainmulti doua numer emixte:
@ scriemnumerdesubforma defractii supraunitare;
@ Tnmultimfractiile supraunitare obtinute aplicand regul arespectiva.

BYZIN 5 6 _3 [ -

5_ . == —_— = =5

6 7 6 7 .

\ / amplificam

fractii scoatem Tntregii
supraunitare dinfractie
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1.5. Numere (fractii) inverse

v e e il
Lu RAM N (ERE-HII &t &

* Calculati: 2 3 . 15 8 3 1_
3 2 '’ 815 © T30
4 7 o1 . 125
740 2 2= 15 7

* Ceati observat?

;/ II Retlineli!

=

Doua numere (fractii) asi b senumesc inversedaca produsul lor este 1, adica
a-b=1. Inacest caz, numarul asenumesteinversul numarului b, iar b—inversul

numarului a b
a.9_1 pentruoricea, be N'.
b a
Observarii. Inversul fractiel % estefrac;ciag. Inversul numarului natural nenul a

estenumarul %, deoarece a% =1.

Completati propozitia
° B Relinelil X
estenumarul — Relineli! —20

Pentru a obtine in-
versul unei fractii,

3 m»  schimbimlocurilenu-

S

"
Inversul numarului
Ea

1 _ 7 estenumarul maratorului si numi-
33 ! torului fractiel date(in-
16 versimfractia).
16= o estenumarul —

Aflari:
— numarul carenuareinvers,
— numarul carecoincidecuinversul sau.




Cinegaseste mai multe perechi de numereinverse printre elementele
multimii M?
7,512 .1 1 .1, 1 }

=401 0,2,03 0, — 7 1-;1-;1=; 2,5 3=, 5
8'12'16° 35 7’ 3

1.6.Impartirea fractiilor

Cercetam si descoperim

v . Tl
Lu RAM jN ERE - HI: & &

* Aflati numarul X careeste solutieaecuatiei:

1,1 1_2. 3,.3. 5.1
a) E.x-J, b) x- 33 C) = X=1p’ d) x- o1
* Observati rezolvareaecuatiel d).

x.2-10 x.2-10 | 7 Ambii membri &
7 21 7 21 5 ecuatiei pot fi
57 10 7 Tnmultiti cuunul si
~10.5 7515 acelasi numar nenul. \

~21°7 2

ﬁ 10 7 10-7 2

X="—-—; X="—"2; X==

\ 15 231-5 3
10.5_10 7
21°7 215

Subgtituim
Tmpartireacu
Tnmultireg!

Pentruaimpar ti doua fractii, inmultim deimpartitul
cuinversul impartitorului:

a.c_ad i *
b'd=b C,pentruorlceaelr\l, b,c,deN.

|_Aplicam _

'/ Mama a preparat dulceata din visine, folosind
4% kg de zahar pentru 3% kg devisine. Dulceataaiesit
gustoasi si mamaar vreasa afle cét zahar sa puna lalkg

devisine. Cum sa procedeze?




Harry Potter erau 142 de sciri, dintre care =+
eraufermecatesi isi schimbau directia

vrajitorie?

Rezolvare:
1.1 207 20 0 O E_0_ 0
45 35=5 2 5 - - (k.

Raspuns. = — Kkag.

1.7. Aflarea unei fractii dintr-un numar

Observam si descoperim

1 Lascodademagiesi vrajitorieundeinvata
12
71

Cétescari fermecate erau lagscod ade magiesi

Rezolvare:
(142:71)-12 = 24 (scari).

Raspuns: 24 de sciri.

Pentruaaflaofractiedintr-un numar:
@ Tmpartim acest numar lanumitorul fractiei;
@ Tnmultim rezultatul obtinut cu numaratorul fractiei.

| Aplicam | .
a) 2 din2l este (21:7)-5=15 sau 21. 2 = 215 _ 15
7 . 7 7
3 5.3_123_9_,1
b) d|n12este1 8= g _2_4 .
1 2
C) 2
/
1 Cetinerii B
6 =
Pentru a afla o fractie dintr-un
1 1 11 1 ~ ) ;
= din = este —-—=—. numar , inmultim numarul cu frac-
3 2 23 6 ; < i
tiadata.




2 llieacheltuit % dinbanii de pe contul telefonului saumobil.

% dinbanii cheltuiti aufost utilizati pentru atransmite

SMS-uri. Cepartedin banii de pecontul telefonului mobil a

cheltuit llie pentru transmiterea SM S-urilor?
Rezolvare:

§ din 3 esteegal cu

4>|<.o
oo||\>
|

Raspuns. — dinbanii depecontul telefonului mobil.

1.8. Aflareanumarului dupa fractia data

4 intr-o zi, un muncitor azugravit 75 m? de
perete, ceea ce congtituie ; din suprafata totala
caretrebuie zugravita. Ce suprafata trebuie s zu-

graveasca muncitorul ?

?

3
=

3.\,\”\1

75:3=25 (m?) —constituie o parte;
25-7 =175 (m?) —estetoata suprafata.
Rezolvareapoatefi scrisa astfel:

3

(75:3)-7=175 (m?) sau 75:7 =175 (m?).

/
o £ Retinelit
/

-
‘ Pentru aaflaun numar dupa ofractie, impartim acest numar lafractiadata.

Capiolu 3



L

I

RAM N ;ERE HI

Exercitii gi probleme

Desenati un patrat cu laturade 4 cm. Colorati % din patrat.

. Sdectai fra:;iileechivderﬁewfra:giag :

4. 8. 20, 7. 24 16

10° 10° 25' 15’ 30’ 40°

['|F/ Adevarat sau Fals?

g 5_35 14 2 7 _56

7 & _ Y. T _ <. L _ Y.
(A7 Dyt 9~ 72’
Smplificati fractiaastfel incét sa obtineti ofractieireductibila:

5. 12 43 100 45
¥75 P 9% Dmp 9y
Scoateti intregii dinfractie:

7. 28. 49, 25, 44.
¥5 b 975 DT &g
Scrieti cafractiesupraunitara numarul mixt:

2. 3. 3. 9. 3
a)3§, b)47, c)74, d)29, €) 108.
Scrieti cafractienumarul zecimd:

a) 0,5; b) 0,3; c)152;, d)1,03; e 215

f) 03"

131
N2y

f) 7,125.



8. Subgtituiti fractiacu ofractieechivaenta care sa aiba numitorul 24:

1. 5. 3. . 10
93 P 9 Iz 95
9. Cdculati si amplificati rezultetul:
5. 2 5 4. 13, 5
A1z 14 14’ b) 15 15 15’ © 1g*1g’ D5t sa
10. Cdculai:
3,5. 7.2 5,1, 5 2.
Ity REPAEY 96t Vgt3
4 8. 1,5 1 1. 2 3.
® 515 Da+7 9 3+5; N Z+g
N7 4. 113 5. 7.2, 5,3
) %5+ 10" N 1g*iz SETRETY De*3a
11. Efectuati:
3,,1. 8 17 7 -1 3 147
a) 9_+3€’ b) 7 +820 C) 1112+618 d) 78+1112,
7 1 4 4
e)3 +112 f) 3= +§ )3—+22—1
12. Utilizénd dateledin desen, aflati lungimeasegmentului AB:
A, . B
! = | 2 |
13. Vitezasaupel cu motor estede 23% km/h, iar
viteza apel — de 2% km/h. Cu ce viteza se

deplaseaza salupain sensul curgerii apel?

14. Dupa cedintr-o caldare cu apa s-au luat 2% | deapa, in eaau ramas 3% [
Cati litri degpa erauinitia Tn caldare?
15. Dumitru acumpérat 1 kgdesalam, = kg decascavd si 1— kg delegume.

Cétekilogramede produse acumparat Dumltru’>




16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24,

Cdculati si Smplificati rezultatul:

015 wgh oL olf
Cdculai:

02 L wik 93%  ell el
Efectuati:

3) 8%-2%; b) 3—-1% ) 1—%; d) 8—%;

) 6—1%; f) 2118 é 9) sg—z% h) 4——3%.
Masaunei caramizi pana laardere estede 4% kg. Dupa arderen cuptor, masael
s-amicsorat cu 1% kg. Careestemasacaramizii dupa ardere?

Sergiu, Danasi Damian au cules 32 18 kg destruguri. Sergiu si Damianau cules
Tmpreuna 24% kg. Cétekilogramede struguri aculesDana?

Recongtituiti lantul decalcule:

1 I 3 1 1

:+§ :+1—5:—§ :+E :+EC

Mlhal acitit o carteintrei zile. In primazi el acmt = dlncarte in ziuaadoua—
§ din carte, iar in ziuaatreia— partearamasa. Cepartedlncartea0|t|tM|ha| in
Zivaatreia?
Cdculai:
3 2 9 7 2 11 (1 1

)21 1at7 b) 2%6+16" 15" % 20 (4 5)
Efectuati:

3 2 6. 2. 43 7.3
d g7 b) Z-6 0915 )z g € 39'10°

7 3 5 7 3 5, N 12 5, 16 35
Nz 9 15 10° " 256 Noss D mag



26. Vitezasunetului estede%

se afla Mihal, daca €l aauzit tunetul peste 18 secunde

km/s. Lacedistanta defurtuna

dupa ceavazut fulgerul ?
27. Efectuati:
1,3, 132 1,1
a) 25-12, b) 13 33, C) 23 18' d) 4
28. Aflati valoareaexprese:
1, 1 21 7.5
b) 35-2-3; 9532 %7

29. Racheta care zboara cu viteza de 8 km/s devine satdlit
artificial al Pamantului. Daca viteza rachetel s-ar mari
de ZZ ori, atunci eaar paras pentru totdeauna Sistemul

8
Solar. Calculati aceasta viteza.

30. Undreptunghi arelungimeade 31 mysi latimeade 1l ori mai maredecét lungimea.

5 4
Aflai ariadreptunghiului.
31. Completati tabelul:
1 5 1 2
m 2 1§ 3 3§ 2§
3 16 4
m.n y
32. Veificati daca numerdlesuntinverse:
4 .5, 25 . 3. 3 2 .
a) VL b) 9 Y& C) o1 § 7, d) 13 si 0,6.



33.

34.

35.

36.

37.

38.

39.

40.

41.

42.

43.

Scrieti inversul numarului:
3. : 2. : 3.
a) L b) 11; C) 73, d) 0,12; €) 35, f) 3,6.
Efectuati:
6.9. 12, 4. 2.1, 3.21, . 8.
m22 9i33  93% dZ2200  90p
S .. Z.l. 1.1 ~Nod. 2. Nl 9
f)1—.6, g —=:2 3 h)22.14, |)95.43, 1)53.19.
Perimetrul patratului estede 1g m. Careestelungimealaturii patratului?
Aflati vitezatrenului, daca e aparcurs 50 5 kmin ﬁ ore.
Tom cantareste 7 kg, iar Jerry —de 12 ori mai putin. o
Cét cantarescel |mpreuna’? k '
-
Aflai:
3) % din27: b) % din 40; dln 16: d) 2 S gin42;
3 im0 2 i on 1. 3. 3 ;.8
€) 3 din12; f) - din 20; 0) 3 d|n > h) 2 d|n 9"
Un automobil trebuie sa parcurga 240 km. Ce distanta a parcurs automobilul,

daca eareprezinta % dindrum?

Masaunei furnici congtituie 1—0 din masaincarciturii pe

care ea 0 poate duce. Care eﬂe masa furnicii, daca ea

poate duce o incarcatura de ——~ 250 g _

Marimeaincaltamintei constltwe 5 dinlungimeatalpii. Care este marimeapan-
tofilor lui Mihai, daca lungimeatalpii lui etede24 cm?

Lao cursa auto au participat 48 de automobile. g dineleau sosit lafinal. Céte
automobileau abandonat competitia?

O treimedin distantadintre doua sate constituie 7 km. Care este distantadintre
aceste sate?

Aflati numarul, stiind ca:
3 % dinel constituie2L; b) 2 3 dinel constituie 12;
) g dind constituie 24, d) § dinel congtituie 15.



45. Silviaaplatit 4% lei pentru o chifla. Cé&ti bani aveaea, daci sestieca aplatit pentru

chifla % dinsumatotala?

46. Doar 12 devi ai clasal a6-afac sport, ceeaceconstituie% dinnumarul deelevi ai

acestel clase. Céti elevi invata intotal in aceasta clasa?

BN
47. Completati cu numere potriviteastfel incét propozitiaobtinuta sa fieadevarata:
(4 (3 (3 (2
_4+9_13. ¢ % 15414 29
= = =p o )= += =T%% 3%
w ¢ 10-6_ 2. ¢ e 15_14 1
95 = “Tx 1 9= - "B "1
48. Calculati:
9,2 3. ,8,1 5. 2,4 413 1,352
V50t 1000 D2uta 2r 92375 s V1%

49. Recondtituiti lantul calculelor:

2O --02-@

50. Cdculai:

d) 1+§-1%; e)%—z%-%; f)2—%-1%.
51. Aflati valoareaexprese:

) 1215-2%—2%-%; b) 4%-1%“1—15.1}—6}1.

52. Tataacumparat 4:—2 kg deportocaelapretul de 12% lei/kgsi 8% kgdemerela

pretul de 6% lei/kg. Pentru carefructetataaplatit mai mult si cu cat?
53. Scrieti inversul numarului egd cu:
a) sumanumerelor 3 si . b) catul numerelor s s 13,
18 12° 20 > 50’
c) diferentanumerelor 8§ si 75; d) produsul numerelor 1i si 42.
’ 4 6 15 16



55.

56.

S7.

58.

59.

60.

61.

Copiati si completati tabelul:
Viteza 11% knvh 15% knvh
3 2
Diganta 2% km 4,7km /

Completati cu semnul de operatie potrivit astfel Tncat propozitiaobtinuta sa fie
adevarata:

6 q1_y 2_9. 42.5_2 5_
7 1g=L B3 2= 99 g5 A2 =l

Tnprimacutiesunt 18% kg demere, ceeace congtituiecu 3% kg mai mult decat
Tncutiaadoua. Céate kilograme de mere sunt in cutiaatreia, daca, intotal, incele

trel cutii sunt 50% kg demere?

Cdculai:

3.27)\(42 41) 3_ 1) (77 _51
a(22eL) (12} w(sSad)(rh2d)
Lungimeatraseului pe careil parcurge un auto-

buz in % ore este de 20%1 km. El circula cu

vitezade45 km/hsi merge 10 Satii. Cét timp sta

Tnmedieautobuzul infiecare statie?

Vindetot are de vanzare 366 kg de legume. g din ele constituie cartofi, % -

morcovi, iar restul —ceapa. Céte kilograme de ceapa are Vindetot de vanzare?

Pani lapopas, turistii au parcurs % din distantapreconizata, iar dupa popasinca

% dindistantaparcursi. Au strabatut el oaretoata distanta preconizata?

Aufost culese 10 kg deciuperci. % dineleaufost marinate, % —uscate, iar din
restul s-apreparat o supa. Céte kilograme de ciuperci s-aufolosit laprepararea

Upe?



62. Inprimazi, laobiblioteci aufost aduse d| nintreg necesarul demanualenoi, iar
Tnziuaadoua—restul de56 demanuale. Cate manuaenoi aufost aduseintota la

aceasti biblioteca Tn ambelezile?

63. Latimeaunui dreptunghi estede 102 cm, ceeaceconstltwe 3 dmlunglmealw

1
Aflati perimetrul si ariadreptunghiului.

EEN
64. Scrieti fractiacadiferenta adoua fractii cu numaratorul 1:
1. 2. 1. 3
a) 12 b) 63 C) 7 d) 8"
65. Cdculai:

12 "3 6 4

b) 2565t +11—1§(5§—5 L )

a) (12 S +1§_35+23) (21-2—1);

15 "7 73| 7 16

66. Completati tabelul cu numere astfel incét produsele numerel or situate pefiecare
coloani, fiecareliniesi fiecarediagonda sa fieegaleintrede:

a [1 b) 1

32 8

16
1 f
2

67. Dintr-o foaie de carton de forma unui

N[

|~

dreptunghl cu lungimea de 2 dmsi

|ati meade 5 dmaufost decupate doua

patrate deaceleasl dimensiuni, culatura

de % dm. Careesteariaportiunii de carton ramase?

68. Cétebucati detapet culungimeade 13 msi latimeade 50 cm sunt necesare pentru

msi 22 m?

atapetaun perete cu dimensiunilede 31 5

2



69. Tntrebat cati elevi are, matematicianul si filozoful grec
Pitagoraaraspuns. ,, Jumatatedintreel studiaza matema:
tica, o patrime studiaza natura, 0 septime mediteaza in
tacere, iar restul 3 sunt oratori”.

Céai elevi aveaPitagora?

Pitagora
(c.570-c.500 i.H.)
70. Lamicul dgjun, mamalui Dinu abaut % din canaplina cu cafeaneagra, apoi a
umplut-o cu lapte. Apoi a baut 1 din cana si iarasi aumplut-o cu lapte. Dupa

3
aceasta, amai baut jumatate din cana, umpland-oiarisi cu lapte. Tnfinal, mamaa

baut tot lichidul din cana. Ceabaut mamama mult, cafeaneagra sau lapte?

71. Cei trel muschetari, dupa ce si-au facut datoria pentru binele Frantel, au intrat
Tntr-o taverna. Au luat pranzul si au facut comanda de piersici ladesert. Fiind
obositi, au adormit inainte caplatoul cu piersci sa fieservit. Primul s-atrezit Athos.
Vazand piersicile peplatou, amancat % dinelesiiarasi aadormit. Apoi s-atrezit
Porthos, avazut piersicilesi, gandindu-se
canca nimeni n-aluat din ele, amancat
% din piersici si apoi aadormit. Al treilea
s-atrezit Aramissi tot amancat % din
piersici. Apoi aadormitsi €l. Intimp ce
muschetarii dormeau, chelnerul adusla
bucatarieplatoul pecareerauinca 8 pier-
sici. Caepiersici aufost servitemusche-
tarilor?




go Numere zecimale.
Operatii cu numere zecimale

2.1. Numere zecimale. Compararea numerelor zecimale

b! 3 =3 27 ~=— numar zecimal

100 e
parteaintreaga parteazecimala
Scriem: Citim:
12,735 doisprezeceintregi si sapte sutetreizeci si
cinci miimi sau
zecimi  sutimi miimi doisprezecevirgula sapte sutetreizeci si
and.

Dupa ultimazecimala se
5,2=5,20=5,200 pot adaugazerouri. \

'/ La competitiile de Tnot, sportivul german a
parcurs 100 min 52,8 secunde, iar sportivul spaniol —
52,87 secunde. Caredintre sportivi aavut o perfor-
manta mai buna?

Rezolvare:

O performanta mai buna a atins sportivul care a
parcursdistantaintr-untimp mai scurt.

Pentru a comparadoua numer e zecimale:
@® Comparimmai ntéi intregii. —— (52,87 ¢ 52,8
a) mai mare este numarul care are parteaintreaga
ma mare; ‘
b) daca intregii sunt egali, atunci:
@ compadmzecimile 52,87 52,8
a) mai mareestenumarul zecimal carearenumarul =
dezecimi ma mare; ‘
b) daca zecimile sunt egale, atunci:
@ comparamsutimiles.am.d. 52,87/ 52,80
Obyinem: 52,87 > 52,8. Dei, sportivul german ¥7 f o/
>

aobtinut unrezultat mai bun.



Rezolvam

» Scrieti denumirileraurilor in ordineacrescatoarealungimilor lor.

Denumirearaului

Lungimearaului (mii dekilometri)

Nipru
Nistru
Dunarea

2,201
1,362
2,857

2.2. Adunareanumerelor zecimale

'/ lepurele Bugs Bunny amancat infebruarie 28,7 kg
de morcov, iar in martie — 32,46 kg. Céte kilograme de
morcov amancat Tn total Bugs Bunny in acestedoua luni?

Rezolvare:
28,7 kg + 32,46 kg = kg

+28,7@]
32,46

Raspuns: kg.

A" Ne amintim

-

acdlagi numar dezecimae;

menilor.

Pentru aaduna doua numerezecimale:

@ scriemnumereleunul subatul astfd:
parteaintreaga sub parteaintreaga, virgula
sub virgula, partea zecimala sub partea
zecimala, apoi completam parteazecimala
cu zerouri, pentru caambelenumeresa aiba

@ efectuam adunareafara atinecont devirgul;
® scriemvirgulalarezultat, sub virguleleter-




2.3. Scadereanumerelor zecimale

) Prima firma a unchiului Scrooge McDuck are in medie un venit lunar de
438,86 mii dedolari, iar ceade-adouacu 16,4 mii dedolari mai putin. Cevenit lunar
arein medieunchiul Scroogedelafirmaadoua?

Rezolvare:
438,86-16,4= mii dedolari.

438,86
~ 16,40
ERNEN

Raspuns: mii dedolari.

A

:
Pentru a scidea doui numer e zecimale: w

@ scriemnumereleunul subdtul astfdl: partea )
Tntreaga sub partea intreaga, virgula sub
virgula, parteazecimala sub parteazecimal;

@ completam, in caz de necesitate, partea .
zecimal cu zerouri, pentru caambelenumere 110,41
si alba acelagi numar dezecimale;

@ efectuam scadereafara atinecont devirgul;

@ coboramvirgulalarezultat.

2.4.Inmultireanumerelor zecimale

Rezolvam

1 Tnlunaianuarie, familiaBotnaru aconsumat 225 kWh de ener-
gieelectrica. 1 kWh costd 1,33 lei. C&ti lei trebuie sa achite familia

Rezolvare: N 1,33 = 2zecimde
133-225= lei. 225
665
266
Raspuns: lei. 25



2 Unfermier ainsaméantat cu grauunlot de25,6 ha
De pe fiecare hectar a recoltat, in medie, céte 27,8
degréau. Céte chintaledegrau arecoltat fermierul depe

acest lot?

Rezolvare:
27,8-25,6= q
’ ] 27’ .
X556 . 2zecimde
8
Raspuns: g.

;/ I/ Relineti!

=

Pentru ainmulti doua numerezecimale:

@ leinmultimfara atinecontdevirgule;

@ punemvirgulalarezultat peste atéteacifre, cate zecimal e au impreuna cei doi
factori. Cifrele senumara deladreaptaspre stanga.

2.5.Impartirea unui numar zecimal laun numar natural

@@
'/ Mariaconfectioneaza martisoare. Pentru aceasta, eaa .

B,

taiat unfir rosu deata de 11,2 dmin 8 bucati delungimi egae. =rc )
Careestelungimeaunei buciti deata? Ao
Rezolvare: =
11,2dm=112cm.
112cm:8=14cm=14dm. 11,2:8=1,4
Deci, 11,2dm: 8= 1,4dm. PR
Tmpér;i m: deimpartitul ~ Tmpartitorul  catul

32 - Findizamimpartirea
32 partii intregi.
0
Raspuns: 1,4 dm.



;/ 1 Retineli!

=

Pentruaimpar ti un numar zecimal laun numar natural:
@ efectuamimpartireafara atinecont devirgula;
@ punemvirgulalacét imediat dupa finaizareaimpartirii partii intregi.

0,25:5=
0,25 |5 7///
-0'"" 0,08 [ Retinetil A |8
— g ) Tn cazul in care parteaintreaga anumarul ui
o5 zecimd estemal mica decét impartitorul, la
“og cét sescriezerointregi.
0
| Aplicam |

1) 2,56 |4 2) 12,72 |2 3) 1,14 |3
-0 0,64 AN ! B | h

225 | W7 _ | _n A
24
16 12 4
16 s
0 0 0

2.6.Impartirea unui numar zecimal laun numar zecimal

.
s,

-

¥ Pentruanuintarzialaunturneu, cavalerul trebuie
sa parcurga calare 36,72 kmin 3,6 h. Cu ceviteza trebuie
sadergecaul?
Rezolvare:
36,72:36=

36,72 36,7210 367,2
36 3610 36

— 36,72 |3,6
raport amplificarea ~36 h 102
raportul ui T 07 i
=367,2:36=10,2 (km/h). 0
72
72
Raspuns: 10,2 kmvh. 0



Pentruaimparti un numar zecimal laun numar zecimal:

@ mutamvirgulaladrespta, atét ladeimpartit, cét si laimpartitor, cu atéteacifre
cétezecimaeareimpartitorul;

@ efectuamimpartireanumarului zecimal lanumarul natural obtinut dupa mu-

tareavirgule.
N ' LT ’
400 , = 0
~_ ~—_ 7
| Aplicam |

* Andizati si completati:

1) _41,58 }ﬁ 2) _2,\9‘91 4,1 3)_25,2@ 2,25
| , 00 0, ! )

| _209 |} fro |
0 1 lo
0 0

2.7.Numere zecimale periodice

1) Efectuati: @) 2,8:2,1; b) 2,7:11;, c¢) 361:2,25; d) 09:22.
2) Discutati rezultateleobtinute.
3) Andizati si completati:

perioada et
(P | . N .
1,333...=1,(3) T AsE unuintreg si trel Tn perioada,;
Se scrie
perﬁi oada se citeste
N |/_»2:454545..52.(49) S doi rtregi i patruzes i cinc
Zedimde SESCFI§ . in perioada;
iodice pIoxa
- U 0,4090909...=0,4(09) X zerointregi, patru zecimi si
sescrie zero noud n perioada;
perioada

— 1 Seciteste
315212121... :M —
se scrie

4) Scrieti rezultatele obtinutelasarcina 1l sub forma denumere zecimale periodice.



;/ I/ Retlineli!

-

Numerele2,(8); 35,(21); 0,(115) sunt numer ezecimale periodicesimple.
Numerele0,7(23); 6,25(3); 21,56(7) sunt numer e zecimale periodice mixte.
Perioadanumarului zecimal periodic estenumarul din parantezelelui.

*2:3=0,666..=0,(");
L
perioada
«15:11= =L
e
perioada
«14:12= =L
L
perioada
«63:22= =)
LT
perioada

;/ ’/ Relineti!

o
‘ Numerelezecimal e periodice sunt numerezecimaleinfinite.

2.8. Transformareanumerelor zecimale periodice simplein fractii

Cerceldm si descoperim

1 Transformati fractiain numar zecimal periodic:
2 11

. 5:0,2222...:0,@; . ®:0,111111...:0,@;
ocifra ocifra Z?He 2cifre
. 939 — 0,005005.... = 0,(005).
— 3cifre
3cifre
2 Transformati numarul zecimd periodicampluinfractie:
(3
£ 0,(7)=07777...= &; £ 0,15)=0151515... =22 =~
ocifra oﬁré 2cifre Z?fre
_ _ 4235 _1234
o1 (235) =1,235235235...=1 999~ 999 °
3cifre m



@ Daca numarul zecimal periodic simplu are0ntregi, atunci €l setransforma
intr-ofractied carel numarator este perioadanumarului zecima periodicsm-
plusi a carei numitor esteun numar natural format din atéteacifrede9 céte
cifreare perioadanumarului periodic smplu.

17
0,17)= 99

@ Daca numarul zecimal periodic simplu areintregul diferit de O, atunci e se
transforma Tntr-o fractie care se obtine prin adunarea partii intregi cu fractia
obtinuta in urmatransformarii partii zecimale anumarului zecimal periodic

smpludat.
2,(05)=2+o,(05)=2+9_59=29_5;=%

@ Fractiaobtinuta sesmplifica, deregula, pana laofractieireductibila.

2.9. Transformarea numerelor zecimale periodice mixte in fractii

Cercetam si descoperim

Metoda |
116 115
. 01(16)=+(16) _"99 _ 99 _115| 116-1.
f A [ |
ocifra 2cifre 7cifrej o‘cifra
213
. 0,21(03) = 2% (03) _ “"99 _ 2082 ‘: 2103-21.
T T 100 100 &9$ 9900
2 cifre 2C|fre—ZC|fre} Jdifre

« 10,5(2) =10+ 0,5(2) =10+ — =10— =

Metoda ||
_235-2 233,
0.2(35) = 990 ~ 990’
_162-116/ _146.
0.16(2) = 900 ~ 900’

« 53(01) =5+0,3(0) =5+——— =



Generalizam

@ Daca un numar zecimal periodic mixt are O intregi, atunci el setransforma
ntr-ofractiea carel numarator este diferentadintre numarul natural exprimat
de parteaneperiodica, urmata de perioada, si numarul natural exprimat de
parteaneperiodica si d carei numitor esteun numar natural format din atétea
cifrede9 catecifreareperioada, urmate de atéteazerouri céte cifreare partea
neperiodica.

231-2

990

@ Daca un numar zecimal periodic mixt are intregul diferit de O, atunci €l se
transforma intr-o fractie care seobtine prin adunareaintregului cu fractiaobtinuta
Tnurmatransformarii partii zecimaleanumarului zecimal mixt dat.

23(11) = 2+ 0311 = 2.+ SH1=3_ 308 _ 2288
990 990 990

0,2(3) =

Exercitii si probleme

|

1. Determinati coordonatele punctelor A, B, C, D, E, F reprezentate pe axanumerelor:
.~ F A B - C D E
0 1 2

2. Reprezentati punctele A(0,2), B(0,7), C(1,3) si D(1,6) peaxanumerelor, conside-
rand lungimeasegmentul ui-unitate egala culungimeaa 10 patratele.

3. Scrieti denumirile oceanel or in ordineadescrescatoa
reaadancimilor lor maximale:

Oceen Adancimeamaximaa aoceanului
(km)
Atlantic 3,597
Indian 3,711
Arctic 1,225 e
Padific 3,976 m

4. Ordonati crescator numerele: 3,6; 3,59; 3,545; 3,67; 3,06; 3,059.

5. Tntrecaredoui numere natural e consecutive este situat pe.axa numarul:
a) 3,27, b) 7,98; c) 25,01; d) 0,03?



‘/

6. Comparati numeree:
a) 7450 743 b) 2,08  28; c) 31,12 31,120.

7. Efectuati:
a) 4,52+116; b) 3,008+12,25; C) 18,354 +12,29; d) 8,97+ 7,062.

8. Vitezaunei saupeestede 24,8 km/h, iar vitezaapel estede 1,3km/h. Aflati viteza
salupel care sedeplaseaza in sensul curgerii apai.

J\&Ilﬂ

9. Pisicul Marinus amancat ladgjun 0,15 kg de sméantana,
iar lapranz—cu 0,1 kg mai mult. Cata smantana amancat
ntotal Marinug?

10. Efectuati:
a) 4,57+15,72+ 3.1 b) 3,008+ 7,015+ 2,4;
c) 3,07 +12,803+0,026; d) 21,3+ 2,13+0,213.
11. Efectuat:

a) 52,307-15,02; b) 12,93-6,27; c)112,79-20,9; d) 8,21-7,396.

12. Scrieti fiecaredintrenumerele2,7; 0,12; 23,176 subforma de;
a) suma adoua numerezecimale; b) diferenta adoua numerezecimale.

13. Caculati diferentele. Utilizand adunarea, verificati rezultatel e obtinute.
a) 4,97-2,08; b) 16,01-15,98; C) 2,001-19; d) 0,2-0,107.

14. Completati bonul deplata:

a) b) C)

Suma 187,25 lei
Primit lel
Restul 312,75 lel

Suma
Primit 50 lel
Restul 17,25 lel

Suma 52,7 lei
Primit 100 lei
Restul

lel

15. Masabutoiului plin cuulel estede 250,1 kg. Calculati masabutoiului gol, daca se
stieca uleiul din el cantareste 202,4 kg.

16. Caculati valoareaexprese:

a) 0,07+12,56—9,002; b) 415-2,7+0,028,

C) 18,86—4,09+ 7,003, d) 219-0,219+0,339.
17. Puneti virgulaomisa larezultat:

a) 37,2 - 168 = 62496; b) 37,2 - 16,8 = 62496;

c) 37,2 - 0,168 = 62496; d) 37,2 - 1,68 = 62496;

e) 0,372 - 16,8 = 62496; f) 3,72 - 1,68 = 62496.



18.

19.

20.
21.
22.

23.

24,

25.

26.

27.

28.

Efectuati:
a 0,32:19; b) 1,26-0,29; c) 7,4-0,065;
d) 2,02:0,23 e) 0,016-15; f) 6,132-3,2.

x0,2 x1,25
Ajutati-i broscu- : w5
tel 51 completeze X 4/ T‘. =iy \x 25
casetde: S * N

e
X 018\ N :: -ﬁi;"‘“’-l *3:.75—: .'— /XS
x 0,25 x0,4

Parul uman crestecu 0,4 mm pezi. Cu cét mai lung vafi parul peste 30 dezile?
Aflati suma, diferentasi produsul numerelor 14,25si 7,8.

Laturile unui lot de pamént de forma dreptunghiulara sunt de 3,8 msi 6,7 m.
Cdculati perimetrul si arialotului.

Efectuati:

a) 13,8: 4; b) 8,68:7; C) 169,2:8; d) 78,2: 4;

€) 11,34: 42, f) 14:112; 0) 9,044: 38; h) 53,4:15.
Pentru 5 kg de bomboanes-au platit 281 |ei. Cét costa 3kg de astfel de bomboane?
Tn3ore, unautoturisma parcurs 211,5 km. Cedistanta va parcurge autoturismul
n5 ore, daca sevadeplasacu aceessi viteza?

Efectuati:

a) 9,6:12; b) 8,4:0,12; c) 0,52:13; d) 2,002:0,91;
e) 584:08; f) 0,648:0,036; g) 0,696:0,33; h) 48:0,016.
Inprimazi, uniaht aparcurs333,9kmin12,6 h.

n ziua a doua, iahtul a parcurs 298,2 km Tn
10,5h. Tncaredin acestezileiahtul s-adeplasat
cuoviteza ma mare?

Efectuati calculelesi scrieti rezultatul subforma
denumar zecimal periodic:

a) 2416:11; b) 12,4:37; c) 0,9:2,2 d) 0,5:1,3;
e) 64,45:19; f) 0,267:0.18; ) 1,24:2,7; h) 0,632:18.




29.

Completati casetel e cu numere astfel Tncét sa obtineti rezultatul 1:

0,019 0,8

0,72 1,98 29,71

Y P>

+

Y |

ty

N

30.
a) 0,(15); b) 0,(231);
31.

a) 2,3(4);

Bl

b) 16,1(8);

- _ 1 |

Scrieti subforma defractie numarul zecima periodicsmplu:

7

—
-

Q) 2,(9); d) 12,(12).

Scrieti subforma defractienumarul zecimal periodic mixt:

c) 30,0(18); d) 1212(12).

32.

Aflati numerelenaturdesituate peaxa intrenumerele:

a) 1,003 si 6,96; b) 0,02 si 5,001.

33. Completati cuocifra astfel incét propozitiaobtinuta s fie adevarata:
a2, 1<202 b) 6,215> 6,2/ 8; c) 54 8>549;
d)3,7 >378; e) 11 8>1192 f)1,895< 1, 957.

34. Dinsatul Albinutapana-n satul Fru-
musicase poate gungepetraseedife-

rite. Caretraseu este mai scurt?

Frumusica

36. Completati cucifre:
8 , 1714 b) .53
.5 + 6,98
105,23 20,0 27
0,041

35. Completati tabelul cu numere astfel
Tncét suma numerelor de pe fiecare
linie, coloana sau diagonala sa fie
egalacu3:

1,2 f
14|07
37. Completati cucifre:
a 72, b) 9,705
3,59 4,06
2,69 34,841




38.

39.

40.

41.

42.

43.

Recondtituiti lantul decacule:

24 +0,8 < >—0,06< )"‘1,21( >+1,78< )—5,14

Comparati:
a) 49,41+ 0,0009 ¢ 49,420,001, =~
b) 0,7001 + 0,0039 ¢  0,7431 —0,039; ﬁ/.
=
C) 67,002 -56,003 ¢ 10,0999 + 0,8991.
Alagia numerefor!

Numerele 2,75 si 8 poseda urmatoareaproprietate: produsul lor esteegal cusuma
cifrelor acestor numere.

2,75-8=2+7+5+8=22
Aflati cel putininca o pereche de numere care si posede aceasta proprietate.

Cdlculati:

a) 5,6-0,08+2,23-2,4; b) (46—34,17)-0,09;

c) (3126-17)-(015+7,4); d) (9,38+5,12)-(8,4—3,24).

O gospodina avandut 15,8 kg devisinelapret de 8,5 lei/kg si 20,6 kg de prune

lapret de 7,5 lei/kg. Pentru care dintre aceste fructe gospodinaaluat mai multi
bani si cu cat?

Utilizati datele din desen pentru acompunesi arezolvao problema.
3h o= 5h =

o
48,4 km/h 56,6 km/h
LY, F==N8

Tntabel sunt prezentate normelede consum zilnic a proteindlor, grasimilor si gluci-
delor pentru un kilogram de masa corporala pentru copiii cu varstacuprinsi intre
11 si 15ani.

Proteine Grasmi Glucide
2,69 2,39 1049 y

Cdculati decéte proteine, grasmi si glucide:
a) arenevoiepezi un copil cumasade 36,9 kg;
b) a nevoiezilnictu.



45. Completati cusemneleoperatiilor aritmetice:

46.

47.

48.

49.

50.

1,80 057 02=25 187 057 02=15
1,87 057 02=0,26 1,8¢ 057 02=046;
1,87 057 02=109.
Aflati valoareaexprese:
a) 40-(2,0592:0,072-19,63);
b) 50-(2,3256:0,068—9,38);
C) 7,67:0,65-(0,394+0,7688) : 0,57;
d) 6,63:0,85—(34-30,9248): 0,62.

Recongtituiti lantul decalcule:

i 0,88)—

Dintr-o bucata de srma afost confectionat untriunghi culaturilede 7,5cm, 8,3cm
sl 9,4 cm. Daca din aceasta bucata de s&rma s-ar confectionaun patrat, celungime
ar avealaturaacestuia?

Bazapiramidei lui Kheopseste un pa-
trat cu laturade 230 m. Turistii careo
admira se deplaseaza cu viteza de
0,32 m/s. Vor reusi e Tntr-o ora si faca
turul piramidei ?

Caredintrepisicuti, cel ab sau cd negru, 1l vatrezi mai devreme pedulau? Cu céte
minutemal devreme?

. "{ v, =38km/h v, =35km/h
¥ o
S =380m S, =175m



51. Pedesen sunt indicate dimensiunile
odaii Danutei avand podeauadrept-
unghiulara. Utilizénd datele din de-
sen, determinati:

a) cati metri patrati de mocheta sunt
necesari pentru a acoperi podeaua
camerdi;

b) céte rulouri de tapete sunt nece-
sarepentru atapetatrel pereti ai odaii
(fara pereteleceinclude usasi fereas-
tra), daca un rulou are lungimea de
10 msi latimeade 0,55 m.

52. Scrieti subforma defractienumarul zecimal periodic:

a) 123,(18): b) 6,02(78); 0) 2,(135);
d) 16,2(14); €) 6,25(8); ) 30,02(78).
EEE

53. Compuneti unexercitiu similar cu exercitiul 19, utilizand inmultireanumerel or
zedmde

54. @ Ungiuvaiergiuaimpartit unfir desdrma deaur in doua bucati cu aceeasi masa.
Dintr-o bucata de fir a confectionat un lantisor cu 80 de verigi identice, iar din
cealdta bucata —unlantisor cu 100 deverigi identice. Masaunei verigi din primul
lantisor estede 0,12 g. Careeste masaunei verigi dinlantisorul a doilea?
b) Compuneti si rezolvati o problema similara cu ceaprecedenta. Cereti si seafle
numarul deverigi dinprimul lantisor.

55. Doua albine au zburat concomi-
tent dintr-un stup in directii opuse.
Peste 0,15 ore, distantadintreeleera
de6,3km. Unadintreabinezburacu
viteza de 21,6 km/h. Aflati viteza
cdlelldtedbine.




83 Multimeanumerelor rationale

3.1. Notiuneade numar rational

I R—

e Petrica avazut pemasadelucruamamei un Venituri.
document de contabilitate— darea de seama sipti- D Cheltuieli
méanai—si s-amirat, decarecedintrenumerdenegar ot e
tiveel lestiadoar peceleintregi. / 7.02 +25,7

. L - 8.02 -2,5 |

A meditat un pic si a desenat axa numerelor. 9.02 +17.3
A reprezentat peaceasta axa mai Tntal punctul A(2,5). 10.02 49 9
Apoi acongtruit Tnsténgaoriginii O segmentul OB, 11.02 -3,2
congruent cu segmentul OA, si ascrisB(-2,5). 12.02 +11,08

B Q A
25 0 2,5

Numerele—2,5si 2,5 sunt opuse.

zecimaenegative!

Numerele opuse numerel or zecima e pozitive sunt numerele

Aclivitate practica

@ Desenati axanumerelor si notati cu O originead.

1

@ Reprezentati pe aceasta axa punctele M (E

3

(2 of

2

)<()

@ Congtruiti Tn stAngalui O segmentul OF congruent cu segmentul OM.

@ Scrieti coordonatapunctului F.
® Reprezentati pe aceeasi axa punctele K (—

Determinati perechile de numere opuse.

1. 1. 3. 3
Numerele—z, 5 "5 g

()

sunt numere negative.

)



* Sdlectati dinmultimea {5; 1%’; —%; 2,3 —-21, 211, —g; -3 —0,7}:
a) numereleintregi;  b) fractiilesi numerelemixte;  c¢) numerelezecimale.
Rezolvare:
N Fractiile .
Numereleintregi si numerdlemixte Numerelezecimale
3 1 5
5 21 -3 1§ ~c -3 23| -0,7| 211
Il Il Il Il Il Il Il Il Il
5| 21| =3|| 1| 1] =5]| 2= [=7] |2z
1 1 1 8 5 3 10 10 10

Toate aceste numere sunt numererationale.

/,
B & Relinetil |

44 : o
Numar rational senumeste acel numar care poatefi scnssubforma%,

unde me Z, iar ne N'.

Multimeanumerel or rationale senoteaza prin Q.

Q

i
Ly ol o

Multimeanumerdlor Multimeanumereor Multimeanumereor
rationalenenegetive rationaenepozitive rationalenenule
NcZcQ _ N Z .
 Completati cuunadintremultimileQ,, Q_, Z" astfel incét propozitiaobtinuta sifie
adevarata:
At - p-Lfe . o-2¢ .  doe
2 k) 8 ) )



gsT
7, INpuRE AN !
Mult timp, numerelerationalenu aveau nume.
Elenu aufost denumite pana nu au aparut altetipuri de numere. 2
Matematicienii din Greciaantica au depistat ca pentru amasura
lungimeadiagonale unui patrat culaturadelungime1, nu sunt de
gunsnumereeintregi si fractiile.
Matematicienii au numit numerele noi, necunoscute—numereirationale, iar
celedgacunoscute—numererationale.

3.2. Modulul numarului rational. Proprietati

(B Ne “amintim -2 3]
A K\A/\K\A/\
= o 3
|-2|=2; |3]=3
3
‘_Z‘ |15]
r\A,\.K\/%
3 0 15
4
3_3. _
‘—Z‘—,|l5|—15

;/ ’/ Relineti!

i DigtantadelaorigineaOlapunctul A(a), ae Q, estemodulul sau
valoar ea absoluta anumarului rational asi senoteaza |a|.

| Aplicam |
* Andizati si completati:
22, : : 3 :
—5‘ =3 |5,3]=5,3; |-5,23| = ; ‘15‘ ;
. 7 _ 7 .
|-0,01]=" ; ‘—g‘: ; ‘§‘= ; |0]=
/,
S £ Retinelit |
‘1" Pentruoricenumr rationd a:
a, a>0
«lal|=0 «|al=40, a=0 e |-al|=|a|
-a, a<0




3.3. Forme de reprezentare anumerelor rationale

Cercetam si descoperim

1 Mihai ascrisnumerele 1%; %; 1,25 si le-aspuscolegilor ca elereprezinta unul

si acelasi numar rationd. El aexplicat astfdl:

1;:1.4+1=_ @:10:2=, 3,25:12_5:125:25:
4~ 4 "4 8 82 4 100  100:25 |4/

2 Andizati si completat:
1) Scrieti cafractienumarul zecimal: a) 3,16; b) 10,035.

Metoda | Metoda |1

16 479 416 _316_79.
?) 316=3155=3%5 = 25’ & 316=3130=100 ~ 25’
b) 10,035=1022 =10 = b) 10,035=102 = -

2) Scrieti fractiasub forma de numar zecimal finit sau numar zecima periodic:

13. 17, _2. 11
a) 1—5’: 1625 b) _%:—
Betim 153 g Efectuam 17 |25
impartirea - g 1,625 impartirea -0 0.
_50 ) _170 |
48
20
16 -
_ 40 0
40
0
2_ 11 _
¢) ~3=-0,(6) d) 5=
Efectuam Efectuam
impartirea —S; 8 66 Tmpartirea - 1: ?
_20 | _fo |
18
20 0
18
20 _ 0




=

/,
S & Relinelil |
/7

numar zecima finit.

numar zecimal periodic.

@ Dacaindescompunereainfactori primi anumitorului unei fractii ireductibile
apar numai cifrele2si 5, atunci aceasta fractie poatefi transformata ntr-un

@ Daca indescompunereain factori primi anumitorului unei fractii ireductibile
apar cifrediferitede2si 5, atunci aceasta fractie poatefi transformata intr-un

3.4. Comparareanumerelor rationale

Cercetdm si descoperim

4 Radu si Mihai il gjuta pe bunic si
sape un lot. Radu a sapat 0,4 din lot, iar

Mihai — 2 dinlot. Caredintrenepoti asi-

8
pat ma mult?
Rezolvare: 3
Comparam numerele 0,4 si g
Metoda |
_4_2
04= 10 5
2 3
5 + 8
6 . 15
40 + 40
16 > 15
Raspuns:

Metoda Il
3_0375

> I/ 8

‘ r < 04 0,375

asapat mai mult.

;/ l/ Relineli!

=

pozitive.

Numerelerational e pozitive se compara casi fractiile sau numerele zecimale




2 Comparati numerele:

7 .9, 11, 1 .
a) 128 16 b) 0,(23) si - 19° C) —7§ si 0.

Rezolvare:

a - 1_72 - % e DiNtre doua nUMere negative, 7
estema marenumarul cumo-

schir%bém .
‘ 7‘ semnul ‘ 9 dulul ma mic.

12 16
e * 9
12 16

f

}

b) 0,(23) > _E Oricenumar negativ estemai 7
mic decét orice numar pozitiv

) 7 <0 / ‘ sau decét zero.

_3.5.Rotunjireanumerelor rationale

) Deziuaei, Anaafost anuntati ci laoficiul postal
0 asteapta un colet trimis de prietenaei din Anglia.
Coletul cantareste 3livre.
Vaaveaoare Ananevoie
degjutorul fratelui sau
pentru aaduce col etul
acasa?

Rezolvare:

rﬁnjim pana lazecimi
0,5-3=1,5 (kg)
3livre=1,5kg.

Raspuns: Anavaputeaduce singura coletul acasa.



Cercetam si descoperim

F2) : : : >
5,2 5,27 53
5%7 ~53
—
b) : : : -
-0,14 -0,133 -0,13 X
~0133~-043
—
C) : : : > : : : >
7.4 7.45 75 X -75 —7,45 74 X
7,45 ~75 _745~-74

=

dintre aceste doua numere.

/,
-
@ Rotunjireanumar ului rational panalaordinul dat esteun numar deordinul

dat, situat peaxa cel mai aproape denumarul rational dat.
@ Daca numarul rationd este Situat peaxa ladistante egal e de doua numere con-

secutivedeordinul lacare sefacerotunjirea, aunci rotunjireaestecel mai mare

Rezolvam

* Andlizati si continuati:
. Rotunjirea
Numarul rational — — —— — — —
’ panalaunitati panalazecimi pana la sutimi
0,813 1 0,8 0,81
19
40
-1,365 -1 -1,4 -1,36
—22,727
0,1(8) 0 0,2 0,19
2
—6§
1
12§
Numere rationale



3.6. Adunarea gi scadereanumerelor rationale

Rezolvam

1 Elicopterul a coborét in zbor mai
intadi 50,6 m, apoi s-aridicat 102,3 m.
Cum s-a schimbat Tnaltimea de zbor
adlicopterului dupa acestemanevre?

Rezolvare:

—-50,6+102,3=+517 (m).

Raspuns: Tnaltimeade zbor s-amirit e ke
cu51,7m.

Cercetdm si descoperim

+102,3m

2 Efectuai: a) —%+%; b) — 0,2+ (-14).

Rezolvare: 5

a) MG J b) +(-14)
[ .

10 1 ~02 0
3 2 \

_%J,%:%/ 0,2+ (-14)=-16

1 1 s 5 |-02|=02 |-14|=14
373 |6 6 0,2+14=16

5.1.5 2 _3_1 -02+(-14)=-16

6 3 6 6 6 2

1,5_1

376 2

@ Pentruaadunadoua numer erationalecu acelasi semn, adunam modulele
acestorasi rezultatului Ti atribuim semnul lor comun.
1 5 8 4 1 1 1.1
—=4| = === =15, 025+-=2+==
2 ( 6) 6 3 3 4 4 4
@ Pentruaadunadoua numererationalecu sesmnediferite:
1) din modulul mai mare scadem modulul mai mic;

2) rezultatului Ti atribuim semnul numarului cumodulul mai mare.
1, 1_ 7. 1__
33710”2710 34

N




3}5 Efectuati: &) —12,78—8,56; b)
Rezolvare:
a) —12,78-856 = b)

~12,78+ (~8,56) =

-—
2 ]

scazatorului:

a—-b=a+(-b).

Pentru a scadea doua numere rationale, adunam descazutul cu opusul

Observarie. Sumasi diferentaadoua numere rationale esteun numar rational.

3.7. Proprietatile adunarii

Cercetam si descoperim

L RA iN EFE |'l| _"E;-:;'.:F"_F
4 completati tabelul: a b a+b b+a
221
3 5
-04 | -2,7
*Concluzia a+b=
Z%Completa;itabelul: a b c a+(b+c) | (a+b)+c
1 1 .3] 3
3 4 6
-0,03 |-0,75| -0,25
e Concluzia a+(b+c¢) =
3 Efectuati
S A_ : 2.6 _ _
a)1—1+0_ ; b) 7+O_ X c) 0+(-0,15) =
* Trageti concluzia
A\, Efectuati:
3,3 _ _ 3 B 2 ( 2\
a)_ﬁ+ﬁ_ ;b)) 0,31+(-0,3]) = ; ©) 13+( 13)_

» Trageti concluzia



Generalizam

Proprietatileadunarii numerelor rationale
1° Adunareanumerdlor rationale este comutativa:
a+b=b+a, pentruorice a,be Q.
2° Adunareanumerelor rational e este asociativa:
a+(b+c)=(a+b)+c, pentruorice a,b,ce Q.
3° O estedement neutrulaadunareanumerelor rationae:
a+0=0+a=a, pentruorice ac Q.
4° Pentru orice numar rational a, exista opusul lui, notat —a, astfel Tncét
a+(-a)=—a+a=0.

Continuati rezolvareaexercitiului:
4 1Yy, 4_ 4 4 (. 1)\_ Sl .
3 _1_5+(_7)+1_5‘ 15+15+( 7)‘0+( 7)‘ !

b) (0,01+(-3,2)) +3,2=0,01+( + )=0,01+ -

3.8. Desfacerea parantezelor

Cercetdm si descoperim

1 Efectuati:
a 71+ (2,9+3)); b) 71+2,9+31;
C) 6,3+ (-53+2,2); d) 6,3-53+2,2.
Continuati rezolvareasi comparati rezultatele obtinute:
a 71+(29+3) =71+ = : b) 71+2,9+31=

a+(b+c)=a+b+c, pentruorice a, b, ce Q.

Continuati rezolvareasi comparati rezultatel e obtinute:
C) 6,3+(-53+22)=63+(1")= . d) 6,3-53+22=

a+(-b+c)=a-b+c, pentruorice a, b, ce Q.

Generalizam

L adesfacereaparantezelor in fatacaroraeste semnul ,,+”, pastram semneletu-
turor termenilor din paranteze:
+(a—b+c)=a-b+c.




__Aplicam |
2 Calculati: —1+(—§—2).

2 2
Analizati si continuati rezolvarea.
| '
1 3 = — 1 § = =
—§+(—§’—2)— 2 2 A 2 2

Cercetdm si descoperim

3 Efectua:
5 (.1 4) 5.1 ,
) 6‘(‘6‘9)’ b) 2+2+9
c) 0,03—(0,03+ 2,72): d) 0,03—0,03—2,72.

Continuati rezolvareasi comparati rezultatele obtinute:

5 1 _5 _ .
P g-{~5-9)- 5~ D=[T

b) %+%+9: +9=

a—(-b-c)=a+b+c, a, b, ce Q.

Continuati rezolvareasi comparati rezultatele obtinute:
c) 0,03—-(0,03+2,72) =0,03— = ;
d) 0,03-0,03-2,72= —-2,72=

a—(b+c)=a-b-c, a, b, ce Q.

Generalizam

Ladesfacereaparantezel or infatacaroraeste semnul ,,—’, schimbam semnul fie-
carui termendin paranteze:
—(a+b-c)=—-a-b+c.

| Aplicdm |
A\, Caculati: 0,1-(-0,9+101).
Analizati si continuati rezolvarea:
01-(-09+101)=01+09¢ 101= 101 =



3.9.Inmultirea si impértireanumerelor rationale

Cercetam si descoperim

1 Temperatura corpului unui liliac poate sa coboare pana la
—6,6°C. Aflati pana lacéte grade poate cobori temperaturacorpu-

Rezolvare: 2
2__662 44

) &

[ui unel sopérle, daca sestie ca eareprezinta %
dintemperaturaminimala acorpului liliacului.

103" 10 —4,4 (grade Celsius).
Raspuns. —4,4°C.
—
Produsul adoud numere ( )-(+) =+ T‘ Produsul a doua numere
raiondeasi bestepozitv | (+)-(-)=— . rationdeasi bestenegativ
daca numerele a si b au (=)-()== ___ daci numerde asi b au
acelasi semn. | O)0)= | samnediferite
|_Aplicam |
2 Cacuai: &) -12-(-17.5); b) —% 1%
Andizati si continuati:
a) —12-(~17,5) =0 - =
3 7 3 e |
) ~zlg="a 77 '

Observarie. Produsul adoua numererational e esteun numar rational.

Cerceldm si descoperim

3 Temperatura aerului ziuaafost de—8,5°C,
ceea ce reprezinta % din temperatura care a fost

noaptea. Cetemperatura afost noaptea?

Rezolvare: 17
5_ g5 6_ 856__ -
-85: 5= 8,5 5="10'5 10,2 (grade Celsius).

Raspuns; —10,2°C.




;/ l/ Retlineli!

v (e 7. \ °
Cétul adoua numererati- | C(+): T‘ Cétul adoua numererati-
onale a si b este pozitiv onadle a si b este negativ
daca numerele asi b au <_ daca numerdle a si b au

+
N
ol
|+ +

—~ N N~
+

~— — —
Il

’\/I\"\A
N N N N

acdasi semn. semnediferite.
| Aplicdm |
A cacuai: a) —12:(—231); b) 0,2: (~11).
Andizati si continuati:
3(_5\_ o _
3 _17'( 21) ’
b) 0,2:(-1) =- : ==

Observarie. Cétul adoua numererationale esteun numar rational.

3.10. Proprietatile inmultirii numerelor rationale

Cercetdm si descoperim

Y . e
Lu-RAM N ERE - HIl: mE =
A Completati tabelul: a b a-b b-a
08 | 15
B
3 7
1 [-1,23
9
_ﬁ 1

Concluze: a-b=1" -1 ;
a-l1=1.a=
2 Substitui ti numerdea, bsi ccunumererationdearbitraresi verificati proprietatile:
a-(b-c)=(a-b)-c, pentruorice a, b, ce Q;
a-(b+c)=a-b+a-c, pentruorice a, b, ce Q;

a-(b—c)=a-b-a-c, pentruorice a, b, ce Q.



& Retineli!
r Proprietatileinmultirii numerelor rationale
1° Tnmultireanumerelor rational e este comuitativ:
a-b=Db-a, pentruorice a, be Q.
2° Tnmultireanumerelor rational e este asociativa:
a-(b-c)=(a-b)-c, pentruorice a, b, ce Q.
3° 1estedement neutrulainmultireanumerelor rationale:
a-1=1.-a=a, pentruorice ac Q.
4° Tnmultireanumerelor rationale este distributiva fata de adunaresi scadere:
a-(btc)=a-bta-c, pentruorice a, b, ce Q.

Scoatereafactorului comun

Proprietatea 4° reprezinta regula scoaterii PN
factorului comunsi reguladesfacerii parantezelor. a-(b+c)=a-b+a-c
v
| Aplicdm | Desfacereaparantezelor
* Calculati inmodul cel mai rationd, utilizand proprietatileinmultirii:
> 1.6 _27.054-27.0.46: _3(4.8
a) “6' 135 b) —2,7-0,54—2,7-0,46; C) 4 (3 9).
Andizati si continuati calculde:
9. 576_567_ mm7_ [
6 135 6513 13

b) Scoatem factorul comun—2,7:
-2,7-054-2,7-046=-2,7-(0,54+)0,46) = -2,7- =—
) Desfacem parantezele:

3(4.8)__.34.38__ ‘- _ H__
'(§_§)‘ 23%497 7 T T T

Stietot utilizeaza proprieta-
tileTnmultirii pentru aefectua 2 (

2
. 3=-5=|3+= |'5=15+2=17,
cdculerapide: 5 5)

12-15=12-(1+0,55) =12+ 6=18. [=F

Tncercati si voi:

2%-6=( +—)-6= Fm=m
e

14-25=14- (10 +[0) =0 + 0 =



_3.11. Putereanumarului rational cu exponent numar natural

'/ Angajatilor une firmeli s-apropuso modalitate originala
deremunerareamuncii: in cazul in careangajatul lucreaza o ora
pezi, atunci e primeste doar 2 lei. Fiecare din urmatoarele ore
asgura dublarearemunerarii. Carevafi remunerareazilnica aunui
anggjat daca acestalucreaza 8 ore?

Rezolvare:

2.2.2.2.2.2.2.2=2%=256 (lei).

Raspuns: 256 1ei.

Calculati sumadebani pe careo vapierde anggjatul daca vaplecadelaserviciucu
oora mai devreme.

exponentul puterii Citim:
2{ - puterea doi laputereaaopta.
| bazaputerii

Cercetdm si descoperim

(15)° =15-15-15= 3,375,

2Y_2222_16
3] 3333 81

(-2°=(-2(-2)(-2) (-2 (-2 =-32

;/ /- Retlineltil!

Puter eanumar ului rational a cuexponentul n, ne N, este
produsul anfactori, fiecarefiind egd cua:

_—

4

a"=a-a-a-...-a.
_\f_/

n ori

a'l=a | a’=1

acQ | ae @’
Ly RA iN ‘ERE HI w 0° —n-aresens
Determinati ssmnul puterii: =
(-173* 0 -/ (—5) 0;
(—%)ﬁ 0 U (-0,03)° 0

» Trageti concluzia



Rezolvam

» Andizati si completati tabelul:

. | Exponentul | Vaoarea
Produsul Puterea | Bazaputerii outeri outeri
(-0,2)-(-0,2)- (-0,2) (-0,2)° -0,2 3 —0,008
1111
3333
2
1 5
=)

/,
o & Retineil |
/7

-’ -~ .. - - - -
Intr-un exercitiu fara paranteze, efectuareaoperatiei deridicare
laputere esteprioritara.

__Aplicam
@ ® Q 2
2.9 1
—6§1E+(—22) :——‘—+(——) = — +—=
=— +—=—"—=- —

3.12. Media aritmetica

Cercetdm si descoperim

4 Pentruasi organizaorarul zilnic,
Danaafixat peparcursul unel saptamani
timpul necesar pregatirii temelor pentru
acasa.

Céteore, inmedie, pezi i trebuieDanel
casa-si faca temele pentru acasa?

Rezolvare:

13+15+2+1,2+15
5

Raspuns: 1,5h.

=15 (h).



Pentru araspundelaintrebareaproblemei, am calculat mediaaritmetica anume-
relor dintabel.

- Retineti!
=
Mediaaritmetica anumerelor rationale a,, a,, a, ..., a, estecatul impartirii
sumel acestor numerelanumarul total determeni:
a+ta,+a+...+a,
ay = n -

o

C
5
2 Stietot areprezentat grafic vari- 4
atiatemperaturii aerului in municipiul 3+
Chisinau pe parcursul primelor 10 zile 2
1+
ol \,

ale lunii martie (vezi desenul). Care a
fost_temperaturamedleaaerulwmcele A ; 4 5 6 7 8 910 -
10zile? -1 zilei

Rezolvare: =27
tm:1+(—2)+(—1)+1+0+3+2+2+5+4: 0).
Raspuns: °C.

v . T
Lu RAM N ERE - HIl: & =
3 a) Aflati mediaaritmetici a,,anumerelor 2,7 si —1,3.
b) Reprezentati pe axanumerelor punctele A(2, 7); B(-1, 3) si C(a,,).
¢) Undeesteamplasat punctul C pesegmentul AB? Trageti concluzia.

Exercitii gi probleme

N
1. Reprezentati peaxanumerelor punctele: A(2); B(—1,5); C(— 2%); D(%)
o B . 7..3. 55 2l
2. Scrieti opuselenumerelor: 5,1; —0,25; ~g 17, 2,7, —35.
3. Aflai: @) -a, daci ae {31 1%; _203 0}
< ol 44 29].
b) b, daca —be {—6,2, 33, 0% 28}’
< 13. . :
¢) —(—c¢), daca ce {1—5, -13 -252, 0}.



4. Reproduceti tabelul si scrieti infiecarecelula semnul ,, € 7, daca punctul apartine
multimii indicate, sausemnul ,, ¢ ”, daca punctul nu apartineacestel multimi:

1 7
35 | 1z | 21| 37 | 0 | -g7 0003 f

N
z .
Q, -
Q.
5. Scrieti toatenumereleintregi Stuate peaxa intrenumerele;
837551  b)-0135s102 0 —1% si 1%; d) —1—f gi %.

6. Aflati modulul numarului:
1 3. 7. 6

a) 1,3; b) 15 c) —0,25; d) 15, €) 9 f) —41—1.
7. Aflati |al, daca:

a) a=-23 b) a= Sx; 0 a=-72; d) 0,75

" 48’ 7’ T

8. Cdculati valoareaexpresei:

a) |-7.2|+|34]; b) |-17]-[-08]; c) |-16]-|-6.4];

5|,13] 53]

d) ‘—E'FE‘, €) _6‘.2_0" f) |-56]:10,7].
9. Scrieti subforma defractieireductibila numarul zecimd:

a) 12,2; b) 0,25; ¢) 0,05; d) -3,08;

e) 0,875; f)-0,48; g)-1,92; h) 0,375.

10. Scrieti subforma denumar mixt numarul zecimal:
als5 b-32 0525 d)-3125 e —-7,005 f)4,0125.

11. Scrieti subforma denumar zecimal fractia:
7. 3. 4, 18. 11, . 1
a) X b) 4 C) 5’ d) 5 €) 4’ f) 20’ 9) 5"

12. Femultimea M = {5' r.,3.6.17. 13}.
a) Determinati multimea A, Ac M, afractiilor carepot fi scrisecanumerezecimale
fara perioada.
b) Scrieti eementedlemultimii A subforma denumerezecimae.
) Determinati multimea B, B — M, afractiilor carepot fi scrisecanumerezecimae
periodice.



13.

14.

15.
16.

17.

18.

19.

d) Scrieti dementelemultimii B subforma denumere zecimaleperiodice.
€) Determinati care propozitie este adevarata si careestefalsa:

1) ANB=; i
2) AUB=M. : _h:
Completati tabelul:
ca Fractieireductibila Numar zecimal
. 5
10:6 3 1,(6)
ol
35
9
1,35
Comparati numerde: . 9
a-11¢ -1,09; ,\ﬁ b) -3 ~14’
c)0,2(  0,2011; = d) 2,67 (  2,(6).
Ordonati crescator numerele: —4,9; 2%; 2,3, —4,901; — 2%; -2,6; 0.
Ordonati descrescator numerele:
. . _a3. : . e 14
-3,7; 0; 511; -3 e 0,1(2); 0,12; 5 155"
Completati cuocifra astfel Tncét propozitiaobtinuta si fieadevarata:
a) 2,02<-2,/ 1, b) -3,4/ 6 >-3,415;
) —11,11 <-11,18; d) 211,09 < -27,1.
Tntre carenumereintregi consecutive este situat peaxa numarul:
852 b) ~2.2; 093 Miode:
11 13 1
2 3<3=<4
d) -115; e) 0,324; f)-0,12? 3
Profesorul ascrispetabla cétevaexercitii decomparatie, insa intimpul recreatiel

cinevaastersunelecifre. Lalectie, profesorul le-aspuselevilor ca numerele pot
fi comparatesi fara arestabili Stuatiainitiala. Comparati:
a)—-3,3 si —3,2 ;
b) —0,518 i —0,517>3+;
c)—ur, si 0;
d) = yesi o




20. Comparati:

3 3. > I/
a) |-16|(H O; b) ‘—g‘ -5 s’
ax -

©) 1,56 (" |-156]; d)—0,09 (" |-0,001]|.

21.

v = 15,23 km/min. v = 15,47 kmymin.

a) Pani laceordin sunt rotunjitevitezele medii deavioandor dinimagini?
b) Aflati vitezelemedii deavioand or inkm/ora si rotunjiti rezultatel e obtinute pana
launitati.
22. Rotunjiti:
a) pana lazecimi numerele 3,46; —2,17; 0,052; —1,65; 2,(3);
b) pana lasutimi numerele 25,729; —31,047; -0,171; 6,725; 4,3(6); 4,(36).

23. Reproduceti si completati tabelul:

Rotunjireanumarului pana la
unitati zedmi utimi

Numarul

2,365
-1,884

—61,753 ﬁ
0,6(4) yé

2,(17)

24. Completati cu o cifra astfel Tncét propozitiaobtinuta si fie adevarata:
8215 =216, b)-392 =-392;, c)710 =711, d)-52 =-53.

25. Caloulat:
a) —4,1+16; b) 28-55; ) —23-14; d) 4-59;
e)E—%; f)—1+% g)_%_%; h)5 3
)-3:5- (—%): )-22-15; k) -53+1z; I)47—8%;
m)—zg-(-sé); ) 35 -1:5; 0) 23-32; p) -15+24.



26. Efectuati calculelecon- +

formscheme:
1, \;L + |-11,02
Q\ - 2041
l + ,-—4,3
27. Recondtituiti lantul decalcule:

0,04 —20 +10,6 ( ]—1,01 +0,57 -0,2

28. Efectuati:

b)

29. Cinevadepistamai repedelinia, coloanasau diagonaacu numere
5 carearesumaegali cu numarul indicat?
a) b) 171 [ 3
-32| 15|05 5| 72178
5 1| 3
44|16 |47 5! 3| 2
3 5
11 |-43| 28 2 -1 3
30. Cadculati Tnmodul cdl mai eficient:
. 2,(1_5)
a) —3,72+5,26+2,72; b) 3+(3 12),
c) (0,39-10,56) +10,56; d) —3,78+9,84+1,78-20,84.



31. Desfaceti parantezelesi efectuati:

a) —38—(-81+39); b) 7.5+ (~8,4—2);
7 3 1) 4 1 7).
9 ‘5‘(12‘5)’ ? 5‘(‘%*5)'
€) —8,76—(~3,25—10,76); f) —6,19+ (-1,5+5.19);
9 11 5). 17 ' 5 3 13
9 _2_0_(_2_0_6)’ i 2—8+E‘(z—s‘1—s)-
32. Efedtuat:
a) —12.(~08); b) —12,5-3,6: ¢) —56- —%);
2 2). 5). 2 .2

33. Reproduceti sicompletati | a | -3 |-03 | 025 | 3 |-11

. 8 4

tabdlul:
-0,2a

34. Efectuati calculdeconform schemei:

8 02 | x [ 15 | b) —% < g
| | x =24 ] y
S s P
X —1Zz, \ /
[ <[ =
\ /
35. Efectual;
a) —-24:08, b) 8,4:(-0,42); c) —8,64:(-12);

4. 8. 1). 2. . 3
d) —4§.E, e) (—57)(—17), f) —0,78(—25)

36. Cét costa 1 kg debiscuiti daca pentru 5% kgsauplatit52,51e?
37. Bunicul lonare5gupi. Dintoti supii, € acolectat 182,5kg demiere. Catekilograme
demiereacolectat in mediebunicul delafiecare stup?

38. Efectuati inmodul cel mai rationd:
a) 0,4-356-(-2,5); b) 0,2-(-12,51)-5;
c) 3,6-0,03+6,4-0,03; d) —12,3-0,054 + (—12,3)- 0,054.



39.

40.

41.

42.

43.

45.

46.

Utilizénd metodafactorului comun, &flati val oareaexpresie:

2 2 .
a) —E' 0,4+(—§)' 0,6,
0) 27-19-37-19;

Scrieti subforma deputere:

3 6

3(-1
507

d) 1L4-09-14-59.

);

b) (-13)-(-13)-(-13);

(B0

Adevarat sau Fals?

8 (217 =(20%  b) (-53°=—(53)" c)(
&) (-25)° < (-25)";

c)(

d) (—%)2 >0;
Cdculai:
a) (%) +2 b) (—%) 16;

Aflati mediaaritmetica anumerelor:
2) 10,35 9,8 b) 1% 5i 2

3.
71

5Y ,1.
e

7

3
8)<O; /['|b

d) (g—g)

c) 3,8; 3,9;4,3.

Calculati mediaaritmetica apropriei reusite scolare pentru semestrul | a anului

deinvatamant. Rotunjiti rezultatul pana lazecimi.

Tn decembrie, Radu aachitat pentru utilizareatelefoniei mobile 221ei, inianuarie—
3lle,iarinfebruarie—20le. Cét achita Radu, in medie, lunar pentrutelefonia
mobila?Rotunjiti rezultatul pana lazecimi.

In diagrama sunt reprezentate
chdtuidilefamiliel Ciobanu pen-
tru produsele alimentare. Cét
chdtuie, inmedie, peluna familia
Ciobanu pentru acestea?

ld
2100 -

2000 {--
1900 {--b--
1800 |-
1700 f--t--1--

1600 H

ianuarie

februarie

martie

aprilie



) |
47.

48.

49,

50.

ol.

52.

53.

4.

Reproduceti axanumerdlor:

G L E A c@ F
K(=1) B

Determinati si indicati pe axareprodusa originea acestela, segmentul-unitate,
coordonatele punctelor G, L, E, A, B, F.

3. 51

Fienumerele: 5,7; —7,3; —Z; 7§; —0,02.
Scriegi:
a) opusele acestor numere;
b) inversaleacestor numere.
- e M ) 22 A o 4 3.4 9.,1. .
Femultimea: M _{ 47, 34, -2, -1 3 0; 11 24, 3,75 4}.

Determinati multimea A, Ac M, daca sestieca:
a Acz b) AcN; c) AcQ; d AcQ,; e) AcQ..
Scrieti numerelein ordineacrescatoareamoduleor lor:

-3,5;0; —%; 0,7; —0,007; 1,3.

Pe axanumerelor sunt reprezentate numerelea, b, csi d.

ac 0 db
Completati cu semnul de comparatie corespunzator:
b d; c( d; al ¢ al b de 0
—al ¢ al 0 b d b 0 o —a

'

J\Ilﬂ

Aflati numarul rationd a, stiind ca:

_a1 _ 9. A
a) |al=31 b) lal=22; 9 laj=0;
d) lal=2,(3) § lal=-13; f) lal=0,99.
Reprezentati pe axa numerele care au modulul egal cu:
8 2,5 b) 5 0 3.

Reprezentati sub forma denumar zecima periodic numarul:
43 . 37. 8. 2
a) m, b) 18’ C) 215, d) 93



55.

56.

57.

58.

59.

60.

61.

62.

63.

64.

Completati cu un numar astfel incét propozitiaobtinuta si fie adevarata:
a)—2< <2 b) 0,86 < <0,862; ¢)14< <15
: 2 2. _1 _1
d) -3,19< <-3,18; €) 5 < < 3 f) 5 < < 1
. - . 24 5
Femultimile A={x|xe Z, -12<Xx<37} si B=9X|Xe Z, - =< X<-=.
Aflai: -7

a ANB;  b) AUB.

Ordonati crescator numerele: 0,466; 175 0,4(63); 0,4637; 0,(46).
Comparati numerele: @) 0,(545) 1%;
2 >
b) -25 € -2,(212); —
9 =
8 =N
Cc) — 11 —7,(72).

Adevarat sau Fals?
a)Daca a> 2, atunci a>0, ac Q.
’ZT|lF b) Daca a< 3, atunci a<0, ae Q.
c) Daca a>-10, atunci a<0, ac Q.
d)Daca -32<a<-0], atunci a<0, ae Q.
Pentru propozitiilefal se, dati céte un exemplu care demonstreaza ca propozitianu
esteadevarata.

Scrieti fiecaredin numerele —% sl —7,8 casuma adoua numere:

a) negative; b) cu semne diferite.
Efectuati transformand termenii innumerezecimale:
1 2.

: _3 - _ 2
8 -25-0254  b)-3+035 o) -439+4¢;

Tnlocuiti cuunul dintresemnele,,+” sau ,,—" astfel Tncét propozitiaobtinuta
sa fieadevarata:

8) ( 409) + (37 =-28, b)( %H 2%):_%.

d) g—u.

Completati cutermenul omisastfel Tncét sa obtineti 0 propozitie adevarata:
-0 5. (_3 —
a) —2,3+(-7,7)+ =0; b) 12+( 8)+ =0.
Aflati valoareaexpresiel, daca sestieca a=-3,2 si b=18:
a) a+b; b) |a|+b; c) a+|b|; d) |la+b|; e) |a|+|b].



65.

66.

67.

68.

69.

70.

71.

72.

Comparati valorileexpresilor |a|+|b] si |a+b|, daca:
a) a=-28 b=13 b) az—%, bz—%; c)a=7]1 b=48.

Cumtrebuiesafienumereleasi bastfel incét |a+b|=|a|+|b|?
Utilizénd axanumerelor, flati distantadintre punctele Asi B, daca:

a) A-37), B(-28);  b) A{%) B(—z—lo); 0) A(~0,3), B(7.1).

Cdculati inmodul cel mai rationd:
7 11 9 17, 25,3, ,5 ,6.
16 42 16" 42" b) =373+ 1lgt 26~ 4r

C) —1,23+214+7,38-577+162; d) -9,39+0,74-10,61+ 3,26+ 6,25.

Desfaceti parantezelesi efectuati operatiile:

5 3) 4 5 2 5)
a) (—3§+7,6)—(lo,8—8z), b) —(5§—GE)+(—3§—§),

oot} oD

A2 agia pumereior!
5+%=5-%; 35+14=3514  3+15=3.15.

Puteti gas si alte perechi de numere cu aceessi proprietate?
Cdculati utilizénd metodafactorului comun:

: C12.(272 (L1224
a) —4,8-89+89-(-5,2); b) LZ( 713) (-12) 213,

3.,4,(_53) 4L 323710, ,3
C) —27-2§+(—27)~4§, d) -32,3 713+213 (-32,3).
Doua furnici se deplaseaza peaxanumerelor. Primafurnica aparcursdistantade
lapunctul A(—7,2) lapunctul B(2,8) in 5 secunde, iar furnica a doua— distanta
delapunctul C(-10,1) lapunctul D(-4,1) in 2 secunde. Caredintrefurnici s-a

deplasat cu o viteza mai mare?

yI yI 'l 1
C A D B
Efectuati:

a)(—sé—zg)(—sg); b)(5§—72—57):(—3§); 0)18-%+L8:§.



73.

74.

75.

76.

EEE
77

78.

79.

80.

Aflati veloareaexpresa:

3 (6,75—4,5-1%)-(—1%)3;

5 13Y ( ,13)
231
0 (—% (—23)- (—0,2)) (-12).

Doi elevi a echipel scolaredevole aucate 11 ani, trei elevi —céate 12 ani si unelev
are 14 ani. Careestevarstamedieamembrilor echipel devolel?

Masaapatru pui este de 5,5 kg, iar masa altor sase pui —
de7,4 kg. Aflati masamedieaunui pui.

A

Varstamedieacedor 11 jucitori ai une echipedefotbal estede22 deani. Intimpul
unui meci, unjucator, faultand, afost eliminat. Astfel, varstamedie acoechipi-
erilor sii raimasi Tnjoc acoborét la21 deani. Cevarsta arefotbalistul iminat?

Stiind ca asi b sunt numererationale, determinati daca sunt adevarate sau false
propozitiile;
a) Daci a=b, atunci |a|=|b]. %:
b) Daca |a|=|b], atunci a=h.
c)Dacia a=—b, atunci |a|=|b].
d) Daca a=Dh, atunci |a|=h

Completati cu un numar astfel incét propozitiaobtinuta si fie adevarata:
1 1. 1 1
a) 3< <5 b) 7< <-3

Scrieti expresa a+b—c—d subforma de:
a) sumaincare a+b esteprimul termen;
b) diferentaincare a+b estedescazutul.

Sestieci a, b, ¢ sunt numererational e negative nenule. Care este semnul va orii
expresiei ab—-100c?



81. Céatul impartirii adoua numereesteegd cu—1. Careeste sumaacestor doua numere?

82. Completati cunumerepotrivite: 0,09
a x a
b x | 02 3% X c

83. Ordonati crescator vaorileexpresilor:

i oo (] R (= (4]

84. Careestevaoareaminimala posibila pentru expresa
a) (a-05)°-7,2; b) 4,3+ (x+11)*?

85. Sapte spiridusi stau Tn jurul unui rug. Se stie
cainaltimeafiecarui spiridus etemediaaritmetica
ainaltimilor vecinilor acestuia. Demondtrati ca toti
Spiridusii au aceessi Tnaltime.

86. Tnaltimeamedieacelor cinci jucatori ai unei echipe de baschet este de 2,04 m.
Dupa ceunjucator a echipei, cu inaltimeaegala cu inaltimeamedie aechipe,
afost inlocuit intimpul meciului, Tnaltimeamedieajucatorilor echipel acrescut la
2,08 m. Ceinaltimearejucatorul careaintrat injoc?

87. InTaraLiliputanilor, Gulliver erade 12 ori mai inalt
decét unliliputan, iar in TaraUriasilor —de 12 ori mai
scund decét un urias. Se poate oare afirmaca inalti-
mealui Gulliver este mediaaritmetica ainaltimilor
unui liliputansi aunui urias?




§4 Rezolvarea ecuatiilor in multimea Q

A Trei laturi aepatrulaterului ABCD sunt congruen- C
. . . . X cm
te, iar lungimealaturii apatraestede 2,3 cm. Celungi- 23
mearefiecaredintre celetrei laturi congruente, daca B oM
perimetrul patrulaterului esteegal cu8cm?
Rezolvare: xcm D
S A Xxcm
P= AB+ BC+CD+ A
AB=BC=AD=x cm,
P=(3x+2,3) cm.
| 3x+2,3=8 |=— ecuaie
necunoscuta
termenul
necunoscut uma
\i i/ Pentru aaflatermenul necunoscut, dinsuma
+23 : : trebuie scazut termenul cunoscut.
XxX=8-23

3lx|= ===p | Pentru a afla factorul necunos-
cut, trebuie Tmpartit produsul 1a

factorul produsul factorul cunoscut.
necunoscut

Xx=57:3
x=19 (cm).
Raspuns: 1,9 cm.

2, Rezolvati in Q ecuatia

_ . 1. 4. 7.
a 2-(05x+1) =-7,2; b) §X+EX— 30"
0 —%:x:%, x#0; d) (3x—18):2,4=32.



Analizali si continuali

Rezolvare:
a) 2-(05x+)=-7,2
| —

factorul produsul
necunoscut

05x+1=-72:[
05x+1=/"" |

termenul suma
necunoscut

05x= i1
05x=1"""

factorul  produsul
necunoscut

x= [ @05

X=

Raspuns: S={  }.

c)—2 X = l,x;to

30T
defmpar- Tmpartitorul cétul
titul  necunoscut

_ 2.1
X="3'9
__2

=73

Raspuns: S= {-} .

Exercitii gi probleme

Scoatem factorul
comun n afara
parantezelor.

d) (3x-18) : 24 = 32
deimpartitul  Tmpar-  catul
necunoscut  titorul

3x-18=-32-2,4

descazutul scaza- diferenta
necunoscut  torul

=[1+18
3x =
x=1n 03

x=-\h
Raspuns: S= { }.

I
1. Rezolvai inmultimeaQ ecuatia
2, _ e (_3)\ 1o 1 A
a) §x-46, b) x ( 4)_18, c1 5x—0,5,
1 . 1 _2. oY= 26
d) gx—lB_l e) 3x+2_3, f) 5-2x=-2,6;
g) 36:x=12; h) 2,3x+12x=7.



1 : .
2. Estecarenumarul 5 solutiaecuatiai:

a) 15+x=2 b) 2x-3=-2,
1 1
C) (2x+3).4 3 d) 7,2:x=36"
3. Rezolvati inmultimeaQ ecuatiasi efectuati verificarea:
8) 0,47x—014x=165; b) (4x-1):3=—%;
) gx—%x:z; d) —3-(2—-15x) = —6.

4. Compuneti si rezolvati 0 ecuatie cu datele problemei:
a) Danu s-agandit laun numar, apoi |-aadunat cu 2,7 si aobtinut 12,3. Lace numar
s-agandit Danu? 2
b) Anas-agandit laun numar, apoi [-aimpartit [a6 si aobtinut — 3 Lacenumar
s-agandit Ana?

5. Reproduceti si completati tabelul:

-3 | =2 | -1 ] o0 1 zf
X

HE[]
6. Compuneti si rezolvati o problema in bazadesenului:
9 Xxm 3xXm b) 154
32m X X+ 3
9 8l

\/\ 2xpagini

270pegini 15,5lei
£}

6
estecu o jumatate de metru mai lunga decét cedlata. Aflati lungimeafiecare parti.

7. Ofunieculungimeade 3= mafost taiata in doua parti, astfel incét unadintre parti



8. Mariasi Luciaau culesimpreuna 24,6 kg de
capsune. Mariaaculescu 4,6 kgmai putin decét
Lucia. Céte kilograme de capsune a cules
fiecare? =~

9. Pentru untelevizor si un CD-player s-au platit 5076 lei. Cét costa CD-playerul,
daca sestieca d estecu 950 lel mai ieftin decét televizorul ?

10. Perimetrul unui patrat estecu 2% mmai mare decét lungimealaturii lui. Aflati
ariapatratului.

11. Unfermier vindealapiata gogosari dedoua ori mai scump decét ardei dulci. Cat
costa un kilogram de gogosari, daca pentru 52 kg de gogosari si 76,5kg deardel
dulci vanduti fermierul aprimit 10831e1?

12. Petru a parcurs % din péartie la ghetus si,
cazand, inca 8,4 m pe spate. Celungimeare
partia?

13. Elevii aufixat zilnictemperaturaaerului in pericadal5—19 aprilie. Ei au constatat
ca temperaturamediein aceasta perioadi afost de 17,5 °C. Cetemperatura afost
pe 15 apriliesi pe 19 aprilie, daca temperaturacresteazilniccu 1,5°C?

,;_.'?ENR cAV'P1@

14. Micul Muck si Roya Skorokhod seintreceau laaergare
peo pista culungimeade 30 km, plasata injurul unui mare
ses. Conform conditiilor competitiel, vacastigaace carell
vaintrece pe adversar, alergand cu un tur de pista mai

mult. Roya Skorokhod par-

curge un tur de pista in

10 min., iar Micul Muck —

Tn6 min. Ambii pornesc simultan dinacelasi punct,

Tnaceessi directiesi fiecareaearga inritmuniform.

Peste céte minute Micul Muck vacastigacompetitia?




[ERY
w

16.
17.

18.
19.
20.
21.
22.

23.
24,
25.
26.

Sa recapilulam

Ceesteofractie? Ceeste un numar mixt?

Cetipuri defractii cunoasteti ? Carefractii senumesc echivaente?
Ceinseamna aamplificaofractie? Dar asmplifica?

Cum procedam pentru ascoateintregii dintr-o fractie? Aduceti exemple.
Cum seaduna doua fractii cu acelasi numitor? Dar cu numitori diferiti?
Cum seaduna numerelemixte?

Ce are comun operatia scaderea fracriilor cu operatia adunarea
fracsiilor? Argumentati!

Cum seTinmultesc doua fractii? Dar doua numere mixte?
Areoarenumarul O uninvers? Care numar esteinverscu e insusi?

. Cum procedam pentru aaflao fractie dintr-un numar?

. Cum seafla numarul dupa fractiadata?

. Caresunt partilecomponenteae unui numar zecimal ?

. Cum secompara doua numere zecimale?

. Cum seaduna numerel e zecimal €? Cum se scad numerelezecimal e?

. Cum seinmultesc doua numere zecimale? Cum seridica laputere cu

exponent natura ?

Cetipuri de numerezecimal e periodice cunoasteti ? Dati exemple.
Formulati exemplede utilizareanumerelor zecimalein diversedomenii:
fizica, biologie, istorie, geografie, economieetc.

Cum setransforma numerel e zecima e periodiceinfractii?
ExplicatiinduziunileNc Z c Q.

Caresunt proprietatile modulului numéarului rationa ?
Ceformedereprezentare aunui numar rational cunoasteti?

Cum se aduna numerel e rational €? Cum se scad? Cum se inmultesc?
Cum seimpart? Cum seridica laputere cu exponent numar natural ?

Ceproprietati aleoperatiilor cu numererationae cunoasteti?
Cum seca culeaza mediaaritmetica anumerelor?

Formulati exemplede aplicareamediei aritmeticein viatacotidiana.
Careesteordineaefectuarii operatiilor si semnificatiaparantezelor in
caculecunumererationale?

. Celnseamna arezolvao ecuatieinmultimea Q ?




Exercitii gi probleme recapitulative

I
1. Cdculat:
7.5, 15 3. 3.2, 3_2.
d 15t g b) 767 R VRETE d17-3
1, 1. 115 9 (1,1
) 4,32—25, f) 1§+( 115); g 0 (5+4).
2. Cdculat:
1,1, 1,1, 95 51, 12 ( 26
9 15-25; b) 2533 0 -57?%5 9 13( 27)
8 .-1. 5. 8). .l 7. .
3. Aflati valoareaexprese:
1 1) (7). YT IS 132
a) 35‘—|—3,5|+ —2§H§‘, b) |-6,4| ‘8 +|-0,625| ‘5 ‘
4. Tncurtecresteau 70 detrandafiri, 1—3; dintrecareerau deculoarerosie. Cati trandafiri

deculoarerosie cresteau in curte?

5. 12 devi dinclasaaVI-apractica sportul. Céti elevi invata in aceasta clasa, daci cei
carefac sport reprezinta g dintoti elevii clasal?

6. Completati casetelelibereastfel Tncét propozitiaobtinuta sa fie adevarata:

a) 0,07 =5; b) -0,8=5,6;
c)0,2: =4; d) -6,1- =1,83;
e) —4,06: =-0,203; f) -5,3=-6,413.

7. Ordonati crescator numerelesi veti obtine numel e autorului urmatoarei maxime:
»Nimeni n-ainvatat sa gandeasca citind gandurile altel persoane. Poti invatasa
gandesti doar gandind de sine statator.”

101 5 ;2 2 (1Y
SL R T I SR A ( 3) ( 3)
C M U E S E N |




) |

8. Cdculai Tnmodul cd mai eficient:

3 3 3,3 .1 3 55

9. Aflati valoareaexprese: a)(165 13;) 161 22(3—i

1 23). 22 3
b) ( ——4—9) m—(06 34) 2
10. Laoferma depasari crescgaini, ratesi curcani. Ratele
reprezinta O, 42 dinnumarul tuturor pasirilor, iar curcanii

reprezi nta d| nnumarul ratelor. Céte pasiri erauin
total Iaaceasta ferma, daca curcani erau 54?

11. O foaie de carton de forma dreptunghiulara, cu lungimea de 41,3 cm, trebuie
taiata Tn doua dreptunghiuri de aceessi latime astfel incét lungimeaunuiadintre
dreptunghiuri si fiecu 3,7 cmmai maredecét lungimeaceluilalt. Celungimeva
aveafiecaredreptunghi?

\

d%

EEE

12. Rezolvai inmultimeaQ ecudia:
a) |x|-13=12 b) 15 —|x|=-9; ) |X|+37=T7,
d) [x+13]|=2 e) | x—016|=0,16; f)]12,6—x|=

@ENR cAV'Po

13. Unturigt parcurgedistan- C D
tadelaAlaBsi apoi revi- -
nein Ain 3 ore41 min. o
Drumul (vezi desenul) de
laAlaB continetrei por- B
tiuni: unurcus, 0 portiune
dreapta dedrum si un coborés. Turistul urca cu vitezade 4 km/h, pe drumul drept
sedeplaseaza cu vitezade 5 km/hsi coboara cu vitezade 6 km/h. Toata distantade
laAlaB estede9km. Aflati distantadelaClaD.




Test sumativ

Variantal

1. Fie numerel e

2,3;5 —L251 £ 25 2,(3); —=

a) Completati cu unul dintre semnele
<, =, > astfel incét propozitia obtinuta
sa fie adevarata:

23()2,3.
b) Scrieti numerele opuse.
c) Scrieti numerele reciproc inverse.
Argumentati!
d) Aflati media aritmetica a numere-

2
lor: =; -1,25; 2,5.
5 1

. Calculati'
11 7.
a) 62 +112 b) ——= +g
8 . 5. 1

. Intriunghiul ABC, lungimealaturii AB
este de 72,6 m si reprezinta % din
lungimea la- A

turii AC.

B

a) Aflati lungimealaturii AC.
b) Aflati lungimealaturii BC, daca peri-
metrul triunghiului ABC este de 300 m.

C

¢) Trei casenoi sunt situatein varfurile
triunghiului ABC. Casasituata invarful
C este conectata la internet. Trebuie
detras cablul delacasadin C spreca
seledtuatein Asi B. Sunt posibiledoua
variante: 1) prin segmentele CB si CA,;
2) prin segmentele CA si AB.
Caredintre variante este mai convena-
bila? C&i metri de cablu pot fi econo-
migiti?

Il.

1

~ i~

3.

3

4

Timp efectiv de lucru:
45 de minute

Variantall
Fienumerele
36; g; 275 —23; 16; 3,(6); 1.3.
a) Completati cu unul dintre semnele

<, =, > astfel incét propozitia obtinuta
sa fie adevarata:

36()3,6).

b) Scrieti numerele opuse.

c) Scrieti numerele reciproc inverse.
Argumentati!

d) Aflati media aritmetica a numere-

3

2=:16; 1,3.
2 16; 1,
Calculati'
a)l +3—

lor: —

4
15’ b) -
0 12

%'(‘%); 9

In patrulaterul
ABCD, lungimea
laturii AB este de
2,1 km si repre-

zinta 7 din lun-
8

7 5.
16" 24’
11 .. 7

15

C

gimealaturii AD. A
a) Aflati lungimealaturii AD.

b) Aflati lungimea laturii DC, daca
BC = 1,8 km si perimetrul patrulate-
rului este de 7,55 km.

¢) Ana locuieste in casa situata Tn
varful A, iar scoalaestesituata in varful
C a patrulaterului ABCD. De acasa
pani la scoala Ana se poate deplasa
cu troleibuzul Tn doua moduri: 1) dela
statia din punctul A pana la B si apoi
delaBlaC; 2) dela A la statia din
punctul D si apoi delaD laC.

Care dintre aceste doua drumuri este
mai scurt si cu cati kilometri?

Baremul de notare

Nota

10

8

7

6

5

Nr. puncte

33-32

31-29

28-26

25-20

19-15

14-11

10-8

-5

4-3

2-0




RAPOARTE




81 Rapoarte

4 Pentru aprepara dulceats din coacizi neagri, 1a9 kg de
fructe proaspete se pun 7,5 kg de zahar.
a) Care este valoarearaportului dintre cantitatea de fructe i

ceadezahar?
b) Cat zahar este necesar pentru 12 kg de coacaza?

Rezolvare:
a

Raport
/

Temenii __——| 9 | _ 2 <—— Vdoareargportului
rgportului — = 7,5 .

b) Fie x cantitateade zahar necesara.

Atunci % =12. Prinurmare, x=12:1,2=10 (kg).

Raspuns: @) 1,2; b) 10 kg.

* Carevafi valoarearaportului obtinut dupa inmultireafiecarui termen al rapor-

9w
tulw 75 cu3”

) Expreﬁia%, undeasi b sunt numererationae, b = 0, senumesteraport.
¢ Valoarearaportului % esterezultatul impartirii a: b.

¢ Doua rapoartesunt egaledaca vaorilelor sunt egale.

¢ A amplificaun raport cuunnumar nenul Thseamna ainmulti fiecaretermend
raportului cu acest nUMar.

¢ A smplificaun raport cuunnumar nenul inseamna aimparti fiecaretermend
raportului laacest numar.

¢ Amplificareasau smplificareaunui raport nu schimba valoarealui.

Observarie. Perechea de rapoarte % si % unde ae Q, b, ce Q*, senoteaza
mai scurt astfel: a: b : c. Tn acest caz se mai spune ca numerele a, b si ¢ se raporta
caa:b:c

e Adevarat sau Fals? 4”/
a) Oricefractieesteun raport. “

b) Oriceraport esteofractie.



2, Din 1,5457 tone de minereu se obtin 188,5 kg de cupru. Care este valoarea
raportului dintre cantitateade minereu si cantitateade cupru obtinuta?

Rezolvare: |®
15457 .
—— =82 /154571 -

1885 [ £=15457kg
Raspuns: 8,2.

/,
=1 E- Relinetil
] . - . N rp ce . o .
7 Daca vaorileadoua marimi sunt exprimatein diferiteunitati demasura, atunci,
pentru aaflavaloarearaportului dintre ele, mai Tntai e vom exprimain aceessi

unitate de masura.

* Aflati valoarearaportului dintre:
a) 120 msi 800 cm; b) 600 kg si 300 g; €) 2160 min. si 12 h.
vﬁ
" Ne_amintim

]

3 Examinati imagineasi stabiliti caremetal pretiosestemai greu: aurul sauargintul
(ambelebucati auforma de cuboid).

Aur ‘ Argint
L=5cm ﬁ L=5cm
|=2cm |=2cm
h=1cm h=2cm

Rezolvare:

@ Cdculamvolumeecorpurilor:
Yoy =2-5-1=10 (cm?).
Vgt = 2°5-2=20 (cm?).

@ Cadculam cét cantareste 1 cm® de metal, T =L-|
adica densitateametaeor: )

A 193 9 —193¢/cm® <—— Densitaten
Volumul 10 cm
. 2089 3 19,3> 10,4 )T
: =10,4g9/cm ) 1
Argint: 20 o’ 9/

Raspuns: Aurul estemai greu decét argintul.

Rapoarte si proportii



[

¢ Raportul adoua marimi diferite este o noua marime. Vaoarealui estenumita
raport unitar.

¢ Raportul unitar dintremasasi volumul unui metal etedendtateaacestuiasi se
noteaza cu literagreceasca p (seciteste,,ro”).

: _ Masa (m)
Densitatea (p) = 7 oiimui(w)
¢ Raportul unitar dintre costul si cantitateasau masaunui produs este pr etul
procusulu Prewul (P) = Costul (c)
’ ~ Masa (m)

¢ Raportul unitar dintredistantaparcursa deun corpsi timpul parcurgerii acestel
distante esteviteza demiscareacorpului.

. _ Distanta(s)
Viteza (V) = Timpul (0

* Careestepretul zaharului, daca 25 kg de zahar costa 3651ei?

» Care este viteza medie a unui automobil, daca acesta parcurge 385 km in
3h30min.?

Exercitii gi probleme

mOO
1. Cdculati vaoarearagportului:

9 . 492 23,32 . 50,4

16 b) 373 ) gg )5

2. Amplificati cu4rapoarteledelaexercitiul 1 si caculati val oarearapoartel or obtinute.

3. Regtabiliti sirul derapoarteegae:
11 33 2,75
22" 33 -0, 44’

4. Cdculati valoarearaportului dintre:
a) 3kgsi 150g; b)25msi 125mm; c¢)6hsi45min.; d) 14cmsi 50m.

0,7_18_ 7,2

)—:—: = — =N

332 8 0,32

a 55

5. Comparati rapoartele;
7 . 8.
a) 11 sl 115’ b) =~

1 . 2

=~
36 . 10,2 =" g 1L 1.2
78 % 1090

06 % 17 . C) ‘50 9

6. Tntr-oclasi cu 32 dedevi sunt 12 baieti. Care esteva oarearaportului dintre numsrul
debaieti si cel defete?



7. Cdculati valoarearaportului dintreariapartii coloratesi acelei necolorate:

b)

) 0)

Bl

8. Cum se va schimba valoarea unui raport daca unul dintre termeni se va mari
de 3,5 ori? Cercetati ambel e cazuri.

9. Careestedensitateaunui corp cu: @) volumul de 3cm®si masade 12,42 g;
b) volumul de 0,07 m®si masade 91 kg;
c¢) volumul de 8,4 m?si masade 54,6 tone?

10. Careestepretul merelor, daca pentru 3,5 kg s-au platit 36 el si 75 bani?

11. Cdculati vaoareaexprese:
3m+4n .m_ .. 5b . a_
a) an daca 3—2,4, b) tb_2a , daca b= 5.

12. Aflati valoarearaportului dintre ariileadoua dreptunghiuri cu dimensiunilede
2,5cm,4cmsi 3cm, 6cm.

13. Scrieti unraport acarui valoare este:

a) 0,2; b) 1.4; ¢) 0,(7); d) 4,(5).
14. Careestevitezamedieatrenului, daca el aparcurs 1050 kmin 12 oresi 30 min.?
15. Punctul C apartine segmentului AB de 15 cm, astfel incét g‘g =0,875.

Aflati ACsi BC.
EEE

16. Cesdariulunar aredomnul Moraru, daca salariul sau seraporta lacosul minim
deconsumdel1760le ca7:4?

17. Reprezentati numarul 459 casuma de 3 termeni careseraportacal: 2: 6.
18. Reprezentati numarul 954 casuma de 3termeni careseraporta ca3: 2: 4.

Rapoarte si proportii



§2 Proportii

Cercetam si descoperim

4 Domnul Banug vreasi cumpere suc de
fructeexotice, dar, negparat, pecel cu pretul
mal mic. Observati datele din imagine si

gutati-l s dleaga.
Rezolvare:
m Carepret estemai mic?
2l —  24le
. _ Costul
0,751 — Ole Pretul = Cantitaiea ateaq
24 lei 9lei
21 > 2. o7El
{ s
lei/l lei/l
24 9
Egalitatea —- 2~075 esteoproportie.
Z
o E retinei |
¢+ Egalitateaadoua rapoarte se numeste proportie. a_Z¢C
¢ Celepatru numere careformeaza proportiase numesc d
termeni ai proportiei. a:b=c:d
¢ Termenii asi dai proportiel %:% senumescextremi, _
iar termenii bsi c—mexzi. Bl edem
Citim: ,,aseraporta lablafel cumcseraportalad”.

2 Comparati produsul extremilor cu produsul mezilor proportie:

18_12. 255
3 6 04’ b) 10°
Rezolvare:

a)18 12 18 - 04

25
04 6 .12- 012 | DF=

Bl
HE
HE
non



Proprietateafundamentala aproportiei
Produsul extremilor proportiei esteegal cu produsul mezilor proportiei, adica

daci E:H,atuncia-d:

| Aplicam |
3 Aflati termenul necunoscut & proportiel % = 4—)2)
Rezolvare:
Conform proprietatii fundamentaleaproportiel, 0,3-40=0,2- X.
Obtinem: x = 0340 _ g0,
0,2
Raspuns. x = 60.

a) Sepoate oare alcatui o proportie cu numerele: 4, 36, 18, 8?
b) Dar cu numerele 16, 2, 4, 12?
Rezolvare:
® Ordonam crescator numerele:
a) 4, 8, 18, 36; b) 2, 4, 12, 16.

® Comparam produsul dintrecel mai maresi cel mai mic numar cu produsul celor-
ldltedoua numere;

a)|4 -36|=8-18 b)|2 - 16|=|4-12
144 = 144 32 # 48
Raspuns: @) Da, putem obtine, de exemplu, b) Nu putem obtine o proportie.
418
proporya§ =35

* Obtineti si alte proportii cu termenii 4, 8, 18, 36.

=

Cu patru numere nenule, putem obtine o proportie daca si numai daca produsul
dintrecel mai mic numar si cel mai mare numar esteegal cu produsul celorlate
doua numere.

Rapoarte si proportii



5) Scaraunei harti este1: 25000000.

Cedistanta esteintre Chisinau si Var-
sovia, daca, peharta, disantadintre aceste
orase estede 3,5cm?

Rezolvare:
Fiexdistantacautata.
Scriem proportia
1 _35
25000000 X

\

x = 3,5 - 25000000 (cm) = 87500000 (cm) = 875 (km). —

Raspuns: 875 km.

Deci, 1: a semnifica faptul ca, in
realitate, oricelungimeestedeaori
mai mare decét pe harta (sau desen).

_— . 2_6 - 5.
@ Fieproportia Z =57 Ce se obtine daca:
a) schimbam extremii intree;
bb) schimbam mezii intreei;

C) inversam rapoartel e proportiei ?

Rezolvare:
) 2 6 2
schimbamextremii | 7 21 schimbam mei
intreel inversim  Intreel
c)
rapoartele
Y Y Y
21_6 r_21 2_1
7 2 2 6 6 21
\ \ /
o . oy .2 6
Proportii derivate (cu aceiasi termeni) din proportia 7531




* Observati regulilesi obtineti proportii (cu unii termeni modificati) derivatedin
5_10
4~ 8"

Egalam un raport cu raportul obtinut prin adunarea
numaratorilor si anumitorilor:

proportia >

Adunam numaratorii la Adunam numitorii la

itori: & —_¢ numaratori: 20— c+d
numitori: bra e b d
Scadem numaratorii dinnumitori: Scadem numitorii din numaratori:
a a-b_c-d
b a d C(a<b) T— d (a>b)
Exercitii gi probleme
N
1. Caresuntextremii si caresunt mezii proportiei:
4_2. S_Ls. 04_2. r_21,
¥9=25° P37 90673 VeT1g’
2. Formati proportii cu rapoartele:
a) 1 % 6 05 4 03 10 15,
'8 10° 9’ 12’ 225" 2’
b) 7 18 009 063 6 2 30
02 028 6' 03’ 009’ 18 008 9°
3. Scrieti o proportiein carevaloareafiecarui raport este:
a3 b5 04 d15 e %; f) g; 0) Ll
4. Aflati termenul necunoscut d proportiei:
2.8, x_2 425 5 9_x.  x_3
x“a Ptz 957 9DogTie 92710

Rapoarte si proportii



M n -.\-\"-u—"_“—\.dr'f
5 Lu-RAM N ~ERE HI g

Ariciul formeaza pro- 7.7
portii Tnmultind sau m- ‘ |
o q . storul i 2.05_ 1 2_1
par‘gl_n numall‘a orul sl 2/—5.0’5—2,5 =) 5 25 :31_,_.?
numitorul unui raport cu < A
un oarecarenumir nenul. S 2:04_ 5 — o ]
Formati si voi proportii 5:04 125
pornind delaraportul:
1. 8. 4 06
a) 10 b) c; C) 9 d) 12°
6. Urmatoarele numere sunt termenii unei proportii. Scrieti proportia
8 62| 64]608]58]; b)|137,8| | 21 | | 44 | [792];
c) |1080| | 675 | |1240| (1984 |; d)[006| 04 || 03] 008].

* Cétesolutii are problema?

7. Utilizand egdlitatile produsdl or, formati proportii:
a) 6-16=148.2; b) 12-12=18-8;
C) 2,4-58=348-4; d) 0,9-0,27=0,81-0,3.

8. Exigta oareo proportiecutermenii:
als] (s8] 1] (5] /1) (0] 0] [70]
0/16] 2] 0] ] 978 12 5| o8
98] [o] 5] aslr

9. CompaniaGazprom avandut timp de 24 de ore 9 700 000 barili depetrol obtinand
un venit de 523800000 $, iar compania Parsoil a vandut n aceeasi perioada
6400000 barili de petrol Tncasand 345600000 $.

a) Completati cu datele problemei astfel incét sa obtineti o proportie:

523 800 000

b) Cereprezinta valoareafiecarui raport a proportiei ?



10. Fieddistantapeharta dintrelocalitatile Asi B. Aflati distanta AB reala, daca:
a) d=15cmsi scarahartii este1: 10000;
b) d=6,5 cmsi scarahartii este1: 20000;
c) d=8cmsi scarahartii este 1 : 50 000;
d) d=5,5cmsi scarahartii este1: 30000.

HE[]
11. Pagtréndtermenii, obtineti lteproportii din proportia:
4_1. 18_9. 04_12. 52_4
dg=2 )27 916 28 D75
12. Cdculati:
bc .a_c
a) 15+£, daca b=d
b) acsi bd, daca %:2:2 si a-b-c-d =900
13. Vaoarea raportului dintre lungimea cercului si di-
ametrul lui esteaproximativ egala cu % Cdculati (cu
goroximatie):

a) lungimeacercului cu diametrul de10cm;
b) lungimeacercului cu diametrul del cm;
c) diametrul cercului culungimeade 10 cm;
d) razacercului culungimeade1cm.

14. Demongtrati ca daca termenii une proportii sunt numere naturale, atunci produsul
lor este un patrat perfect.

15. Masurati si caculati lungimearesla:

——

Scaral: 400 Scaral: 95

16. Desenati, lascaral: 200, unele obiecte careva inconjoara.

Rapoarte si proportii



83 Marimidirect proportionale

Cercetam si descoperim

4l Unlitru debenzina costi 15,3 1.
Cét costa: 101; 201; 151; 251 de benzina?

Rezolvare:
Cantitateade Costul
benzina (1) (lei)
a b
1 15,3
%10 C x10 (
10 153
‘2 ( 15 | o ( x15
20 306
15 229,5
25 * Continuati rezolvareaprobleme.

2, Un melc se deplaseazi cu viteza medie de ™,
0,15 nvmin. Cedistanta vaparcurgemelcul in: 3min; LS -
4min.; 5min.; 7min.? Sy L

Rezolvare:
Metoda | Metoda |1
V =0,15 m/min. 4 Distania K‘,;“‘\‘
Timpul Distanta 1,05 y
(min.) (m) 0,9 7
t s 0,75
1 0,15
)x3 )x3 0.6
3 0,45 0,45
4 0,3
0,15

O 1 2 3 4 5 6 7 Timp
* Continuati rezolvareadutilizand schema.



* Cedistanta vaparcurge melcul in 6 minute? Dar in 3,5 minute?
» Cum seschimba distantaparcursa, daca timpul creste: de 3 ori; de4 ori; de6 ori?
» Cum seschimba val oarearaportul ui TS?

Marimileasi b sunt direct propor tionale daca ele depind unade alta, astfel
Tncét daca a se mareste (se micsoreaza) de un numar de ori, atunci b semareste

(semicsoreaza) de acelasi numar deori.

Va oarearaportul ui g nu se schimba.

Prinurmare, cantitateabenzinei si costul el sunt marimi direct proportionale (cand
pretul este constant).
Timpul si distantaparcursa sunt marimi direct proportionde (daca vitezaeste aceessi ).

3o Imprimanta tiparestein 3 min. 21 de pagini.
Cétepagini vatipari imprimantain 10 min.?

Rezolvare: Iy

@ Organizam enuntul Tn schema:

l 3min. — 2ldepagini l
10min. —  xpagini

@ Metoda | Metoda ||

Reguladetrel smpla (aplicata lamarimi Metoda reducerii la unitate
direct proportionae . -

propor ) Imin. — 2 pagini
10min. — - 10 pagini

=

Rapoarte si proportii



viE T A s Ml My P e ------- -
A Trei prieteni —Danut Leut, Dumitras Dolaras -—%
si Andrei Plindeidei —auinitiat o afacerelacareau
participat respectiv cu urmatoarel e sume (capita uri):
1600le,20001ei,18001e. Depeurmaafacerii, au
castigat 16200 1ei. Cumvor imparti e banii?

Rezolvare:

Calculam capitaul total: 1600 + 2000 + 1800 =5400 (l&i).
Calculamdecéteori castigul este mai mare decét sumainvestita:

16200 : 5400 = 3 (ori).

Deci, 16003 =4800 —= Danut
2000 - 3= 6000 —= Dumitras
1800 - 3 = 5400 Andrei

4800 6000 5400

1600 = 2000 = 1800 esteunsir derapoarte egale.

3 4800_ 6000 _5400 _4800+6000+5400 _ 16200
1600 2000 1800 1600+2000+1800 5400

_'! Retineti!

Daca %:%:...:%:k, unde k # 0, atunci spunem ca ntre sirurile
a, a, .. a,sib, b, .. b, existaoproportionalitatedirecta si
tapt.td
b+b,+..+b,

Prinurmare, intresirul sumelor investitein afacere (16001ei, 20001ei, 18001 ei)
si sirul sumelor care au revenit respectiv fiecarui prieten (4800 lei, 6000 lei,
5400 ei) exista o proportionditate directa.

5 Tmpiartiti un segment de 18 cmintrei parti direct proportionale cu numere-
le2,3,4.

Rezolvare:
Fiex, y, zsirul lungimilor cautate (x+ y+ z =18).



Atunci intresirurile X, y, z si 2, 3, 4 exista o proportionditate directa.

. 5_1_5_X+y+2_18_
Ded, 5=3=4"27314"9 2

Obtinem: x=4 (cm),
y=6 (cm), . X y , z
z=8 (cm). 4cm 6cm 8cm

Exercitii si probleme

Wm0l
1. Stabiliti daca marimileasi b dintabel sunt direct proportionale.
alal 2 4 6 |10 | 12 b)la| 0.2 0,6 18 3,2
bl 3 6 9 |15 | 18 b 5 15 50 80
la| L | 2| 3| 4| oja| 8 | 42 | 66 1
3 3 4 5 4 1
b| 20 | 4 | 45 | 48 bl 3z | 07| 1 | 3
2. Completati tabelul:
8 [Numirul desaci| Greutatea | b) Numrul Costul
cufaina (kg) depaini (Ilei)
1 60 1 25
3 4
5 15
480 7
9 275
660 9
c) Distanta Consumul de | 9) Aria Consumul de
(km) benzina (1) (m?) vopsea (kg)
100 7 8 1
50 10
150 15
17,5 25
350 75
2275 30

Rapoarte si proportii



3. Adevgrat sau Fals?
a) Ariadreptunghiului estedirect proportionala cu fiecaredintrelungimile

['|lF laturilor lui.

4 b) Perimetrul dreptunghiului estedirect proportional cu fiecaredintrelungi-
milelaturilor lui.
c) Ariasi perimetrul unui dreptunghi sunt marimi direct proportionale.
d) Ariasi lungimealaturii patratului sunt marimi direct proportionae.

4. Untractor ara 1n 4 zile 49 de hectare. In cate ziletractorul vaara:
a) 73,5 hectare; b) 122,5 hectare?

5. 51 deule cantaresc 4 kg.
a) Cétekilograme de ulel Tncap intr-o caldare de 12 1? Dar intr-un butoi de 18017?
Dar intr-un pahar de 250 ml?
b) Ce capacitate are un borcan cu 700 g deulei? Dar un bidon cu 3kg deulei?

6. O pompa electrica scoatedin fanténa 30| de apa in 12 secunde.
a) Tn cét timp se vaumple cu apa un butoi de 80017 Dar de 100017

b) Céta apa scoate pompain 10 secunde? -
Dar in 18 secunde? Dar in 2 minute? 300g devarzi |
7. Dana a copiat dintr-o carte de bucate lista pro- 100gdesalam
dusel or necesare pentru apregati 4 portii de salata 6 oua
»Gingasie’. Cecantitate deprodusevafolos Dana 100 g desunci
pentru 6 portii de salata? Dar pentru 10 portii? ;‘ 80 g demaionezi
8. & In 100 g de coaciza neagra se contin 250 mg 2 cepe
devitaminaC. CéategramedevitaminaC secontin N~

Tn 2 kg de coaciza neagra?

b) Normazilnica devitaminaC pentru o persoana matura estede 0,05 g. Cecantitate
de coaciza neagra trebuie si consume o persoana pentru aasiguranormazilnica de
vitaminaC?

9. Titlul unui alig dedoua sau mai multe metale pretioase este numarul degramede
metal pretiosintr-un kilogram dealig. Ce cantitate de aur curat se contineintr-o
bratara deaur de 16 g cutitiul de: a) 585; b) 9587

[
10. Compuneti si rezolvati problemedupa schema:
a 35kg — 448le b) 12costume — 44m
145kg — ? ld 25costume — ?m
? kg — 160lei ? costume — 110m



11. Din40| delapte seobtin 15 kg de branza.
a) Céta brénza sevaobtinedin 1001 delapte?Dar din6017?
b) Decét |apte este nevoie pentru aobtine 112,5 kg de brénza? Dar 22,5 kg?

12. Compuneti o problema pe bazafiecarui tabel delaproblema?.
13. Tmpartiti segmentul AB1n 3 parti direct proportionalecu numerdle;
a) 6,2, 4; b) 10, 9, 5.

A B

14. &) Tmpartiti numarul 4960 1n parti direct proportionale cu numerele8, 15, 17.
b) Tmpartiti numarul 92001 parti direct proportionalecunumerde 1,75; 2,75; 3% .

15. Determinati numerelex, y, z, stiind ca elesunt direct proportionalecu 3, 4si 5, iar
X+y=235.

16. Tre frati au primit mostenire 90 000 dedolari, pe care urmau si-i imparta conform
testamentului astfel: primul —jumatatedin cét vaprimi a doilea, d treilea— % din
cat vaprimi a doilea. Cesuma i-arevenit fiecarui frate?

’_;-@lggﬂg cAMPg

17. Mediaaritmetica a4 numere este egala cu 34. Care sunt aceste numere, daca se
stieca sunt direct proportionale cu primele4 numere natural e prime?

Rapoarte si proportii



84 Marimiinvers proportionale

Cercetam si descoperim

4 Uncal decurse parcurgedistantade 40 kmintr-o ora. Aceessi distanta, un atlet
oparcurgein 2 ore, unmotociclist—in 30 min., iar unautomobilist—Tin 20 min. Calcul i

vitezafiecaruia
Rezolvare:
S=40km 40| km/h
Timpul Viteza
(h) (kmvh)
t \Y;
1 40
o ( " ( 20| km/h
2 1:2 20 |x2
0,5 80
1
3 80| km/h
km/h

» Cum variaza viteza daca timpul: creste de 2 ori; descreste de 2 ori; descreste
de3ori?
» Cum se schimba produsul t - v?

/.

Relineli!l
Marimile a si b sunt invers proportionale daca ele depind una de alta,
astfel Tncat daca a se mareste (se micsoreaza) de un numar de ori, atunci b se
micsoreaza (se mareste) de acelasi numar deori.

Val oareaprodusul ui ab nu se schimba.

N\

Prinurmare, timpul si vitezasunt marimi inversproportiona e (cand distantaparcursa
este aceeasi).



2, Unfermier vreasi ingradeasci cu plasi un
lot deforma dreptunghiulara (de-alungul unui cand
cu apa). Initial, hotarét sa-l faca mai lung, aaes Lotul
lungimeade 50 mysi latimeade 10m. Vazandca ————————
nu-i gjunge plasi, s-agandit ca, daca vamicsora Canalul
lungimeapéna la40 m, perimetrul sevamicsora  ——
suficient incét si-i gjunga plasa. Celatimeareacum
lotul, daca arialui aramas aceeasi?

Rezolvare:

@ Organizam enuntul Tn schema:

Produsul lungjmi

Lungimea(L) Latimea(l) estearia(.+), care éﬁt)e Sé(’)ﬁ;”;;t{')
Deci, | g; o a.
50m —_ 10m s Lsi | sunt mari
l portionale Miinverspro-
40m —_— Xm
Metoda | Metoda Il

@ Regula de trei simpla (aplicata la @ Cdculamaria
marimi inversproportionae)

A= m-. m=_ ma
%:%»x: —— =1 (m) ®Cdcu|ém|é;ime?
L m .

 Cucét s-amicsorat lungimeagardului de plasa?

3 O echipa de muncitori aefectuat un lucru in 2 zile, adoua echipa ainde-
plinit acelasi lucruin 3 zile, iar atreia—1n 4 zile. Céti muncitori erau in fiecare
echipa, daca intotal erau 156 demuncitori si productivitateafiecaruiaeraaceessi?

Rezolvare:

| echipa — x muncitori

all-aechipa —y muncitori 156 demuncitori
alll-aechipa — zmuncitori

Unmuncitor efectueaza acelasi lucru singur in 2x zile (sau 3y zile, sau 4z zile).

Rapoarte si proportii



Obtinem: 2x=3y=4z
Tmpartimlac.mm.m.c. (2, 3, 4) = 12 fiecare egalitate;
X_Y_z_X+y+z_ 156 _

6 4 3 6+4+3 13 =12

Obtinem: =< =12 =P x=72(m)

W = y=i(m)

— = 2=l

Raspuns. 72 demuncitori inl echipa, = demuncitori Tnechipaall-a,
demuncitori Tnechipaalll-a

Observamca 2-72=3-48=4-36=144. Spunemcasirul denumere?2, 3, 4 este
inversproportional cusirul denumere 72, 48, 36.

B Retinelit |
;/ /=~ Relineli!

Sirurile de numere a,, a,, ..., a,si by, b,, ..., b, sunt invers proportionale
daca ab =ab =..=ab,.

Dacasirurile a,, a,, ..., &, si b, b,, ..., b, suntdirect (invers) proportionale, atunci

sirurilea, a,, ..., &, si é bi bi suntinvers (direct) proportionae.
2 n

.

d

Exercitii si probleme

W0
1. Decideti daca marimileasi bdintabel suntinversproportionale:
a)|al 14 |210| 7 4 |336] bla| 1 3
b| 12 08|24 | 42| 5 b| 11| 9
3 2 5
9[alo2]04l08]16[32] Dja| 5| 5|05 g |125
bl 32| 16| 8 4 2 b S5 | 15 25| 2 1
6 8 ’




2. Completati tabelul:

a) Suma=2520|ei
Numarul de | Sumacerevine| b) Suma=187,5ei
persoane unei persoane Presul Cantitatea
5 504 (lei/kg) (kg)
8 7,5 25
630 5
360 15
14 3,75
28 3
31,25
C) Masa (m) = 800 kg
Densitatea Volumul d) Cantitateadebenzina = 20|
(kg/m°) (m’) Consumul (1) Digtanta
1000 0,8 lalkm (km)
125 0,1 200
160 0,05
400 0,16
16 250 j
1,28 50
0,25

3. Adevarat sau Fals?

a) Numarul derobineteidentice prin care seumplecu apa unbazin este

inversproportional cutimpul necesar pentru umplereabazinului.

k) Numarul deeminenti dintr-o clasa esteinversproportiona cu numarul
/J|h= celorlalti elevi dinclasi.

¢) Intr-un produsdedoi factori, acestiasunt inversproportionali.

d) Cantitateade must consumata dintr-un butoi esteinversproportionala

Cu cantitatearamasa.

4. Un biciclist a parcurs o distanta timp de 4 h cu viteza medie de 24 km/h. Cu
ceviteza medietrebuiasi sedeplaseze biciclistul pentru aparcurge aceessi distan-
tain3h?

5. 8combinepot cos graul depeunlanin6zile. n catezile pot cos graul depeacest
lan 12 combine?

6. 10 muncitori pot executao lucrarein 9 zile. De c&i muncitori este nevoiepentru a
executalucrareain 6zile?

Rapoarte si proportii



7. 6 persoane pot sapaun sant in 8 h.
a) Tn cat timp pot sipaacest sant 4 persoane? Dar 12 persoane? Dar o persoani?
b) De céte persoane este nevoie pentru a sapa santul in 3 h? Dar in 16 h? Dar
ntr-oora?

8. Unrobinet umpleunbazinde 10001 n40min. Tn cite minutevor umplebazinul:
a) 4robinete;
b) 6 robinete?

) |

9. Prisicarul Miereaur si-aturnat miereain 60 de
borcane a céate 250 ml. De céte borcane ar fi
avut e nevoiedaca oturnain borcanede:

a) 200 ml;
b) 750 ml;
c) 300ml?

10. Ozi are24deore,iar 0 ora—60 de minute. Considerand numarul total de minute
acelasi, cateminute ar aveao ora daca ziuaar avea:

a) 30 deore? b) 32 de ore? ¢) 20 deore?

11. Danasi-aaranjat cartilebibliotecii personale pe 24 derafturi, cate 30 de carti pe
fiecareraft. Decéterafturi ar fi avut eanevoiedaca aranjacéte 36 decarti peraft?

12. Opompa cu capacitateade 12 |/min. umpleun vasin4 min. Tn cét timp vaumple
vasul 0 pompa cu capacitateade 101/min.?

13. Compuneti si rezolvati o problema dupa fiecare schema:

a) | 9lei/kg — 10kg
6lei/kg - ?kg b)| 0kméh - 9 h
?lei/kg - 18kg 60kmh - ?h
?kmh - 12h
c)| 30saci —  60kg/sac
? saci —  45kg/sac d)[30trepte —  20cm/trespta
12 saci —  ?kglsac ? trepte —  25cm/treapta
15 trepte  — ? cm/treapta




14. Untractor, un autobuz si un autoturism au parcursfiecare cate 180 km.

15.

16.

17.

a) Completati tabelul:

Tractor Autobuz | Autoturism
Viteza 30km/h
Timpul 3h 2h
b) Sunt carevitezasi timpul marimi inversproportionae?

c) Formulati alteexempledemarimi inversproportiona edin diverse domenii.

Urmatoareaschema reprezinta dependentadintremarimilexsi y.
Deexemplu, daca x =3, atunci y = 4.

234 6 8 10 121X
a) Scrieti formulacare exprima aceasta dependenta.

b) Cefel demarimi sunt xsi y?

C) Treceti dateledin schema intr-un tabel deforma:

x| 1|2 )| 3| 4
y (12| ?2 | 4| ?

Construiti o schema caceadelaproblema 15 pentru dependenta y = %

Dan parcurge unasi aceeasi distanta in 3 h, iar Nelu —Tn 2 h. Pornind unul
Tnintdmpinarea celuilalt, e s-au intalnit Tn momentul in care Nelu parcursese
7 km 200 m. Cedistanta aparcurs Dan pana lainténire?

Rapoarte si proportii



85 Procente

Cercetam si descoperim

4 caresunt mai buni?

Tn clasanoastra :
A Nu-i adevarat!
- sunt 8 elevi eminenti, iar 4

O . o Voi sunteti Tntotal 25de )
F3 in clasavoastra — doar 7. . -
-,

: . elevi, iar in clasanoastra <
Deci, noi suntem .
_— sunt doar 20 de elevi! -
mai buni! L.

Spuneti, cinearedreptate: Stefan sau Doina?
@® Cepartedintoti elevii clasal o constituie eminentii?

8din25 7din20
8 7
25 20
® Inceclasi eminentii reprezinta o parte mai mare?
8 7
25 > I/ 20
\ . F< /
98 __ I 07
25 ﬁ 100 ~ 20
Deoarece 15 . , rezulta ca e . 2—0 Dei, are dreptate.

Raportul = 100 semai scrie 32 % si seciteste,, 32 de procente” sau,, 32 lasuta”.

- Relineli!
’ Raportul de forma 180 se mai scrie p%, se citeste 100
0
»P procente” sau ,p la suta” si se numeste raport .5/

procentual. Cuvantul procent provinedelacuvintele
latine pro centumsi semnifica,, impartitlaosuta”. Deci,

un procent inseamna ,, asutaparte”:
19 =~ oy
100" 100%

Exemplu:
Un procent din 10 lei reprezinta sumade 10 bani.



Procentele pot fi usor transformaten rapoarte sau numere zecimalesi invers.

semle Se poate mai smplu: Oo o o
25%=2> == 1_110006-125%,
100 4 8 8 3]%}?
= . 04—190 )
40%=20 _q4 0,18 =0,18-100 % =18 %. '
100 _ A

1 125
S= T =125%

18 Pentru atransformaun raport (sau un numar zecimal)
0.18= 100 =18% n procente, inmultim valoarealui cu 100 %.

2 Cate procentereprezinta 40cmdin2m?

Rezolvare:
Exprimam mai inté lungimilein aceessi unitatedemasura: 2m= cm.
40 1009 =1 %

Raspuns. 40 cm reprezinta %din2m.

Pentru aaflacéte procente (p) reprezinta un numar ndintr-un at numar m, inmultim

valoarearaportului % cu 100%: n
p=—-100 %.
m

i
g N
V& Procenteleerau utilizate deindieni Tnci in secolul a V-lea Acestq
\ <o fapt estefiresc, deoarecein India, inca peatunci, eracunoscut S stemull
zecimal denumeratie. Tn Europa, numerel e zecimal e au aparut doar in secolul ¢
4= d XVI-lea, fiindintroduse de matemati cianul olandez Simon Stevin (1548-1620). |
Uneori, daca sedoresteo masuraremai precisi, inlocdeprocenteselucreaza

cumiimi. O miime estefractia -~~~ 1000 § Senoteazi 1%. -

 Adtfel, 0,1 % =1 %o si seciteste,,o0 promila”.
—Procentel e se utilizeaza indeosebi Tn business, operatii bancare, financiareetc.
Promilele se utilizeaza in industriafarmaceutica si Tn alteramuri, unde sunt

necesare calcule cu o exactitate sporita. q:
H-"\—-‘.__

—

Rapoarte si proportii



Exercitii si probleme

I
1 Cititi: 11%, 48%, —, 24
’ 100 100
2. Scriegti cucifre
a) cincisprezecelasuta; b) salzeci de procente;
c) doi virgula trei lasuta; d) trel zecimi procente.

3. Céteprocentedintot desenul reprezinta patratelele colorate?
a) b) C)

4. Deseneaza pecaiet un patrat cu laturade 10 patratele. Col oreaza:

a) 25%dinéd; b) 12%din€l; C) 6,5%dind; d) 100%dinel.
5. Céteprocentereprezinta:

a) 0jumatate; b) unsfert; C) trel sferturi;

d) ozecime; €) 0jumatate de sutime; f) omiime?

6. @ 38%dineevii unel clasesunt baieti. Céte procentedin elevii clasal sunt fete?
b) Miereacontine 17 % apa. Céte procentedin mierereprezinta masauscata?
c) Daca la1,11% din copii nu le place Tnghetata, atunci céte procente din copii
prefera acest deliciu?

7. Transformati Tn procente:

1. 1, 3. 2.
Q) 5 b) 7 95 dE
12 9. 1. 27,
8. Transformati numarul zecimal n procente:
Modd!: a) 0,04; b) 0,5; c) 0,25;
0,24 = 24 _ 24 Y% d) 0,97, e) 1,01; f) 2,23;
g) 0,204, h) 6,791; i) 0,(3);
217= % _217%. )0,(6): K) 5,123 1




9. Transformati procentelein fractieireductibila:
a) 75%; b) 40%; c)24%;
d)100%; €)50%; f)60%;

0) 15%; h) 5%; i) 150 %;

1000 509
Dl  lw )30 m)220%.
2 4 4
10. Transformati procentelein numar zecimdl:
a) 3%; b) 7 %; Modd!:
e) 0,9%; f) 0,25 %; 165
9) 39,4%; h) 62,1%; 165%=2 5= 0165
i) 41,59 %; j) 56,48 %. 30119 % = 3,0119.
11. Reproduceti si completati tabelul:
Numar
) 0,26 0,49 7,82
zecimd /ﬁ
Procente 26% | 69% 143%
Fractie 13 4 2
ireductibila 50 25 3
12. Céteprocentereprezinta:
a) 22kgdin100kg; b) 20 mdin50 m; €) 15min. dintr-o org;
d) 75bani din2lei; €)6mmdinl12m; f)31din3001;
0) 0,4kgdin500g; h) 120 min. din2ore; i) 6 secundedintr-oora?
HE[]
13. Decodificati numeeunuiadintrecel ma mari filozofi din Antichitate.
=
Codul &
’! il N
LISIR|T|A|O S
1|21 1110101 1606050 4% 50%[20%| 5% |20%| 2% [100%
2(4|51(10/20(25|50

Rapoarte si proportii



Modg:

14. Aproximati laun numar intreg de procente: % 00el:
8 b); 0 2, 370.(6)=~67%;
6 3 9 3
35. 2. 5 11027~ 2794,

15. Céteprocentedin perimetrul unui patrat reprezinta lungimealaturii lui?

16. Céteprocentedin toata suprafataeste colorata?

<) d)

17. Reproduceti figurasi colorati 16 % din suprafatael.

18. Scrieti inordinecrescatoare:

a) 076, 34%, %; 74%: 0,36:

b) 133%; g; 134 1%; 124.%.

19. Pretul unel calatorii cumaxi-taxiul acrescut dela2la3lei.
Cu céte procente acrescut pretul calatoriei?



20. Venitul lunar a unel fami-

21.

lii afost cheltuit conform
diagramel daturate.

a) Cateprocentedinveni-
tul lunar reprezinta chel-
tuidilepentrusarviciileco-
munae?

b) Céte procentedin chel-
tuielile pentru produseali-
mentare reprezinta chel-
tuielile pentru servicii co-
munale?Dar pentruimbracaminte?

B servicii comunde
[] produsedimentare
[ ] mbracaminte

[ ] dtechdtuidi

Laalegerilepresedintelui ,, Parlamentului copiilor” al unei scoli, 112 elevi au votat
pentru Nelu Vulpe, 336 dedevi —pentru VictoriaBunu, iar restul, 224 deelevi, —
pentru Monica Rusu. Alegerile sunt validate daca pentru un candidat voteaza
cel putin 40% din alegatori.

a) Determinati daca aufost validate al egerile?

b) Reprezentati rezultatele printr-o diagrama circulara (caceadelaproblema 20).

Rapoarte si proportii



86 Rezolvareaproblemelor cu procente

MN'?'«J
~ ~— — ——

1 Lamacinareagraului seobtine80%
defaina, restul fiind taréte. Ce cantitate de
faina seobtine din 200 kg de grau?

Rezolvare: 100% 80%
809% din 200 kg de grau reprezinta % -200=1 " (ko).
Raspuns: | kg.
Cum aflam p% dintr-un numar dat n?
amnumardl P
Cdculamnumarul 00 ™
2 15%dinvenitul lunar al unei
familii reprezinta 900 |el. Careeste
venitul luner a acestel familii? 100%
Rezolvare: : )
Metoda | Metoda Il
Reducerea la unitate Regula detrel simpla
Daca 15%dinvenit reprezinta 9001 &, 15% — 900le
atunci 1% din venit reprezinta 100%  — X lei
900lei : 15=601ei.
. 15 _B
Deai, 100
venitul =100 - lei =[" lei. 10000 _
X=""g™ =10 (I€).

Raspuns: | lei.

Cum aflam numar ul, stiind ca mreprezinta p% dine?

Calculam numarul % m.




3 Onorariul interpretului de muzici usoara
Doremica reprezinta 20 % din venitul obtinut deo casa
dediscuri inurmavanzarii discurilor lui. 15%din ono-
rariu sunt impozitate. Ce procent din venitul total
reprezinta impozitul?

Rezolvare:

Onorariul ——— 20% =29 ginvenitul tota.
100

. 15 . .
Impozitul — 15 % = —— dinonorariu,
POz 100

.15 20 _

. _ - .
adica 100 100 Yodinvenit.

Raspuns: %.

Cumaflamq% dinp%?

A\ Delal aprilie, salariul domnului Moraru acrescut cu 20 %. Cesalariu areacum
domnul Moraru, daci panalalaprilieel congtituia2400lei?

Rezolvare:

Cucét acrescut salariul? Sepoatesi asa

20 . .
——.2400 lei = lei. 2400+%.24oo:(100+20

100
Careestenoul saariu?

2400+ = lei.

)- 2400.

Raspuns:

Cum marim sau micsoram valoarealuincup%?

100+ p
100

100-p
100

Daca marim, atunci calculam

-N.

Daca micsoram, atunci caculam

Rapoarte si proportii



Exercitii gi probleme

|

1. Cdculati:
a) 1% din 200; b) 10% din 40; ) 25%din 80;
d) 75%din64; €)50%din3lei; f)4%din 150 cm;
0) 9%din200dolari;  h) 120%din 120; i) 95%din 360;
j) 160%din 160; k) 77%din500lei; 1) 140%din991ei.

2. Aflai numarul necunoscut, deca:
a) 25%din € reprezinta 60;
b) 50% din €l reprezinta 100;
C) 75%din € reprezinta 96;
d) 90%din €l reprezinta 720;

Modg:

60
8 5=100= 24p,

€) 15%din€ reprezinta 12; Verificare
) 175%din € reprezinta 140;
g)) 125%dind :;rezi Nt 250; 25%din 240:%%-240: 60.
h) 4,8%din el reprezinta 6,
1) 3,6%din€ reprezinta 8,1.
3. Efectuati cdculde
a) Maorati 200 el cu50%; b) Micsorati 160 lei cu 25 %;
c) Mgjorati 80 m cu 75%; d) Micsorati 120 cm cu 40 %;
€) Mgjorati 10000 lei cu 3%; f) Micsorati 150001e cu 8%;
g) Maorati 1 mcu0,1%; h) Micsorati 21 cu 0,5 %.
4. Comparati:
a) 70%din 150cm 60%din2m;
b) 25% din 10 kg 40%din6000g;
¢) 15%din 80016l 24%din600 e >
d) 50%din 1 dam 75%din 0,2 hm; <
€) 125%din2ore 10%dintr-ozi;
f) 6%din 2401 96%din 15000 ml.



5. Cdeula:
a)10%din50%; b)25%din40%; ¢)50%din50%; d) 10%din 90%.

6. Comparati:
a) 25%din 50 50%din 25;
b) 15%din 36 36%din 15; > !
¢) 20%din 40 40%din 20; <
d) 1%din 101 101%din 1.

7. Adevarat sau Fals?
a) Daca marimunnumar cu 20 %, gpoi numarul obtinut il micsoram cu
/ ZﬂF 20%, obtinem numarul initial.
b) Daca marim un numar tntéi cu 20 %, apoi cu 40 %, obtinem acel asi
numar pe carel-amfi obtinut daca mareaminté cu 40 %, apoi cu 20 %.
¢) Daca micsoram un numar cu 30 %, apoi cu 40 %, obtinem acelasi numar pecare
[-am fi obtinut daca micsoram o singura data cu 70 %.
d) 150 % din 200 este egal cu 200% din 150.
e) Tn Republica Moldova, copiii reprezinta 28% din populatie, persoanele de
varsta pensionara —31 %, restul populatiei —42 %.
8. Anul trecut, Mihai aveainaltimeade 1 m 40 cm. Deatunci, € acrescut cu5%. Ce
Tnaltimeareacum?

9. Din3473900delocuitori ai Republicii Moldova, 28 % sunt copii. Cati copii suntin
taranoastra?

10. Laalegerileparlamentare, lasectiiledevotare s-au prezentat 1641600 de a ega-
tori, ceea cereprezinta 60 % din numarul total de cetateni cu drept de vot. Céti
cetateni cu drept devot sunt intara?

Bl

11. Transformandu-seinghesata, apaisi marestevolumul cu 9%. Cu cét isi micsoreaza
gheatavolumul atunci cand setransforma in gpa?

12. Pretul unui kilogram de carne s-amajorat cu 25 %. Ce cantitate de carne putem
cumparaacum, cu aceeasi suma de bani cu care se puteacumpara 1 kg de carne?

13. Dupa spalare, latimeaunui cearsaf s-amicsorat cu0,5%, iar lungimealui —cu 1%.
Cu céte procente s-amicsorat suprafatacearsafului?

Rapoarte si proportii



14. Pretul unui produs a crescut intéi cu 30%, apoi iar cu 20%. Cu céte procente
(dinpretul initid) estemal scump produsul ?

15. Laoscoaa sunt 1000 de€elevi, dintre care un sfert sunt baieti. Dupa-amiaza inva
ta 300 de elevi, dintre care 60 % baieti. Ce procent din toti baietii merg lascoaa
dupa-amiaza?

16. Salariul domnului Moraru s-amarit cu 225 lel, adica cu 15%. Ce sdariu avea
domnul Moraru pana lamgjorare?

17. Pregul unui aspirator ssamicsorat cu210le, adica cu35%. Careafost pretul lui
pana lareducere?

18. 70% din elevii unei clase frecventeaza cercul de matematica, 85% din eevii
aceleiasi clase—cercul dedans. Careeste procentul minim deelevi carefrecven-
teaza ambele cercuri?

1

19. Calculati: a) 66% % din 66,6; b) 33% % din 332.

20. O banca primeste bani spre pastrare si, anual, actualizeaza contul cu dobanda
compusa respectiva. Completati tabelul:

Detinatorul Sumainitida | Procentul Durata |Sumafinala de

contului (lei) anud pastrarii (ani) pe cont
lonMoraru 20 000 10% 2 24200
Radu Lungu 15 000 14% ? 22223,16
AnaSéarbu 200 000 ? 4 243101,25
VliadVieru 64 000 8% 2 ?
GheorgheUrsu 120 000 12% ? 150528
GheorgheAlbu ? 10% 5 644204

21. a) Daca xreprezinta 40 % diny, céte procentereprezinta y din x?
b) Daca x reprezinta 120% din'y, cate procentereprezinta y din x?

c) Daca xreprezinta 25%din % y, céteprocentereprezintay din x?
d) Daca % X reprezinta 125%din % y, céteprocentereprezintay dinx?

22. Dansi Neluauiesit smultandin acelasi bloc, indreptandu-se sprescoaa. Danare
pasul mai lung cu 20 %, Tn schimb Nelu facein acdasi interva detimp cu20% mai
multi pasi. Caredintree vagungeprimul lascoala?



Elemente de probabilitati i

]7 :
organizare adatelor

7.1. Elemente de probabilitati

1 searunci unzar. Careeste sansa (probabilitateq) ca
vaapareafatacu:

a) 8 puncte;

b) 4 puncte;

C) un numar de puncte mai mic decét 7?

Rezolvare:

Aruncareazarului este un experiment. Tn urmaproducerii acestui experiment, se

pot realizasau nu uneleevenimentelegateded.

a) Evenimentul ,Vaapareafatacu 8 puncte” nu are sansa (probabilitatea) sa se
realizeze, deoarece pefiecarefata aunui zar sunt cel mult 6 puncte. Spunem ca
acest eveniment esteimposibil, iar sansa(probabilitatea) lui deredlizare esteO.

b) Evenimentul ,, Vagpareafatacu4 puncte’ aresansa(probabilitates) sa seredizeze,
Spunem ca acest eveniment este posibil sau aleator.

¢) Evenimentul ,, Vagpareafatacu unnumar depunctema micdecét 77 sevarediza
numaidecét, de aceea spunem ci acest eveniment este sigur, iar sansa (proba-

bilitatea) saderedizareesteegala cu 1.
/,

N\

Tnviata se produc diverse experimente. Rezultatul unui experiment este un
eveniment. Evenimentele pot fi:

ssigure ==p- | Sansa(probabilitatea) deredizareeste 1.

¢imposibile ==p | Sansa(probabilitatea) deredizare esteO.

¢+ deatoare (IntAmplatoare) ==» | Sansa(probabilitatea) deredizareesteegala cu
un numar ma marecaO0, dar mai mic decét 1.

Rezolvam si comentam

Dintr-o urna cu acelasi numar debileabesi negre, seextragelaintémplare o bila.
Completati:
1) Evenimentul , Bilascoasivafi dbd” eteuneveniment, .

Rapoarte si proportii | (ke



2) Evenimentul ,, Bilascoasi vafi neagra” este un eveniment

3) Evenimentul ,, Bilascoasa vafi verde’ esteun eveniment
3) Sansele (probabilitatile) de realizare a evenimentelor 1) si 2) sunt

7.2. Elemente de organizare adatelor

Cercetam si descoperim

2 Elevii clasei aVI-aau obtinut latestul dematematici urmitoarel erezultate: dous
note de4, sase notede 5, patru note de 6, patru notede 7, trei note de 8, doua note de
9si patru notede 10. Structurati Tntr-un tabel informatiadespre notel e obtinutede elevi
latest.

Rezolvare:
Nota 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
Nr.denote| O 0 0 2 6 4 4 3 2 4

Tabelul continerezultatele obtinute deelevii clasal aV1-alatestul dematematici. n
acest caz, se spune ca am redlizat o analiza statistica, amcolectat si aminregistrat
date.

/E- Retineli!
J

Statistica matematica este stiinta care se ocupa de colectarea, inregistrarea,
prelucrarea, andizasi interpretareadate or referitoarelaunfenomen (din activitatea
economica, viatasociaa, metrologie, agricultura, biologieetc).

Datele statistice pot fi ilustrate cu gjutorul:

* tabelelor;

e graficeor (fig. 3);

« diagramelor (cu batoane, cu bare, circulareetc.) (fig. 1, fig. 2, fig. 4).

* Reprezentati printr-un grafic in batoane
rezultatel e obtinute latestul de matematica pre-
zentateTn problema 2. .

A Numarul de note

Rezolvare:

Reprezentarea grafica este data in figura 1.

Andlizati aceadta figura. 1 35 7 9 Nota
Fig.1




3 Bibliotecascolara arecirti
Tnlimbaromana —50 %, inlimba
rusa — 25%, in limba engleza —
10%si inlimbafranceza — 15 %.
Reprezentati aceste date printr-o

Carti inlimbaengleza
Carti inlimba
romana

Carti inlimba
franceza

I

diagrama circulara.

Rezolvare:

Reprezentareagrafica estedata Carti inlimba
infigura2. rusa _

Andlizati aceadta figura. FAg.2

Ingraficul daturat sunt prezentate cantititile A Mii desticle
de suc produse lunar de o fabrica in prima 70y
jumatateaanului 2011. 50+ :

Andlizali acest grafic. Comentati situatia 57 T
cares-acreat laaceasta firma n semestrul | al v o= 1 1N
anului. Cerecomandari puteti daadminisra- ~ 101/+ + ¢+ ¢ ¢ b
tie fabricii? 12 3456 Luna

Fig.3

Exercitii gi probleme

. Formulati catedoua exemplede experimentesi de evenimentesigure, imposibilesi
aleatoarelegatedeele.

. Feexperimentul , Aruncareaunel mingi debaschet lacos”.
a) Formulati cétevaevenimentelegate de acest experiment.
b) Sunt aceste evenimente sigure? Imposibile? Aleatoare?

¢) Caresunt sanselederedlizareaevenimentelor formul ate.

3. Tntr-ocutiesunt 12 creicanerasii si 12 creioaned bastre. Fieexperimentul ,, Extragerea

l[aintémplareaunui creiondincutie’.

a) Formulati cétevaevenimentelegate de acest experiment.

b) Determinati sanselederedizareafiecaruiadintre evenimente.
Trageti concluzia

. Aduceti exemple de experimente si determinati evenimentele posibilein cadrul
experimentului respectiv.

Rapoarte si proportii



5. Tntr-o cutie sunt bomboanerosii, galbenesi verzi: jumitate sunt rosii, o patrime—
galbene, iar celeldte—verzi. Seextragelaintamplare o bomboana.
a) Cefel debomboana are sansamai maredeafi extrasa?
b) Cefeluri de bomboane au sanse egale de afi extrase?

6. Determinati datelestatisticereferitoarela L

naltimeadevilor din clasavoastra. 4501 T
Reprezentati datel e obtinute: 400 ]

a) Tntr-untabel; 350 T
b) printr-un grafic cu batoane. 300

7. Diagramaprinbaredinfiguradreprezinta 250
vanzariledemanudeintr-olibrarietimp 209
deosaptamana.

150
a) Cate manuaes-au vandut intotal ? 100
b) Determinati procentul manualelor 50

vanduteinfiecarez.
¢) Incareziles-auvandut cdemai multe
manuae?

Luni Marti Miercuri Joi Vineri Sambita

Fig.4
8. Tntabd esteindicat numarul depacienti . -

a une polidinici timpdeoz. Intervalul detimp | Nr. depacienti
a) Reprezentati printr-o diagrama cu dela9la10 88
batoane aceste date statistice. delalOlall 102
b) Calculati procentul pacientilor pentru delalllal2 185
fiecareinterval detimp. delal2lal3 80
c) Incareinterval detimp policlinicaa delalslals 10

areinietva detimppoiciinicas delal4lals 164
fost vizitata demai multi pacienti: pana

A A o ’ ’ - delal5lal6 76
la pranz (pana la ora 13) sau dupa delai6laly 58
pranz? Cu céte procente mai mult?

EE]
9. Aruncati o moneda de 20 deori.
a) Determinati evenimentelelegate de aparitiafetel cu stemasau afetel cubanul.
b) Care sunt sansel e deredlizare aevenimentelor determinate?
C) Repetati experimentul inca de 20 deori. Formulati concluzia

10. FHeexperimentul ,, Aruncareaunui zar”.
a) Formulati cel putin 6 evenimente alestoare a e acestui experiment.
b) Formulati cel putin 3 evenimentesigureae acestui experiment.
¢) Formulati cel putin 2 evenimenteimposi bile pentru acest experiment.



11. Dincele24 demeciuri preconizate, clubul defotba ,, Noroc” acastigat 11 si afacut
8remize. Din cele24 demeciuri planificate, clubul defotbal ,, Succes’ acastigat
14 meciuri si afacut 5remize. Pentru fiecare victorie echipaobtine 3 puncte, iar
pentru fiecareremiza —un punct. Aumai ramasdejucat inca 5 meciuri. Caredintre
celedoua cluburi defotbal aremai multe sanse sa ocupelocul | Tn cantonament?

12. Auoaresanseegalederedizare urmatoarel e evenimentein cadrul experimentul ui
»Aruncareaunui zar”:
a) ,apar 8 puncte” si ,,apar 12 puncte’;
b) ,,apar 2 puncte’ si ,, apar 6 puncte’;
C) , @pareun numar par de puncte’ si ,, apare un numar impar de puncte’?

13. Tntr-o comuni sunt 350 de case: 210 dintre acesteasunt cu un nivel, 120—cu doua
niveluri si 20—cutre niveluri.
a) Reprezentati aceste dateintr-un tabel.
b) Reprezentati aceste date cu g utorul unel diagrame prin batoane.

14. Activitate practica. Determinati numarul de casedin proprialocalitate (zona de
locuit), clasificati-lesi reprezentati datel e obtinute cu gjutorul unel diagrameprin
batoane.

15. Activitate practica. Reprezentati printr-o diagrama circulara, in procente, prezenta
nbibliotecaproprieacartilor editate in diferitelimbi.

16. Diagramdedemal jossunt gresite. Depidtati greselilesi congruiti corect diagramele.

50%
40%

Manuale ~ Carti  Dictionare
artistice
a) Fig.5 b)
17. Reprezentati cu gutorul unei diagrame prin batoane urmatoarele date;
—distantadelaSoare pana laplanetaMercur estede = 58 milioanekm,
—distantadela Soare pana laplaneta Venus este de = 108 milioanekm;
—distantadelaSoare pana laPamént estede = 150 milioanekm;
—distantadelaSoare pana laplanetaMarte este de = 228 milioanekm.

Nota: 1 cm=10 milioanekm

Rapoarte si proportii



18. &) Reprezentati cu gutorul unei diagrame prin batoane urmatoarel e date:
—raul Nistruarelungimeade 1,4 mii km;
—raul Nipruarelungimeade 2,2 mii km;
—raul Donarelungimeade 1,9 mii km,
—raul Volgaarelungimeade 3,5 mii km.
b) Determinati peteritoriilecaror tari curgefiecaredintre acesteréuri.
c) Aflati decéteori (rotunjind pana lazecimi) estemai scurt réul Nistru decét raul
Nipru.
d) Determinati de céteori (rotunjind pana lazecimi) raul Volgaeste mai lung decét
raul Nipru.

19. Reprezentati printr-o diagrama circulara si apoi printr-o diagrama cu batoane
urmatoareledate:
a) Intr-un sat sunt 120 de case. 25 dintre acestea sunt acoperite cu ardezie,
35 decase—cutigla, iar 60 de case—cu tabla.
b) Tntr-o cutie sunt 12 creioanerosii, 8 creioane albastre, 15 creioane galbenessi
5creloanenegre.

20. Tntr-o urna sunt 50 de bile numerotate respectiv cu 1, 2, 3,..., 50. Seextragela
intdmplare o bila. Care dintre urmatoarele evenimente are sansa ma mare de
redizare
1) ,Extragereaune bilea carel numar impartit lacinci da restul 17;

2) ,Extragereaune bilecunumarul patrat perfect”.

21. Formulati trei experimentein cadrul caroraevenimente erespectiveau sanseegale
deredizare.

22. Reprezentati cugutorul unui grafic prinbarenumarul devilor dindasdescolii voadre.

23. Redlizati unsondg cudevii dinclasavoadtra si reprezentati datel e obtinuteTn modul
cel mai convenabil.
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10.
1.
12.

Sa recapilulam

Ceesteunraport?

Dati exemplederapoartedin viatacotidiana.

Consultati parintii si precizati valoarearaportul ui intre cantitateade zahar si
defructefolosita lapreparareaunor dul ceturi, compoturi.

Cediferenta esteintreraport si fractie?

Formulati exemplederapoartedinfizica, economie, geometrie, dimentatie.
Ceesteproportia?

Scrieti toate proportiilecerezulta din propozma b= d

Tn ce caz putem obtine o propozitie adevarati cu patru numere reale nenule?
Formulati exempledeproportii din diverse domenii.
Caremarimi senumesc direct proportional €?
Dati exempledemarimi direct proportionaledin diverse domenii.
Completati astfel Tncét propozitiaobtinuta si fie adevarata.
a) , Saariul parintilor estedirect proportiond cu.... .”

b) , Distanta parcursa de automobil este direct proportionala cu ...
sicu....”

13. Compuneti o problema rezolvabila prin Regula detrei smpla.
14. Caremarimi senumescinversproportionale?
15. Formulati exempledemarimi inversproportionaledin diversedomenii.
16. Cereprezinti 1%? |
17. Estecareadevarat ca % =75%7? Argumentati raspunsul.
18. ,,Gazul inRepublicaMoldovas-amgorat cu 12 %.” Explicati sensul acestel
propozitii.
19. Cetipuri de probleme cu procente cunoasteti ?
20. Cumaflam p % dintr-un numar dat n?
21. Cumaflam numarul, stiind ca mreprezinta p%dine?
22. Cumaflamq%din p %?
23. Compuneti céte o problema pentru celetrei tipuri de problemecu procente.
24. Formulati exempledeaplicareaprocentelor in diversedomenii.
25. Argumentati utilitateaprocentelor.
26. Dati exempledeevenimente: sigure, imposibile, aeatoare.
27. Cum pot fi ilustrate datel e Satistice?
[
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Exercitii gi probleme recapitulative

I
1. Cdculati vaoarearaportului:
2. 7. 0,504 . 4,35
95 b) 5 )1z )29
2. Scrieti 3rapoarteegalecu raportul:
1, 9. 12 o1
a) 71 b) Z1 C) 0'41 d) 11’1'
3. Comparati numereleasi b, daca:
a_ . a_ 2015, _ )
a) b= 0,93, b) b~ 2104 c) a=16b;
_ 0.99a: by a
d) b=0,99za; e) a>], f) b<1.
4. Cdculati valoarearaportului dintre;
a) numarul deziledelunilor ianuariesi august;
b) numarul zilelor unel saptamani si euna primaveri;
c) Inaltimeapropriesi ceaacolegului de banca;
d) numarul paginilor manualelor dematematici si fizica.
5. Comparati printr-un raport:
a) varseleparintilor;
b) masacorporala proprie cu ceaacolegului de bancs;
c) dimensiunilecartii dematematica;
d) cursul vautar lazi & dolarului si 8 monede euro.
6. Regtabiliti sirul derapoarteegae:
6 36 9"’ 05 2 96 7°
9o _3_12_ 1. 1_2_23_4
V" "1 2 VD"

7. Comparati preturile:
a) 3kg defaina degréu costa 26 lei, iar 2 kg defaina deporumb—17 lei.
b) 1,5| desucderosii costa 11,4 lei, iar 21 desuc demere—14,6lei.
¢) 0,8 m? defaianti costa 65 lei, iar 1,2m? deparchet—98|ei.
d) 5mdeteava defier costa 140 lei, iar 3mdeteava zincata — 100l ei.



8. Redtabiliti proportia:

8_1. 5 24_ 4 10_2
d 5= 18" b) 5 =7 0= "16 Doa=1

5. 24 4. 2

9. Stahiliti daca sepoateformao proportieai carel termeni vor fi numerele;

10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

(18] 4] 2] [s]; o [1][7] 3] (2
o8] 5| 3] 9 (12| 5] (6] [20]

Din 251 delapte se obtin 31 de smantana.

a) Céta smantéana sevaobtinedin 751 delapte? Dar din 1801? Dar din 500 ml?
b) De cét |apte este nevoie pentru aobtine 4,51 de sméantana?

Dar 600 mI”? Dar 500 ml?

Unfermier aplantat 5 pomi in 30 de minute. Daca vacontinualucrul Tn acelasi ritm,
Tncét timp vareusi sa planteze 150 de pomi?

Urmatorul tabel reprezinta vitezasi timpul cu care poatefi parcursa unasi aceessi
distanta cu diferite mijloace detransport.
Reproduceti si completati:

Viteza(km/h)| 40 90 | 120| 50 | 10 200
Tmpu®) | 3| 2 | 4 6 | 8

55%din elevii une scoli sunt fete. Care este raportul dintre numarul baietilor si
numarul fetelor?

Scrieti subforma deraport procentual:
1. . 9. 15.
A7 b) 75 % 10’ d 5
€) 0,91; f)2,14; 9) 1%; h) 22.
Céte procentereprezinta:
in12: 4 gin 2. in a0 1 gin21o
a) 5din12; b) 9 din 3 ) 25 din 40; d) 13 din 29.

a) Micsorati sumade180lei cu15%. b) Micsorati sumade 2401e cu 20 %.
¢) Mariti sumade 2100 lel cu 25 %. d) Mariti sumade 1480 lei cu 30 %.

Din 2500 de seminte de porumb au incoltit 2 175. Care este procentul deincoltire
asemintelor?

Fie experimentul ,, Se alege laintdmplare o cifra”. Formulati doua exemple de
evenimente: a) sgure; b)imposbile.

Rapoarte si proportii



19. Tntr-o cutie sunt 16 creioane de culoare verde si 14 de culoare abastra. Care
dintreurmatoarele evenimenteare 0 sansi ma marederedizare:
A: , Se extrage laintdmplare un creion de culoare verde” sau B: ,, Se extragela
Tntdmplareun creion de cul care abastra”?

HE]

20. Untelevizor consuma 180 W (seciteste,,vati”) de curent eectricin 3 h.
Cét curent vaconsumatelevizorul in5h?Dar in8 h?

21. Ofotografiecudimensiunilede5cm i 6 cmafost marita proportiond, astfel incét
lungimeae adevenit egda cu 108 mm. Celatimeare acum fotografia?

22. Tntabel suntindicatetarifele pentru convorbiriletelefonice pentru 2 pachete.

h Minute | Abonament | Tarif pentru un minut suplimentar
Pachet induse (Iei) (bani)

Standard 300 24 9,6

Econom 200 6 24

Domnul Banut vorbeste latelefon, in medie, 200 min. lunar, iar chiriasul sau,
Nelu,—250 min. lunar.

a) Care pachet telefonic este mai convenabil pentru e ?

b) Cu cesuma debani vacontribui fiecare pentru achitareatel efonul ui ? (Cercetati
ambelecazuri.)

23. Vazand ca un covor persan, cu dimens-
unilede3msi 4m, costa 40801€, iarun
covor indian, cudimengiunilede2,5msi
4,5m, costa 3825 lei, domnul Banut a
trasconcluziaca pretul covoarelor per-
saneestemal maredecét d celor indiene
(dar perimetrul lor este acelasi!). Are
dreptate domnul Banut?

24. Sestieci =34 si £=17. Aflai =.
y y y
25. Raportul adoua numerenaturaleeste % , iar diferentalor este 3.
Aflati numerdle.

26. Produsul adoua numere naturale este 96, iar valoarearaportului lor este egala
cul5. Aflati numerdle.



27.

28.

29.

30.

31

32.

33.

EEE
34.

35.

36.

37.

38.

Valoarearaportului adoua numereesteegala cu 5,92, iar sumalor —cu 17,3.
Aflati numerde.

Marimilexsi y sunt direct proportionale. Stiindca daca x =8, atunci y =3, aflati:
a) valoarealuiy cand x=12; b) valoarealui ycand x=2;

c) vaoarealui xcand y = 30; d) valoarealui xcand y=0,9.
Marimileusi v sunt invers proportionale. Stiind ca daca u =12, atunci v = 20,
dlat:

a) valoarealui vcand u =5; b) valoarealui vcand u =8§;

c) valoarealui ucéand v = 60; d) valoarealui ucand v= 3.

Un muncitor avea salariul de 1600 lei. Tn prezent, el are salariul de 2320 le&i.
Cu céte procentei ssamajorat salariul?

Un profesor aveasdariul de 18001 ei. Tn prezent, salariul lui estemai marecu 35%.
Cesdariuareacum profesorul ?

Lucrare practica. Faceti o vizita labiblioteca scolara si determinati numarul
decarti editateTn diverselimbi. Reprezentati datel e obtinute cu g utorul :

a) unui tabel;

b) unei diagramecirculare;

C) unei diagramecu bare.

Aduceti exemplede utilizare aelementelor de organizare adatelor din activita-
tileprofesonalealeparintilor.

Mihai aveao suma debani. El acheltuit 20 % din ea. Cu céte procentetrebuie sa
mareasca € sumaprezenta pentruaobtinesumainitiala?

Un numar reprezinta 80 % din alt numar. Céte procente reprezinta a doileanumar
din: @ primul; b) sumalor?
Daca 5:X:E:S,sﬁsecaiculeze:
a b c

) Xty+z, b X +y?+7°

a+b+c’ a’+b?+c?’
. . x_g .
Fleproporgay_ 9 Aflati:

X+Vy. X . X+2. 3x+4y
? y ' ) X+y’ g y+9’ 9 4y
Fieproporgia% = g Aflati val oareafiecarui raport d proportiel, daca a+ b = 27.

Rapoarte si proportii



Test sumativ

Variantal

1. Laocompetitieparticipa 80 desportivi,

dintre care g sunt fete.

a) Adevagrat sau Fals?
3

este un numar rational.”

b) Aflati céte procente din sportivi re-
prezinta fetele.

c) Aflati raportul dintre numarul de
baieti si numarul de fete care au parti-
cipat lao proba sportiva, daca laaceas-
ta au participat cu 12 fete mai putine
decét numarul total de fete.

. Fie numerele 6; 0,4 si 1,6. Copiati
scriind inlocul casetel un numar astfel
incét propozitia obtinuta sa fie adeva-

rata:
6 _[1,
"04 16
Argumentati raspunsul!
. Scaraunei harti este 1: 5000000. Aflati
distantadintre Chisinau si Briceni, daca
pe harta ea este de 4,8 cm.

4. Tn clasa a V-a invata 30 de elevi, in

clasa a VI-a— 28 de €levi, in clasa a
VlIl-a—32 de€devi, inclasaaVlll-a—
30 deédevi, iar inclasaalX-a— 36 de
elevi.

a) Reprezentati aceste date intr-un
tabel.

b) Reprezentati aceste date cu gjuto-
rul unel diagrame prin batoane.

1.

I - -

5

- - I - .

Timp efectiv de lucru:
45 de minute

Variantall

Laun concurs de matematica participa
60 de elevi, dintre care % sunt baieti.

a) Adevarat sau Fals?
,60 este un numar Tntreg.”

b) Aflati céte procente reprezinta
baietii.

c) Aflati raportul dintre numarul de
baieti si numarul de fete care au parti-
cipat launadintre etapele concursului,
daci laaceastaau participat cu 8 baieti
mai putini decét numarul total debaieti.

. Fie numerele 8; 0,5 si 2,5. Copiati

scriind Tn locul casetel un numar astfel
incét propozitia obtinuta sa fie adeva-
rata:

8 _05,

'O 25

Argumentati raspunsul!

. Scaraunei harti este 1: 4000000. Aflati

distantadintre Chisinau si Cahul, daca
pe hartd ea este de 4,3 cm.

In clasaaV-ainvati 18 elevi, in clasa
aVl-a—24 dedevi,inclasaaVll-a—
30de€evi,inclasaaVlll-a—18devi,
iar in clasaalX-a— 28 de elevi.

a) Reprezentati aceste date intr-un
tabel.

b) Reprezentati aceste date cu gjuto-
rul unei diagrame prin batoane.

Baremul de notare

10 9 8 7 6 5
27-26 | 25-24 | 23-21 | 2017 | 16-12 | 118

Nota
Nr. puncte

-6 3-2 10
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81 Notiunigeometrice de baza

1.1. Notiuni geometrice

Ce stim? Ce aflam?

4l Examinati imaginilesi observati asocierilefacutede Stietot.

— Liniaorizontului — dreapta

— Locadlitatiledepeharta — puncte

— Fluxul delumina — semidreapta

— Traseul de zbor Chisinau—Bucuresti —= segment
— Sineledetren —= drepteparalee

* Explicati notiuneadefigura geometrica.
.. *Careesteceamal smpla figura geometrica?

¢ Figurageometrica este o multimedepuncte.
¢ Punctul esteceamai smpla figura geometrica.

Reprezentam:
A, sau xB
¢ Dreapta estenemarginita.
Reprezentam:
a B M N
___— s say —

» Trel saumai multepuncteaeunei drepte se numesc punctecoliniare.

» Doua drepte din aceeasi suprafata plana care nu seintersecteaza se numesc
drepteparalele.

» Doua drepte care seintersecteaza se numesc dr epte concur ente.




2 Examinati desenul si completati adecvat:

b E 5 A F C @
a) Punctul Aestesituat intrepunctele. si
b) Punctele Asi Csunt situate pe partilediferite ae punctul ui
¢) PuncteleA, B, E, D sunt Situate de aceeasi parte apunctul ui
d) Punctele sunt situate de aceesasi parte apunctului B.
€) Portiuneadreptel a, marginita depunctul B si formata dintoate puncteledrepte a
Situate de aceessi parte casi punctul A, senumeste

¢ Semidreaptaesteo parteadreptel formata din toate punctele acestel drepte
Stuate de aceesasi parteaunui punct a e, numit origineal acestel semidrepte.
Reprezentam: Citim: Notam:
M N SemidreaptaMN [MN

¢ Unpunct Oa unei drepteTmparte aceasta dreapta Th doua semidr epteopuse,
el fiind originea acestor semidrepte.
Reprezentam: Citim:
A O B Semidreptele[OA si [OB sunt opuse

¢ Segmentul este 0 parte adreptei formata din toate punctele acestei drepte
Stuatentre doua puncteale e, numite extr emitati.
Reprezentam: Citim: Notam:
A B Segmentul AB [AB]

9 Cu cefigura geometrica poate fi asociatd suprafata apel unui lac intr-o zi
faravant?
| Explicam |

Suprafataapei lacului (inlipsavaurilor) sugereaza o portiunedeplan.

Planul este nemarginit. Reprezentamplanul o (alfa):

Daca o dreapta se afla intr-un plan, atunci
eaimparte acest planin doua parti numite
semiplane. o

Elemente de geometrie



Adevarat sau Fals?

Doar unadintreurmatoarele propozitii estefal sa.
Gagiti-osi judtificati printr-un desenraspunsul.

a) Printr-un punct putem construi oinfinitate dedrepte.

%

b) Prindoua punctediferite putem construi 0 Singura dregpta.
C) Segmentelecongruenteau lungimi egae.
d) Daca fiecaredindrepteleasi b este paralela cu dreaptac, atunci drepteleasi b

sunt paralele.

e) Dacifiecaredindrepteleasi b esteconcurenta cu dregptac, atunci drepteleasi b
sunt concurente.

1.2. Notatii i reprezentari

A Observaii cum secitesc notatiile.

Notam: Citim: Reprezentam:
Aed Punctul Aapar tinedreptei d. _’_/f\/d—
Az d Punctul Anu apartinedreptel d. N

{A,B,C} cd | PuncteleA, B, Capartin dreptei d. d
’ A B C
Ae a Punctul Aapartineplanului o.
acoa Dregptaaapar tineplanului o.
[BC Semidreapta BC cuorigineaB. C B
: a _—
allb Drepteleasi bsunt paralele. b
b
a
ajb Drepteleasi b nu sunt paralele. I
afb={M} Dreptele asi b seinter secteaza in a M
punctul M sau drepteleasi b sunt ><
concur entein punctul M. b
a
alb Drepteleasi bsunt perpendiculare. ﬁé\b




Notam: Citim: Reprezentam:
[AB]=[CD] | Segmentele ABsi CD sunt '?‘—-B
congruente. C':—[')
. , . A B
AB>CD Lungimeasegmentului AB estemal —
maredecé lungimeasegmentului CD. C'I—I'D
A=B Punctele Asi B coincid. A‘B

Aplicam si explicam

2 Cititi, apoi reprezentati printr-un desen corespunzitor:
a) [MN]N[KP]={E};

b) AB||d;
c) Ce AB. »@, ,
3 Pentru cei ingeniosi P,

Cum putem scriecu gutorul smbolurilor matemeatice propozitia: ,, PuncteleM, Nsi K
suntcoliniare.” ?

Exercitii gi probleme

N
1. Examinati desenul si recunoasteti:
a) punctele; b) dreptele; ) semidreptele; d) segmentele.

d
B. D G
I\//

2. Examinati desenul probleme 1 si completati adecvat:
a) Dreaptad poatefi notata si astfel:

b) Semidreptele si sunt opuse.

c) Punctele sunt coliniare.

d) Punctul apartinedreptel ,lar punctele nu apartin acestel
drepte.

€) Dreptele si sunt concurenten punctul

Elemente de geometrie



3. Condiruiti si notati:
a) odreapta si un punct care apartineei;
b) un segment si un punct care nu apartinelui;
C) 0 semidreapta si un segment paralel cu es;
d) cinci punctenecoliniarefiecaretre.

4. Notati multimeatuturor punctelor unel drepte;

a) sStuateintrepunctele Asi B aleacestel drepte;
b) Stuate de aceessi parteapunctului A (al acestel drepte) casi punctul B (al acestel

drepte).
5. Cititi: @ M € [AB]; b) N ¢ [EF; c) dN[MN]={K};
d) b|| BC; €) ABLI; fyMea; g) bc B.
6. Examinati desenul si selectati ssgmenteleculungimesa:
a) cel mult6cm; b) numai putinde3cm,
c) intre3cmsi 6¢cm; d) mai mica sauegala cu 4% cm.
A B C D E F G
7. Examinati desenul problemel 6si determinati:
a) [AC]N[BD]; b) [BC]U[CE]; c) [AD]\[BE];
d) [BCN[FE; e) [ABU[DC; f) [BF]N[CB.

8. PunctdeA, Bsi Csunt coliniarein aceasta ordine. Aflati lungimeassgmentului:
a) AB, daca AC =20 cm, BC =012 dm;
b) AC, daca AB=9 cm, BC=15dm;
c) BC,daca AB=14cm, AC=41dm;
d) AC, daca AB=2BC =10,8 cm.

R[]

9. Reproduceti desenul. Utilizand riglasi echerul, construiti prin punctul M o dreapta
paralela cu dreaptad si ataperpendiculara pedreaptad.

oM
M
d
d
\ /
a) b) c)



10. Utilizénd compasul, comparati lungimilesegmentelor:
a) ABsi CD; b) MN si KP; c) FGsi EH; d) RSsi TQ.

E M T S
H /
B \
— N D
A K P Q
11. Tncatemoduri poatefi numita dreaptadin desen?

A B C D

12. PuncteleA, Bsi Csunt coliniarein aceasta ordine. Calculati distantadintremijloacele
segmentelor ABsi BC, daca AB =24 cm si BC =16 cm.

EEN
13. Segmentele AB si BC sunt Situate pe aceessi dreapta. Aflati BC, daca AB =16 cm
si distantadintre mijloacel e segmentelor date estede 14 cm.

14. Punctele A, B si C sunt necoliniare. Prinfiecare doua din eleafost construita o
dreapta. Tn cate portiuni Tmpart planul dreptele construite?

15. Dreptele-axenumerice Oxsi Oy din desen sunt perpendiculare. Notatia A(4; —1)
se citeste: ,,Punctul A are coordonatele 4 si —1”, ceea ce inseamna ca dreapta
paraela cu Oy, caretrece prin punctul A, intersecteaza axaOx Tn punctul dedivizi-
une4, iar dreaptaparalela cu Ox, caretrece prin punctul A, intersecteaza axaOy
n punctul dediviziune—1. Aflati smilar coordonatel e cel orlate punctedin desen.

Modd: y
B(2,5; 1). 4l
L.
3t e =
\D 21
QH 1-- .B .K
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§ 2 Unghiuri

2.1. Clasificareaunghiurilor

Ce stim? Ce aflam?

4 Cititi ghicitoarealui Stiemult si stabiliti cefigura geometrica
estedescrisa:
Doua semidrepte
Cu capat comun
Ofigura este,
Denumita ...
» Cum senumesteinstrumentul din manalui Stiemult si ce sepoate construi cuel?

(LN
LD n aminiin |
¢ Unghiul esteofigura geometrica formata din doua semi- B
drepte (laturile unghiului) cu originea comuna (varful
unghiului).
Unghiul format de semidreptele [ AB si [ AC senotea
za ZBAC.
¢ Interiorul unghiului este multimeapunctel or care sunt situateintrelaturile
unghiului. Celddtepuncteformeaza exterior ul unghiului.

—Interiorul unghiului BAC

\\ —Exteriorul unghiului BAC

2 Examinati desenul si completati cu unul dintrecuvintele: nul, alungit, ascuit,
drept, obtuz.

C

(um ]
U

A
M

N A L
C E F G
ZMBC esteunghi | . ZDFG —unghi | .
/DEF —unghi| . ZEFG -unghi .
ZKLM  —unghi | .

* Scrieti unghiurile mentionatein ordineacrescatoareamasurilor lor.

R
D

<X



2.2. Masurain grade aunghiurilor

4l Daca nutinem cont denotatii, doua segmente diferite se deosebesc prin lungime.
Comparand doua segmente, defapt, comparam lungimilelor.
Cum comparam doua unghiuri?

DinclasaaV-acunoastem ca deschidereaunghiului reprezinta masuralui. Deci, cu
cét aceasta deschidere este mai mare, cu atét mai mare estemasuraunghiului. Prin
urmare, dintretoate unghiurile, unghiul alungit aremasuraceamai mare.

'/ Retlineli!
i Masuraunghiului Asenoteaza prin m(ZA).
Doua unghiuri senumesc congr uente daca eleau masuri egale.
Daca unghiurile Asi B sunt congruente, notam ZA= £B.

Observarie. Unghiurile congruente prin suprapunere coincid.
* Decéteori masuraunghiului drept este mai mica decat masuraunghiului aungit?
Judtificati.

2 Mihaglatrebuie si comparemasurileunghiurilor ABC si DEF.
A F Yl

B .

C D

Cititi informatiileurmatoaresi gutati-o pe Mihaglasi rezolve problema.

’/ Retlineli!
" e Pentru aobtine unitateade masura aunghiurilor, oamenii ,,auimpartit” unghiul
alungitin 180 departi egale, au considerat ca o parte (din cele180) aremasura
deungrad si aunotat 1° (vezi desenul).
180°

£ —1°

A o] B
* Deci, masuraunghiului aungit estede 180°.
» Masuraunghiului drept este de 90° (citim,,90 degrade’).

Elemente de geometrie



¢ Pentruaaflamasuraunui unghi arbitrar, trebuie
sa aflam céte unghiuri de 1° ,,incap” in acest
unghi. Unul dintrecelemai utilizateinstrumente
pentru masurareaunghiurilor esteraportorul.
Pentru amasuraun unghi, plasam astfel rapor-  [§f, 1,1 hmhm ]
torul, Tncét varful unghiului si coincida cu centrul
semicercului raportorului, iar olatura sa treaca prin notatia0. Astfel, cealata
latura vatrece prin notatiacare vaaratamasuraunghiul ui.
Unghiul UNG din desen este de 120°.

Notam: m(ZLUNG) =120°.

Activitate practica
* Utilizati raportorul pentru arezolvaproblemaMihaeglel.

3 Cum seconstruieste cu gjutorul raportorului un unghi de 60°?

Rezolvare:

@ Construim semidreapta[NG.

@ Plasim astfel raportorul, Tncét centrul semicercului sau sa coincida cu punctul N,
iar semidreapta[ NG sa treaca prin notatia0.

@ Construim punctul U indreptul notatiel 60.

@ Unghiul UNG estede60°.

=P
G N\ 60 G

duu|m]n||Iu|]|mImﬁu||hu]u|||n|I|mlunL|m

@ - @
Activitate practica
* Construiti dupa acelasi procedeu ununghi: a) de45°; b) de110°.

A
Semidreapta [OD Tmparte unghiul AOB /D
Tndoua unghiuri congruente. Cemasura areunghiul 719
AOD, daci m(£AOB) = 71°? ;
Rezolvare: @) ;

Evident, putem consideraca m(£LAOD) = 71°:2=30,5°.
Dar ceinseamna 0,5°?




Pentru amasuramai exact unghiurile, sefolosesc unitati demasura mai mici
decét gradul.

Astfdl, 6_10 dintr-un grad se numeste minut (se noteaza '), iar 6_10 dintr-un

minut se numeste secunds (senoteazi ''). Prinurmare, 1° =60, 1'=60".

Adtfd, 30,5° = 30°30'.
Raspuns: m(£AOD) = 30°30'.

5) Cdculati:
a) 24°52'48" +33°49'27", b) 61°32'43" + 47°36'58".

Rezolvare:
a) 24°52'48" +33°4927” =57°101' 75" =57°102'15" = 58°42'15".

75" =60"+15"=115" 102’ =60'+42 =1°42
b) 61°32'43”—47°36'58" = 61°31'103" —47°36'58" =
32 =31'+60" 61° = 60°+ 60’
=60°91'103" - 47°36'58" =13°55'45”.

Exercitii gi probleme

W0
1. Examinati desenul si recunoasteti unghiurile:
a) ascutite; b) obtuze; c) alungite; d) drepte.
D
c B
E O A
F
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2. Condruiti unghiurile:
a) ABC si CBD astfel incat semidreptele BD si BA si fieopuse,
b) ABC si DBE astfel incét fiecare din perechile de semidrepte BE si BC, BAsi BD
sa fie semidrepte opuse.
3. Condruiti doua unghiuri:
a) cuvarf comunsi niciolatura comuna;
b) cuolatura comuna si celelalte—semidrepte opuse.
C) cuolatura comuna si celelate—reciproc perpendiculare.
4. Stabiliti tipul unghiului, stiind ca masuralui estede:
a) 90°; b) 180°; c) 60°;
d) 135°; e) 0°% f) 87°.
5. Congdiruiti ununghi cu masurade:
a) 40°; b) 135°; c) 80°%; d) 155°.
6. Careestemasuraunghiului descrisdeminutarul unui ceastimp de:
a) 15 min.; b) 30 min,; c) 25 min,; d) 10 min.?
7. Examinati desenul si aflati masuraunghiului AOB:
B C
550 2 68 5
C O A @) A D
a) b)
8. Tncét timp minutarul unui ceasvadescrieun unghi cu masurade;
a) 30°%; b) 60°; c) 1357, d) 1°?
9. Cdculati:
a) 39°24 + 25°43; b) 67°18 +15°24’;
C) 51°40"—27°33; d) 120°-116°52..
10. Unghiul dungit AOB dindesenafost divizat de D E
4 semidreptein 5 unghiuri congruente. C
Aflat: F
a) m(LAOC); b) m(£COE);
¢) m(«£BOC); d) m(£LFOC). A 0 B

11. Desenati doar curiglasi creionul ununghi cumasura:
a) ma marede90°;  b) ma mica de 90°.
Aflati masuraunghiului congtruit.



) |

12. Cdculat:
a) 45°:2; b) 97°:2 c) 2-75°38; d) 2-67°29.
13. Scrieti fara virgula indicand minutelesi secundele:
a) 40,15 b) 34,45°; C) 89,22 d) 76,18°.
Modd:

54,26° = 54° + 0,26° = 54°+ (60- 0,26)' =54°+15,6' =
=54°15+(60-0,6)” =54°15"+ 36" = 54°15'36".

14. Examinati desenul si aflati val oarealui x:

X+3O%Zx x—42°>\\x x//<gx
a) b) c)
X X
d) e)
15. Examinati desenul si aflati masurile necunoscutea eunghiurilor. Trageti concluzia

C 2 B B 148° C
>o<£ e
? A 2
D A : D
a) b)

P
16. Dreptele AB si CD din desen sunt A ?/63° B
paraele. Calculati masurilenecunoscute 2/M o
deunghiurilor. ﬁ/” '
Trageti concluzia e D

A
K

Elemente de geometrie
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83 Poligoane

3.1. Linii frante. Poligoane

Cercetam si descoperim

1 Examinai imaginea

Cu cefigura geometrica poatefi asociat traseul de zbor:

a) Larnaca, Istanbul, Atena, Madrid, Lisabong;

b) Chisinau, Bucuresti, Roma, Milano, Minchen, Chisinau?
Rezolvare:

a) Traseul dezbor Larnaca, Istanbul, Atena, Madrid, Lisabonadescrieoliniefranta
deschisi cuvérfurilein orasele mentionate.

b) Traseul dezbor Chisinau, Bucuresti, Roma, Milano, M tinchen, Chisinau descrieo
liniefranta inchisa.

/

¢ Segmenteledin careesteformata linia B
franta se numesc laturi, iar capetele D
acestor laturi —varfuri delinie frante. A

¢ Oricaretra varfuri consecutivealeung C

linii fr&nte sunt necoliniare.
¢ Liniafranta deschisi aredoua véarfuri din care,, porneste’ doar céteolatura.




¢ Liniafrantainchisa aredoar varfuri dincare,,pornesc” catedoua laturi.
¢ Notamliniafranta indicand véarfurilee in L

ordineaconsecutivitatii lor. Tn desene sunt M
reprezentate liniafranta deschisi ABCD si
liniafranta inchisi KLMN. K N

2 Construiti oliniefranta inchisi:
a) cu4 laturi, dintre caredoua nu vor aveavarf comun si sevor intersecta;
b) cu4laturi, caresevor intersectadoar invarfurileliniei.

Rezolvare:
a) Construim liniafranta ABCD. b) Construim liniafranta KLMN.

B L
A M
K
D
C N

¢ Liniafrantainchisi, aecare laturi nu au ate puncte comune decét varfurile
liniel, senumeste poligon.
Liniafranta KLMN, construita anterior, este un poligon cu 4 laturi. Puncte-
leK, L, M, N suntvarfurileacestui poligon.

+ Diagonala poligonului este segmentul care uneste doua véarfuri nealaturate
une laturi.

¢ Portiunea planului marginita de laturile poligonului se numeste interi-
orul poligonului. Ceadldta portiuneaplanului senumesteexterior ul poligo-
nului.

Ak

[KM], [LN] —diagonddepoligonului KLMN

—interiorul poligonului KLMN

—exteriorul poligonului KLMN.

Elemente de geometrie



3.2. Tipuride poligoane

4l Cum senumeste poligonul cu 3laturi? Ce poligoane cu 4 laturi au fost studiaten
clasele precedente?

Rezolvare:

Triunghiul esteun poligon cu 3laturi. In clasele precedente am examinat patratesi
dreptunghiuri, care sunt poligoanecu 4 laturi.
Exigta si dtetipuri de poligoanecu 4 laturi.

¢+ Poligoandeseclasifica dupa numarul delaturi:
triunghiuri —poligoanecu 3laturi; patrulatere—poligoanecu 4 laturi;
pentagoane— poligoanecu 5laturi; hexagoane— poligoanecu 6 laturi etc.

2 Congtruiti un patrulater cu doua laturi paralelesi congruente. Masurati lungimile
celorlaltedoua laturi, apoi stabiliti pozitiarelativa adreptelor carelecontin.
Rezolvare:
Patrulaterul ABCD are laturile
paradele ABsi CD. Tnurmamasu- A B
rarii obtinemca AD = BC =5cm.
Cu gutorul adoua rigle, necon-
vingem ca dreptele AD si BCnuse
intersecteaza. Prinurmare, perechea
de laturi AD si BC are aceleasi
proprietati casi perecheaAB si CD: D C
sunt congruentesi paraele.

¢ Patrulaterul cudoua laturi paralelesi congruente se numeste par alelogram.
Par alelogramul aredoua perechi delaturi paralelesi congruente.

¢ Rombul esteun paralelogram cu laturile congruente. <>

¢ Patrulaterul cu doua laturi paralele si ate doua
neparalele senumestetrapez. Laturileparaeleae rapez baze
trapezului se numesc baze.




2 Exami nati schemasi observati tipurile specidedeparaeograme:
] Pardelograme |

=

Parddograme
abitrare

Y

\

Romburi

Dreptunghiuri

~. =

' Lrg"U’lle
Patrate (J\e drq’)te

» Cum senumeste paral el ogramul careesteromb si dreptunghi Tn acel asi timp?

3.3. Perimetrul poligonului
U% Examinati imaginile. Caculati perimetrul fiecarui poligon.

B
3
3 3
A 3
@
Rezolvare:

C

1,5

@

Fpep =4- AB=4-3=12(cm).
Peey = 2EF +2FG =2-3+2-15=9(cm).

Fun = 2KL+2LM =2-2,5+2-3=11(cm).
Py = XY +YZ+ XZ =25+ 2,5+ 4=9(cm).

L M
3 |
F G 25 25 iz
I
3 |
K > Ny

3 3

2,5 2,5

N

L

B

L

P—=2L+1)

Perimetrul unui poligon estesumalungimilor laturilor lui.

P, =2L+)

L c
7, =a+tb+c

Elemente de geometrie



3.4. Aria patratului. Ariadreptunghiului

b £
4l Unfermier aimpartit unlot de pamant in doua: primul
areforma patratica, al doilea—dreptunghiulara (vezi desenul).
Suprafata mai mica a fost insamantata cu ceapa, iar
Suprafatamai mare—cu usturoi. B
Cesuprafata afost insamantata cu ceapa si - C
cesuprafata —cu usturoi ?
Rezolvare:
@ Apges = AB? =8’ = 64 (mz)_ Al 'F
@ DE=AF -AG=AF-BC=16-8=8(m).
@ ./pere = DE-EF =8-20=160 (m?).
@ Observam Ca .o/prg > /x5, deoarece 160> 64.

20m

Rispuns: 64m? —cu ceapi; 160m* —cu usturoi.

Completam si comentam

2 Perimetrul unui dreptunghi este de 96 m.
Stiind ca latimeadreptunghiul ui reprezinta 50%din
lungimeaacestuia, si seafleariadreptunghiului.

Rezolvare; A D

@ Deoarece AB reprezinta 50 % din BC, rezulta ca BC = 2AB.
® Zgep = 2(AB+BC) = 2(AB+2AB) = 2-3- AB=6AB.

® Dpgep =96mM, deci, 6AB =96m.

@ AB= : (m).

® BC=2AB=2. = (m).

,, _ — — 2
® Apgep = ’ - ’ - me.

Raspuns: 2.
/B~ Retinetit
= a L
a a ./ =a a a «/—=L-a

u H
a L




Exercitii gi probleme

WO
1. Examinati desenul. Recunoasteti:

a) liniilefrante deschise; b) liniilefranteinchise; c) poligoanele.

K
D N
J L
3 I
A< B /\/ H ™M P K
C E S

2. Condruiti:

a) oliniefrantainchisacu5laturi;  b) oliniefranta deschisa cu 6 laturi;

¢) unpoligoncu5laturi; d) oliniefranta inchisa cu 5laturi, carenu este poligon.
3. Condiruiti:

a) un paraelogramculaturilede6 cmsi 8cm;
b) untrapez cubazelede3cmsi 5¢cm;

¢) unromb cu diagonalelede4 cmsi 7 cm;

d) un patrat cu diagonalelede5cm.

4. Aflati perimetrul poligonului culaturiledelungimile:

a) 3cm; 4,2 cm; 58cm; 6 cm; b) %cm; %cm; lcm;1,5cm.
5. Céediagonaeareun poligoncu:

a) 5laturi; b) 6 laturi?
6. Aflati ariaunui patrat culaturade:

a) 8 cm; b) 3% cm; c) 2,05cm; d) 7,(3) cm.
7. Aflati ariaunui dreptunghi culaturilede:

a) 6 cmsi 10 cm; b) 8,5cmsi 2,4 cm; ) 4%cm si 12 cm.
8. Tndesen estereprezentat paralel ogramul ABCD. Completati:

a) BC|| ; B c

b) N ={C}; 9)

c) [AB] = :

d) _[ocy. A D

Elemente de geometrie



HE[]
9. Ceproprietati comuneav:
a) pardelogramul si trapezul;
b) paradeogramul si dreptunghiul;
¢) rombul si patratul;
d) patratul si dreptunghiul ?

10. Congtruiti un paraleogram KLMN.
Utilizand raportorul, masurati, apoi completati:
a) ZK = ; b) 4N = ; c) m(£LK)+m(«LN) =
Trageti concluziile.

11. Aflati perimetrul:

a) unui triunghi cu laturilede 3% cm; 4,6cmsi 5,9cm;

b) unui patrat culaturade 2,(7) cm,
C) unui dreptunghi cu laturilede 25,6 cmsi 34,3 cm;

d) unui romb cu laturade 5% cm.

12. Ostrada deformaunui dreptunghi culungimeade 0,75 kmssi latimeade 10,5ma
fost asfdltata. Sa seafleariasuprafetel asfaltate.

13. Oechipa demuncitori amontat 32 de geamuri, fiecareavand formaunui dreptunghi
cudimensiunilede45 cmsi 75 cm. Costul montarii unui metru patrat degeam este
de80le. Aflati cét acostat intreagalucrare.

14. Sumalungimilor laturilor unui patrulater estede 66 dm. Sa seaflelungimeafiecarel
laturi, stiind ca el e sunt numere consecutive.

B C

15. Suprafata colorata a dreptunghiului este de
12cm?. Si seafleariadreptunghiului ABCD.

16. Compuneti o problema cureferirela
a) perimetrul dreptunghiului si ariapatratului;
b) aplicatii deariilor patratului si dreptunghiului.



84 Cercul. Discul

4.1. Elementele cercului
Ce stim? Ce aflam?

4l Examinati imaginea. Cefigura geometrici adescrispegheati fiecare copil ?

BT Anaadescrisoliniecurbi deschisi.
Danadescrisoliniecurbainchisa.
Mihai adescrisun cerc.

224 Examinati desenul (O este centrul W '”E

cercului) sl completali adecvat ¢ Toate punctelecercului sunt
c— A egal depirtate de un punct,
numit centrul cercului.
“ H M + Segmentul careunestecentrul
G
E

e

1oy

cercului cuunpunctd cercului

senumester aza.

' D + Segmentul care uneste doua
puncteaecercului senumeste
coarda.

B

¢ Coarda care contine centrul
cercului senumestediametru.

doA=|  =OE=_ . + Pentru a construi un cerc,
byjobj=| =/ . folosm compasul.

o) Segmentdle|  suntrazeaecercului. / l]
d)|  estediametrud cercului.

e/  suntcoardeaecercului.

fyPunctde.  apatininteriorului cercului.
g Punctde|  nuapartincercului.

Elemente de geometrie
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¢+ Portiuneaplanului marginita decerc senumesteinterior ul cercului.
Ceddta portiuneaplanului senumesteexteriorul cercului.

¢ Cercul impreuna cuinteriorul sau senumestedisc.

T

4

—interiorul cercului

—exteriorul cercului

4.2.Lungimeacercului. Ariadiscului

Cercetam si descoperim

4l Mihai amasurat cu ajutorul metrului de croitorie diametrul d al bazei si lungi-

meaL acercului dinbazaadoua vase. Calculati val oareaaproximativa araportul ui L

d
pentrufiecarevas.
Ceobservati?

i
I

e ; I

2 g N
S lo [0 [ ”‘
Wiy o s

L=79,8cm, d =254 cm L=59,7cm, d=19 cm

Rezolvare:

L 798 L 597

L 190 —=——=314.
® d 254 314. @ d 19

[ Retineli |
;/ ’/ Retinelti!

" e Raportul dintrelungimeaunui cerc si diametrul siu este un numar constant
(carenuesterational), notat cu literagreceasca 7 (seciteste,, pi”).
m = 31416.
¢ Lungimeaoricarui cerc poatefi calculata cu gjutorul formulei L=7-d,
unde d este diametrul cercului. Daca sestieraza Racercului, lungimealui
poatefi caculata cugutorul formulei L=2-7-R

» Cdlculati lungimeaaproximativa acercului curazade5cm.



2 Stietot adescoperit formulade
cacul aariei discului. Observati cuma
procedat: R

— A’impartit discul in sectoare.

— A aranjat sectoarele astfel incat
aobtinut o suprafata aproximativ
dreptunghiulara cudimensiunile
aproximative 7R si R(vezi ima-
gineq). R

— Ariadreptunghiului obtinut este
mR-R=7aR’. f

— Prinurmare, ariadiscului poatefi R
calculata cu gutorul formulel L
«/ =7R?, undeResterazadis- : R ’
cului.

‘ Ariadiscului secaculeazi dupa formula . = 7R?, unde Resterazadiscului.

* Caculati ariaaproximativa aunui disc curazade 10 cm.

Exercitii gi probleme
WO
1. Desenati:
a) o curba deschisa;
b) o curba inchisi;
C) uncerc curazade4cm.

2. Examinati desenul si recunoasteti e ementelecercului (raze, coarde, diametre, centru):
D E

a) b)

Elemente de geometrie



3. Examinati desenul (O estecentrul cercurilor).
Aflai multimea:
a) M apunctdor caregpartininteriorului cercului mic;
b) N a punctelor care apartin exteriorului cercului
mare,
¢) Papunctelor careagpartininteriorului cercului mare L
si exteriorului cercului mic; '
d) Qapunctelor careapartin exteriorului cercului mic.

4. Congtruiti uncerc curazade4 cmsi un punct M situat ladistantade 7 cm de centrul
cercului. Congtruiti punctelede pecerc Stuateladistanta:
a) 5 cm de punctul M; b) 7 cm de punctul M; ¢) 11 cm de punctul M.
5. Cdculati lungimeacercului curazade:
a) 4cm; b) % cm; c) 0,(4) cm; d) 3% cm.
6. Cdculai lungimeacercului cudiametrul de;
8 10 cm: b) 6% cm; ¢) 2,2(6) cm; d) % cm.
7. Cdculati ariadiscului curazade:
a) 10 cm; b) % cm; c) 2,(3) cm; d) % cm.
8. Caculati ariadiscului cudiametrul de:
a) 8cm; b) 1% cm; C) %T—O cm; d) 4,(4) cm.
9. Punctul M Tndesen estemijlocul laturii pecaresedfla. Utilizand compasul, comparati
ntrededistanteledelapunctul M pana lavarfuriletriunghiului. Trageti concluzia

Reproduceti desenul, apoi construiti un cerc cu centrul M, care sa contina varfurile
triunghiului.

M

a) b)

10. Desenati doua cercuri astfel incét distantadintrecentrelelor safie:
a) egala cusumarazeor lor;
b) egala cu diferentarazelor lor;
¢) ma maredecé sumarazelor lor.



11. Razaunui cerc este de 10 cm. Punctul O este centrul cercului. Care este pozitia
punctului M fata de cerc, daca:
a MO=75cm; b) MO=10cm; c) MO=12 cm; d) MO=5§ cm?
EE]

12. Céte puncte comune au doua cercuri daca distanta dintre centrele lor este de
8cm, iar razelelor sunt respectiv de:

a) 5cmsi 6¢cm; b) 2% cmsi 5% cm; c) 4,(8) cmsi 3,(2) cm;
d) 2cmsi 6¢cm; €) 3cmsi 4l cm?

7
13. Adevarat sau Fals?

a) Oricediametru separa cercul in doua semicercuri.

b) Un diametru este de doua ori mal scurt decét o raza aacel uiasi cerc.

c¢) Doua cercuri cu raze de aceeasi lungime prin suprapunere coincid.

d) O coarda acercului este segmentul determinat de doua puncte de pecerc.
€) Nu exista un cerc cu catevadiametre.

) Doua cercuri pot aveadoar un punct comun. /ZT“F
g) Doua cercuri pot avea 3 puncte comune.

h) O dreapta si un cerc pot aveacel mult doua puncte comune.

EEN
14. Examinati desenul si calculati lungimileportiunii decerc (O estecentrul cercului):

8cm EGCm \
""" O"""/ \‘""_HO ,:'
a) b

15. Congtruiti segmentul AB de 3 cm, apoi condtruiti un cerc astfel incét punctele Asi B
Sa gpartind acestui cerc.

16. Examinati desenul si calculati ariaportiunii dedisc (O este centrul discului):

6cm
| 10
o | !
4cm ;
8cm |
a) b) C)

Elemente de geometrie



85 Corpurigeometrice

5.1. Cubul, cuboidul, piramida

1 Exami nati corpurile geometricereprezentate. Vv
F
-
E !
B
o077 M
A K N
@ &)
Cuboid Piramida

(Para €lipiped dreptunghic)

Completati adecvat:

v Cuboidul ABCDEFGH are.  ba-
ze,|  feelaterae, |  varfuri,
R

v Fedlecuboiduluisunt. .

v [ suntmiarginitededreptun-
ghiuri congruente.

v p.
.—muchii
D —bazi

V —varful piramidei

224

v Piramida VKLMN are o bazi, =
varfuri, 4| si8] .

v | edebazapiramide VKLMN.

v Baza piramidei patrulatere este un

v" Cuboidul cutoate muchiile congruente

este[



Cercetam si descoperim

2 Stietot aconfectionat din carton doua corpuri geometrice. Mai intéi, e adecupat
desfagurarilelor.

B C
1
A : D
— :
///L 17°
O desfasurareacuboidul ui E H
ABCDEFGH
\
-
K L
. . . M
Odesfasurareapiramidel VKLM

» Condtruiti atedesfasurari alecorpurilor geometricedelasarcina2..
* Reprezentati desfasurareaunui cub cu muchiade 3 cm.

3 Cuboidul dinimagineafost confectionat
dincarton. Aflati aria .-/ asuprafetel ocupate T
dedesfasurareacuboidului si volumul lui. 10cm

Rezolvare: | .

Desfasurarea cuboidului este formata din ~15cm—"*
6 suprafetedreptunghiulare:

—doua cudimensiunilede8cmsi 15cm;

—doua cudimensiunilede10cmsi 15cm; )‘

—doua cudimensiunilede8cmsi 10cm.

Prinurmare,

o/ =2-8-15+2-10-15+2-8-10= h 7 =L-1-h
=2(8-15+10-15+8-10) = 700(cm?). I
\olumul cuboidului esteegd cu produsul
celor trel dimengiuni aelui.

y =8-10-15=1200(cm?).
Raspuns: .«,, = 700cm?, 7 =1200cm?®.

Elemente de geometrie



Ariatotala (.4, ) aunui cuboid este sumaariilor tuturor fetel or cuboidului si se
caculeaza cugutorul formulei:

by =2(L-1+L-h+I-h),
undelL, | si hsunt dimensiunilecuboidului.

* Caculati ariatotala si volumul unui cuboid cu dimensiunile9cm, 6 cmsi 41 cm.

3
5.2. Corpurirotunde
4l Examinati corpurilegeometricereprezentate.
V
m Generatoare Razi

N S
Cilindru Con Sfera

Completati adecvat:
v" Cilindrul are baze—discuri paralele de aceessi raza.
v" Bazaconului esteun

v" Toatepunctele sunt egal departate de un punct, numit
v Razasferel este segmentul care uneste cuunpunct a sferel.
V" Segmentul eseinaltimeacilindrului, iar Tnaltimeaconului.

¢ Generatoareacilindrului este orice segment care uneste doua puncte ce
apartin cercurilor bazelor cilindrului si este paralel cu dregptadeterminata de
centreleacestor baze.

¢ Generatoareaconului esteorice segment care uneste varful conului cuun
punct ce apartine cercul ui bazei conului.




2 Examinati desfasurareacilindrului si aconului.

Lungimeacercului bazei

l<—I—>I
T

Odedfasurareacilindrului

Sector de cerc
G_l

Odesfasurareaconului

* Reprezentati desfasurarea:
a) unui cilindru cuinaltimeade 5 cm si razabazelor de3cm;
b) unui con cu generatoareade 4 cm si razabazei de2,5cm.

3 Aflati ariasuprafetei ocupate de desfasurarea unui e [ '
cilindru cuinaltimeade 10 cmsi razabazel de4 cm.

Rezolvare:

Desfasurareacilindrului dinimagineesteformata dintr-un L
dreptunghi cu dimensiunilede 2 - 4cm, 10 cmisi dindoua !
cercuri curazade4cm. P

Prinurmare,
of =21 -4-10+2- 1 - 4% = 1(80+ 32) =112 (cm?).

Raspuns: 112z ¢,

Elemente de geometrie



Exercitii gi probleme

|
1. Examinati desenul si aflati céte muchii are corpul geometric:

I
]
I
I
r—_—= |
s Y s S EmmRm-=- e
/ N o

a) b) c)
2. Examinati desenul problemel 1 si aflati cétefete arefiecare corp geometric.

3. Stabiliti catevarfuri areo piramida:

a) patrul atera; b) pentagonala; c) hexagonala.
4. Aflati volumul unui cub cumuchiade:

a) 10 cm; b) 2% cm; c) 4,(6) cm.
5. Aflati volumul unui cuboid cudimengiunile:

a) 3cm,5cm, 8cm; b) 4 cm, 3% cm, 8 cm; ¢) 9cm, 6,(3) cm, 7. cm.
6. Aflati ariatotala aunui cub cumuchiade:

a) 8cm; b) 5% cm; ¢) 2,1(3) cm.

7. Aflati ariatotala aunui cuboid cu dimensiunile:

a)6cm,8cm, 10cm; b) 4 cm, 6. cm, 2% cm; ¢) 9,(4) cm,12cm, 9cm.

8. Tn desen estereprezentat un cub. Precizati: B, C,

a) dreptele paralele cu AD,; !
b) dreptele paralelecu DC; A : D,
C) dreptele concurentein punctul B; I
d) trei punctenecoliniare; M BL--1--Sc
€) perechilededrepte carenu sunt nici paraelesi /7

nici concurente. A D

9. Desfagurareacarui corp geometric este reprezentata in desen?

a) b) <)



10. Reprezentati desfasurarea:
a) unui cub cumuchiade5cm;
b) unui cuboid cudimensiunile4 cm, 5¢cm, 6 cm;
) und prismetriunghiulare cu muchiilebazel de3cmsi muchiilelaterdede5cm.

11. Reprezentati desfasurareaunui cilindru:
a) curazabazelor de4 cmsi Tnaltimeade 3 cm;
b) cudiametrul bazelor de 7 cmssi inaltimeade4 cm,
C) cuinaltimeacongruenta cu diametrul bazelor, egal cu5cm.

HEC
12. Aflati volumul corpului dinimagine careesteformat din cuboizi:
2cm
5cm™y
T’ -~ 160cm_— -
6cm ) 4em” f--- _———
f £ 1
1 ___________ 3,5cm T I
K LA
3 8cm /
70{ l 10cm
~—10cm—= ¢ ] S &
scm
a) b)

13. Unbazinareformaunui cuboid cu dimensiunilebazel de10 msi 15m. Ceadancime
arebazinul, daca tn el Tncap 352,5 m*® de apa?

14. Unhambar areformaunui cuboid cu dimensiunile20,5m, 6 msi 5m. Cecantitate
defan poatefi pastrata inel, daca 1 m®* defan cantareste 52 kg?

15. Mihai taiecubulete cu muchiade 2 cmdintr-o bucata delemn deformaunui cuboid
cudimensiunile 12 cm, 16 cm, 10 cm. Celungimevaaveasirul de cubulete puse
~caplacap”?

16. Aflati masaunel bucati defier deformaunui cuboid cu dimensiunile6cm, 10cm,
15 cm, daca sestie ca denditateafierului estede 7,8 g/lcm?.

17. Stiind ca denditateafierului etede7,8 g/cm?, aflati careestelungimeamuchiel unui
cub defier cumasade:
a) 975 ¢; b) 121 kg 875 g; ) 62,4 kg.

Elemente de geometrie



18. Uncuboid dinlemnaredimensiunile 16 cm, 10cm, 12cm.
Cevolum maxim vaaveaun cub care poatefi confectionat
dincuboidul dat?

19. O bucata de sapun are forma unui cuboid cu
dimengiunile8cm, 4cmsi 2cm. Peparcursul a7 zile
defologre, toate dimensiunilesapunului s-aumicsorat
de 2 ori. Pentru céte zile vagjunge bucata de sapun
ramasa?

Sa recapilulam

1. Caresunt notiunilegeometricedebaza?
2. Cum senoteaza notiunile geometrice debaza?

3. Prezentati exempledeasocieri cu drepte, puncte, semidrepte, ssgmente, drepte
paraldle, drepte perpendiculare, drepte concurente din lumeainconjuratoare.

:

1

1

1

1

1

1

1

1

1

1

. 4. Caresegmente sunt congruente? Cum se noteaza?
. 5. Pentruceseutilizeazi riglagradata? Dar echerul ? Compasul ?
| 6. Ceinstrument nou ati studiat inclasaaV1-a? Pentru ce se utilizeaza?
|

: 7. Cumseclasfica unghiurile?

! 8. Caresuntunitatiledemasurd aunghiului?

' 9. Careunghiuri sunt congruente? Cum senoteaza?
. 10. Cetipuri delinii frante cunoasteti?

v 11 Ceegtepoligonul?

v 12. Careestecd mai smplupoligon?

' 13. Cumseclasifica poligoanele?

14, Caresunt dementeleunui poligon?

. 15. Cumsecdlasifica patrulaterde?




16. Princedifera paralelogramul detrapez?

17. Caresunt asemanariledintrepatrat si romb?

18. Cumseclasfica pardelogramee?

19. Celnseamna aaflaperimetrul unui poligon?

20. Cum secalculeaza ariapatratului? Dar ariadreptunghiului?

21. Cum poatefi construit un cerc? Care sunt e ementele cercului?
22. Careestedeosebireadintrecercsi disc?

23. Cumsecaculeaza lungimeacercului?Dar ariadiscului ?

24. Cereprezinta numarul ?

25. Cecorpuri geometriceati studiat?

27. Prezentati cétevavariantede desfasurareacubului, cuboidului, piramide.
28. Cumsecdculeaza volumul cubului?Dar a cuboidului?

29. Cefiguri geometrice planesunt e ementede corpurilor geometricestudiate?
30. Caresunt desfasurarilecorpurilor rotunde studiate?

31. Caresunt elementelecorpurilor rotunde studiate?

32. Cum pot fi calculateariile suprafetelor corpurilor geometricestudiate?

33. Prezentati exempledecongructii dinlocditate ce contin corpurilegeometrice
Studiéte.

]
]
26. Caresunt dementelecubului, cuboidului, piramide ? |
| ]
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|

Elemente de geometrie



Exercitii gi probleme recapitulative

I

1. Congtruiti si notati:
a) doua drepte concurente;
b) doua segmente para el eintersectate de 0 semidreapta;
C) unparaelogram,
d) unromb;
€) untrapez culaturilelaterale congruente.

2. Cititi, apoi reprezentati printr-un desen:
a) M e [CD], CD || AB;
b) {X,Y, Z} c MN, MN AB={Y};
c) [BAL[BC, [KM ||[BC, Ke[BA;
d) AB||CD, KPNAB={M}, KPNCD ={N}.

3. Aflati distantadintremijloacele ssgmentelor AB si BC.

— 9cm —»]+4,6 cm»l l+7 cm*r—18,8 cm—»l
A B C A C B
a) b)
4. Stabiliti tipul unghiului, stiind ca masuralui estede:
a) 21°%; b) 99°; c) 135°; d) 88°; €) 180°.

5. Careestemasuraunghiului descrisdeacul orar a unui ceastimp de:

a) 3 ore b) 6 ore; C) 2 ore; d) 5 ore?

6. Cdculati:
a) 44°38'15" + 29°46/28"; b) 66°58'11" +17°24'43";
C) 100°50'42” —83°55'28"; d) 108°12'14” —57°57'16".

7. Examinati desenul si calculati valoarealui x:

X S
N 187 6o° /é//x
) b)

8. Condiruiti:
a) oliniefranta deschisa cu 6 laturi;
b) oliniefranta inchisa cu 5 varfuri;
c) oliniefranta inchisa, caresa nufiepoligon.



9. Aflati lungimealaturii unui poligon cu 5laturi congruente, daca sestieca perimetrul

poligonului estede 1,8 dm. e

10. Examinati desenul, apoi selectati punctelecare; C. L
a) gpartininteriorului patrulaterului si exterioru-
[ui cercului;
b) apartin cercului si exteriorului patrulaterului;
C) apartininterioarelor ambelor figuri;
d) apartin exterioarelor ambelor figuri.

11. Cdculati perimetrul: Fe' K.
a) unui romb culaturilede 8,3 cm;
b) unui dreptunghi culaturilede6 cmsi 2,4 cm;
) unui paralelogram culaturilede 7,5cmsi 3,8cm;
d) unui patrat cu laturade 9,(2) cm.

12. Cdculati aria
a) unui patrat culaturade6,1 cm;
b) unui dreptunghi culaturilede5cmsi 8,2 cm;
¢) unui romb cudiagonalelede 0,75 cmsi 4cm;
d) unui patrat cu perimetrul de1 m.

13. Aflati ariadiscului curazade:

8 : 1
a) - cm; b) 14 cm; C) 0 m.
14. Aflati volumul unui cuboid cudimengunilede;
a) 10cm, 11 cm, 12 cm; b) 4 cm, % cm, 8 cm.

15. Aflati ariatotala afiecarui cuboid delaexercitiul 14.

EE
16. Examinati desenul si caculati ariaparale ogramului ABCD:
B C B M __c
10cm 82 am
MM
A 7em P A 18cm D
a) b)

Indicarie: Reduceti rezolvarealaaflareaariel unui dreptunghi.

Elemente de geometrie



17. Examinati desenul si caculati ariatriunghiului ABC:

B B
8,4cm 3,2¢cm
AT gem C ASEam C M
a) b) C)

Indicarie: Reduceti rezolvarealaaflareaariel unui dreptunghi.

18. Aflati lungimilelaturilor unui dreptunghi cu ariade 192 cm?, daca sestieca elese
raporta ca3: 4.

19. Aratati ca daca M estemijlocul laturii ABa
triunghiului ABC, atunci ariiletriunghiurilor
AMC si BMC sunt egale.

20. Examinati desenul si explicati cum poatefi
divizat dreptunghiul ABCD In2parti deciror ~ 4cm
arii sevor raportaca?2: 3. A

10cm



Test sumativ

Variantal

1. Examinati desenul.
Unghiul A are ma-
sura cu 15°45
mai mica de-
cét a unghiu- D
lui ADB. Completati:

a) Punctele A, D si C sunt ...

b) Semidreptele ... si ... sunt opuse.
¢) m(£BDA) =...

d m(£A)=..

2. Examinati desenul.

ABCD este dreptunghi. M este
mijlocul laturii CD.

l—‘IHIHIH

B X C
e
o
N M
x
AL e D

a) Calculati diametrul cercului din care
provine semicercul daca x= 25,4 cm.
b) Aflati perimetrul figurii.
c) Aflati ariafigurii.

3. Tntr-un vas de forma unui cuboid cu
dimensiunile 12 cm, 8 cm si 10 cm a
fost turnat ulei (vezi desenul).

3
[]
3

4

|
10cm R
L .

) K—N/ 8cm

12 cm
a) La ceinaltime s-aridicat uleiul in
vas, daca @ ocupa unvolum de 864 cm3?
b) Céte procente din capacitatea vasu-
lui ocupa uleiul?
c) Cé& cantareste uleiul, daca 10 cm?®
de ulei cantaresc 8 g?

H-H-H-

Timp efectiv de lucru:
45 de minute

Variantall
1. Examinati desenul.

B ¢ D
W
A

Completati:
a [CBU...= BD.
b) ABNCD =...
c) m(£LACB)+m(£ACD) =...
d) m(£ ACB) =m(«£BAC) +...
2. Examinati desenul.
ABCD este dreptunghi si AB = 0,6BC.

a) Calculati razacercului din care pro-
vine semicercul daca x=14,4 cm.
b) Aflati perimetrul figurii.
c) Aflati ariafigurii.

3. Stratul de ciocolata de pe un tort defor-
ma unui cuboid (vezi desenul) ocupa
15%dinvolumul tortului.

10 cm

) N—N£2 cm

16,5cm
a) Ce volum ocupa tortul ?

b) Ce volum ocupa ciocolata?

c) Cét cantareste ciocolata, daci 10 cm?®
de ciocolata cantaresc 13 g?

Baremul de notare

Nota 10 9 8 7

5 4 3 2 1

Nr. puncte | 30-29 | 28-27 | 26-24 | 23-21

20-18

17-14| 139 | 85 | 42 10

Elemente de geometrie



Capitolul 1

§1. 1. a) Adevirat; b) Fas, c) Adevarat. 3. a) Adevirat; b) Adevarat; c) Fals;
d) Adevarat; €) Adevarat; f) Fas, g) Fals. 8.8) A={257; 275; 527; 725; 572; 752} ;
b)card A=6. 10.a) M ={3; 4, 5; 6; 7; 8 9;10; 11; 12; 13; 14}; b) cardM = 12.
12.8) {3,456, 7,8, b){13457,; ¢{5; h o i){4; j{28§.
13. @) Fals, b) Adevarat; c) Fals. 14. a) Adevarat; b) Fals, c) Adevarat;
d) Adevirat. 16. a) {0; 2; 4; 6; 8;10; 12; 14; 16}; b) {L; 3, 5; 7; 9; 11; 13; 15};
c) {0, L 4,916. 17.a) {0;1 2; b) {1 2; o {l E; ﬂ; 5} 18. 3 tufe.
20. @ {123 456,7,9151%; b) {246, c) & d) {246 12;
€) {1, 3;12}. 21.410¢€levi.

§2. 2.4) {10, 20, 30, 40, 50, 60, 70, 80, 9G}; c) {15, 25, 35, 45, 55, 65, 75, 85, 95 .
3.d8) 2456:5=491, restul 1; d) 1234:3=411, rest1. 4.6;28. 5.a) 11211, 2880,
6666, 7728,91917; b) 2880,91917. 6.48) 2,3,4,6,9,12,18:b) 2, 3,4, 6, 8, 12,
16, 24; €) 2, 4,5, 10, 20, 25, 50, 100, 125, 250. 7. b) 18, 36, 54, 72, 90; ¢) 35, 70;
d) 19, 38, 57, 76, 95. 8. 311, 137, 211, 163. 9. b) 2*-5; d) 2°-17; e) 2*-3.5.

10.6) 9 ) 12; €) 120, 11.b) 2 ¢) ; d) 2. 12.b) 45; ¢) 135; d) 36; ) 429,
f) 192. 14.4) 1230, 1233, 1236, 1239; b) 2502, 2511, 2520, 2529, 2538, ..., 2592;
€) 6300,6390. 16.a) A;b)F;c) F, d)A. 17. Laora9:00. 18.2. 19.a) A; b) F;
CA;d)F e A;f)F 21.a) 8si 16; b) 9si 36sau18si 27. 22.a) F; b) A; c) F; d) A;

€) A. 23. Peste 12 saptamani, adica la2 august. 25. 502.

83. 1.a) 29 msi 45m; b) 63 kg, 35kg si 57 kg. 2. &) 340 lei; b) Un album costi
11,51ei; o cartecosta 11,5 lei. 3.19,25. 5. d) 6 pui si 14 iepuri; b) 16 carti acéte
50 de pagini si 6 carti acéte 90 depagini. 6.a) 2 ani; b) 102 carti in l[imbaspaniola,
152 decarti in limbafranceza si 204 carti inlimbaengleza. 7. 560 m. 9. 20 devite,
25 deratesi 75 de gaste.

84.2.0)25;,d)2,€) 16;f) 6. 3.2)c);d);f). 5.b) S=; d) S=@; f) S={600};
g) S=@; h) S={5}. 9.b) (t+5)-4=100; S={20}; d) a:8-10=160; S={128.
11.a) S=T; b) S={1}; ¢) S=; d) S=. 12. @) 40 de automobile BMW;
b) 93 decarti inlimbaromana; c) 192 decalatori. 15.8) S=; b) S={25}.

Raspunsuri



Capitolul 2

§1. 5.d Fas; c) Adevarat; d) Fals; €) Fals; f) Adevarat. 13. a) 65, —18, 22, 30,
—11, -100, 2011,0. 17.4a) 20; b) 8; ¢) 123; €) 0; h) 411. 18.a) 19; b) 33; ¢) 87,
0) 215; h)98. 19.a) {5; 6; 9; 11; 29; 388}. 22.a) A={-3, -2, -1 0,1, 2; 3, 4};
d D={-5-4,-3-2,-1,0,1 2,3 4,5, 6}. 23.a) Fds, b) Fals, c) Adevarat.
25.e)-7, 6, 5, 4, -3, 2,-1, 0,1, 2, 3 4,5 6, 7,8 9, 10. 28. A(2).
30.8) {0,2,-510; ¢){-9, 3 -1 8. 32. @ x=15sau x=-15; b) x=123
sau x=-123; ¢) x=0; d) Xx=63 sau x=-63. 34. a) -35; b) 64. 36. a) 35;
b) 14; c)48. 38.a) 1) {4, 0; 5, 7; 21; 18, -8, 15}; 2) {5 7}; 3) {-4; 0; 21;
4) {18, -8;15}. 39.a) a=12; b) a=17; c) a=25. 42.a) A={-2,1,0; 1, 2};
b) B={-10; 3.

§2. 6.b) —18<-17<-16; d) 21<22<23; f) 18<18,25<19. 10. a) —24,
-19, -18, 15, 16, 21, 63. 12. a>0. 14.a) b>a; b) Nu se poate determina.

§3. 1.4 10; b)-8; ¢)-9; d) 7. 2. a)—131; b) -35; d) —42. 6.a) —2; b) —10;
c) -8, d)-13. 8.a -6; b)-2; c) -1, d) 11; e) 12; f) —23; g) 25; h) 1.
10.a)-9; b) 2; ¢) 6; d)—6; €) 8; f) 0. 12. a) 27; b)-151; c)-27; d) —16; e)—185.
13. b) —280; ¢)—-180. 14.a) —6; b) 0; c) 15. 16. a) —-10; b) —41; c) -10; d)—40.
17.a) —100; b) —200. 20. 100. 22. q) 0; b) —97 778; c) —986 667.

§4. 2.8 -19; b)-12; ¢) 0; d)—25; €) —14; f) 39; g) 13; h)-22; i) 46. 3.4) §;
b)12; ¢)3; d)3; € -9; f)—6; g)—7;, h)y—7; i)2. 6.a) AB=8, b) AB=9;
c) AB=1. 9.8)8; b)-3; ¢)-18; d)5; e 1. 10.a) —-8; b)-11; ¢) 2. 16.C(4)si
AC =16.

§5. 2.a8)-54; b)-105; c) 44; d)-17; €) 0. 7. a) -1 800; b) —560; c) 0; d) 960.
8. a1l b)-32 11 a -3; b)-12; c)-5; d) 12. 12. a) -12600; b) 1000;
c) —1300; d)—29. 13. a) —-16; b) 32; c¢)-10; d) 143.

§6. 2.4)-13; b) 4; ¢)-7; d)-12; €) -19; f)-27; g) 0; h) 51; i) -11. 4. a) 16;
b)-4; ¢)6;, d-8. 6.8 3; b)-3; ¢c)4; d) -2 8 Laoralz200. 9. a) —29;
b) —6; c) 25; d) 3.

§7. 3.8 1; b)50625; c)-1; d) 1, e —343; f) 3600; g) 10000. 5. a) —67;
b) —1010; d) 118. 6. a) 1942; b) -363; c)-370. 15.8) S={-2; 2; b) S=¢;
c) x={-2}.



§8. 3.a) S={-3; b) S={85; c) S={-1912}. 4. @) S={-170};
b) S={1992}: c) S={-747}. 5.a) S={27}; b) S={-11}; c) S={6}.
6.d) S={160}; b) S={380}; c) S={342}. 7.8 S={-24}; b) S={100};
c) S={-20}. 10.a) S={4}; b) S={5; c) S={-2592}. 11.a) S={-10};
b) S=J; c) S={5; d) S=U. 12.4) S={-18;18}; b) S=; ¢) S={-2; 5;
d) S={5.

§1. 3 &) Adevarat; b) Fals; c) Adevirat; d) Fals. 4. a) 1; b) ﬂ- c) §; d)%

3. 47 2. 1. o .4, . 17.
&2 g 5315 b)2 . 0165 o) 35; )2 f)3 68
B 81 2. 8 gL gy 3. o3 @100 43 5T
797 95 8% > D1g 935 100 e)zo f)8'
9.a)i‘; b)§- ) lO.a) 1§; b) 11- c)Z; ) E k)—.

29 3
g) 42 12. AB= 430m 13. 258 kmvh. 14. 620

13
28’
5.
11’
1
C E

b) 7.9 d)

1
3
511

11. @) 12 ; €) 18-

1
2’
7. |
36’ :
1

15. 2— kg 16. a) ; b) = ; c)§; d) 1. 17.a)—' b) )— d)
”3—65? 9 15 h)3—76- ) 2o j>ﬂ 18.9) 6¢; c)é;

1,
18’
5. 43 2 8 13. 1

0) 3§, h) 19. 2 kg 20. 7 kg. 22. o1 23.a) 1 b) 160
1. .

4L 3.7 21 7.1 .3, .7
27.a) 4%; b) 45; ) 22; d) 37%. 28. a) 2—- b) 6—; c) 0. 29. 23 knvh.

4 1. o s 13, o ol
30.12 . 34.9) 13; b)9; 0) 4 d) 17, e) 77; 1) 13, e 3 W20 255

N33 35 2 1 4 : A6 f) 52
)33, . 676 e 36. 947 kmvh. 37. 75 kg. 38.0) 18; b) 10; ) 6; f) 53;
1

0) 5 h) —. 39.160km. 41. 36. 42. 18 automobile. 43. 21 km. 44. @) 30; b) 16;

%9. 43, 4l

b) 2%, d) 7

24.Q) 4 ; h)

C) 27; d) 10. 45. 18 lei. 46. 28 de elevi. 48. a)

w9 93 gal gl 47l
50. &) 1— b) 25 O i o 2555 & % L 51815 b) 7
56. 161—1 kg. 57.8) 1— )g. 58, 1% min. 59. 96— kg. 60.Da 61 = kg.

Raspunsuri



62. 105 manuale. 63. » =420 cm; ./ =11016 cm®. 65. a) 58,5; b) 1—73
67. 1% dm2, 68. 2. 69. 28 deelevi. 70. Aceeasi cantitate. 71. 27 de piersici.

§2. 7.a) 16,12; b) 15,258; c) 30,644; d) 16,032. 8. 26,1 km/h. 9. 0,4 kg.
10. a) 23,39; b) 12,423; c) 15,899; d) 23,643. 11. a) 37,287; b) 6,66; c) 91,89;
d) 0,814. 15. 47,7 kg. 16. a) 3,628; b) 1,478; c) 21,773; d) 2,31. 18. a) 0,608;
b) 0,3654; €) 0,024. 22. »=21m; ./ =2546 m*. 23. a) 3,45 d) 19,55;
f) 0,125; g) 0,238. 24. 168 lel 60 bani. 25. 352,5km. 26. a) 8; d) 2,2; f) 18;
h) 3000. 27.Tnziuaadoua. 28.a) 2,19(63); b) 0,3(351); c) 0,4(09); d) 0,(384615);
e) 3,39(2105); f) 0,48(3); g) 0,4(592); h) 0,35(1). 41. a) 5,8; b) 1,0647;
¢) 10,7663; d) 74,82. 42. Pentru prune, cu 20 lei 20 bani. 46. @) 31,03; b) 25,18;
€) 9,76; d) 2,84. 48.6,3cm. 49. Da. 51. @) 22,4m? b) 6 rulouri. 54. a) 0,096 g.
55. 20,4 km/h.

. . S n29 1. 6_1 141,
§3. 8.a)106 b)09 01024, d) 55 @ 5 1)80. 9.9) T3 b) 4, 9 o5

48. 1y 3 1 1 4551 1.

d) - )— f) - -55 g 10.a)1 b) -3 ,c)5 ;d) 35
1 . . . _[5.3.17].
75050 ) 480. 11. €) 2,75, f) 0,35, g) 0,04. 12. ) A—{S, o 50},

9 B={1—72;1—61;§—g}; d) B={058(3): 0,(54): 04(3)}. 25.a) — 25, ) —
,11.

d)-19 & ~3: f) =i o) ~10; i) =215 ) —45i ) —45; m) o

5. 1 o L. CoA .~ ol
0) _1ﬂ’ 0)] 18' 30. a) 4,26; b) 12 c) 0,39; d)—-13. 31.a) 04; ¢ 28,

d 1 h 1%. 32.3) 0,96; b)—45; ¢) 2,4 d) —%; f)—6. 35.8) —3; b)—20;

0 7.2 d)—9 4 f)03. 36 9ld. 37.365kg. 42. a) %; b) -2 ©) g.
45. ~ 243 6. 46. ~1883 lei. 54. &) 0,(387); b) 2,0(5); ) 2,5(3); d) 9,(6).
56.8) {1 O}; b) {-2-10:123. 61 a —2,754 b)—04; c)0,0L

e —

13.

d)—0475. 64.a)—14;, b)5 ¢c)—-14;, d) 14 €5 68.a1 37 b) —3%
: 7. 3. 1 .
C) —>~ d) . 71. Furnicaadoua. 73. @) 1§, b) -1 c C) — 180 74. 12 ani.

75.1,29 kg. 76.32deani. 84.8)—7,2; b) 4,3. 86.2,06 m. 87. Nu.



84. 1.8 S={69}; b) S={-24}; ¢) S={25; d) S={115: € S={-4;
f) S={38; g S={3}; h) S={Z. 3.8 S={3; b) S={G}; c) S={18};
d) S={0}. 8. 14,6 kg, 10kg. 9.2 063 le. 10. D e 111216, 12 14m.

16
13.14,5°i 20,5°. 14. 15min.
Exer citii si problemerecapitulative
8.8 1 b 52. 9.8 5 b)4l 12 .8 S={-25 25; b) S={-24; 24};

¢) S={-33 33; d) S={-33,0,7}; f) S={-25;7,7}. 13.4km.

§1. 1.a) 5,625; b) 4; c)2,65; d) 7. 4.a) 20; b)20; c)8; d)0,0028. 6.0,6.
7.8 %; b) 1,041(6); c) 1,(2); d) 0,8. 9.a) 4,14 g/cm?; b) 1300kg/m?; ¢) 6500 kg/m?.
10.10,51ei. 11.8) 2,8; b)—1. 12.0,(5). 14.84km/h. 15. AC =7cm, BC =8cm.
16.3080lei. 17. 459=51+102+306. 18. 954 =318+ 212+ 424.

§2. 4.9)1; b)18; ¢)12,5; d) 18; €) 1,2. 6. Problemaare4 solutii. Unadintre solutii

.. 589 62 21 44 675 _1240. 006 03
este: @) 5o 64 ) 378 702 © 1080 1984 ) 00804
7. b) %:% 8. @) Da, deocarece 5-18=6-15. b) Da; c) Nu; d) Da; €) Nu.

10.a) 1,5km; b) 1,3km; c)4km; d) 1,65km. 12. a) 16; b) ac=60, bd =15.
13.@) =31,43cm; b) =314cm; ¢) = 3,(18)cm; d) =0,16cm. 15.8)20m; b) 5,7m.

§3. 1.a) Da; b) Nu; c) Da; d) Da. 3. a) Adevirat; b) Fals; c) Fals; d) Adevirat.
4.8)6zle b)10zile 5.8) 9,6 kg; 144Kkg; 200g; b)0,8751; 3,751. 6.8 5min. 20sec,;
6min.40sec.; b)251; 451; 3001. 7. Pentru6 portii: 450 g devarza, 150 g desalam,
9 oua, 150 g de sunca, 120 g de maioneza, 3cepe. 8.a) 5¢; b) 20g. 9. a) 9,36 g;
b) 15,3289. 11. a) 37,5kg; 22,5kg; b) 3001; 60I. 14.a) 4960 = 992+1860+2108;
b) 9200=2100+3300+3800. 15. 15, 20, 25. 16. 15000, 30000, 45000.
17.16, 24, 40, 56.

§4. 1.a) Da; b) Nu; c) Da; d) Da. 3.4a) Adevirat; b) Fals; c) Adevirat; d) Fals.
4. 32 km/h. 5. 4 zile. 6. 15 muncitori. 7. a) 12 h; 4 h; 48 h; b) 16 persoane;

3 persoane; 48 depersoane. 8.a) 10 min.; b) 6min. 40sec. 9. a) 75; b) 20; c) 50.

10.8) 48; b) 45; ¢) 72. 11. 20. 12. 4 min. 48 sec. 15. a) y:%. 17.4km 800 m.



§5. 3.a) 10%; b) 20%; c) 26%. 5. a) 50%; b) 25%; C) 75%; d) 10%;
) 0,5%: f) 0,1%. 6.a) 62%; b) 83%; C) 98,89%. 7.a) 50%; b) 25%:
c) 75%; d) 40%; €) 48%; f) 45%; @) 0,5%; h) 54%; i) 0,75%; |) 175%;
k) 150%; 1) 37,5%. 8.a) 4%; b) 50%; c) 25%; d) 97%; €) 101%; f) 223%:
g) 20,4%: h) 679,1%; i) 33,(3)%; j) 66,(6)%; k) 512,3%; 1) 100%. 9. a) %;
D) &5 O g DL &5 N gi O i Moo D25 1) oos K)o ) 4o
m) %1 10. @) 0,03; b) 0,07; c) 0,18; d) 0,44; e) 0,009; f) 0,0025; g) 0,394,

h) 0,621; i) 0,4159; |) 0,5648. 12. a) 22%: b) 40%; c) 25%; d) 37,5%;
€) 0,05%; f) 1%; g) 80%; h) 100%; i) 0,1(6)%. 13. ARISTOTEL. 15. 25%.
16. &) 40%; b) 60%; C) 36%: d) 40%. 19. 50%. 20. &) 37,5%; h) 150%:
100%. 21. &) Da.

§6. 1.a)2; b)4; ¢)20; d)48; e 1,51ei; f)6cm; g) 18 dolari; h) 144; i) 342;
]) 256; k) 385; 1) 138,6. 2. b) 200; c) 128; d) 800; €) 80; f) 80; g) 200; h) 125;
1) 225. 3.4) 3001ei; b) 1201ei; ¢) 140m; d) 72cm; €) 10300 lei; f) 13800 le;
g)1lmlimm; h)1190ml. 5 & 5%; b) 10%; c) 25%; d) 9%. 7. @) Fds,
b) Adevarat; c) Fals; d) Adevarat; e) Fals. 8. 1 m 47 cm. 9. 972692.
10. 2736000. 11. =8,26%. 12.800¢g. 13.1,495%. 14. Cu56%. 15. 72%.

16. 1500 lei. 17. 1000 lei. 18. 60%. 19. a) 44,4; b) 11%. 21. a) 250%;
b) 83,(3) %; c) 600%,; d) 13,(3) %. 22. Vor gjungein acelasi timp.

; K)

Exer citii si problemerecapitulative
1.a) 0,4; b) 3,5, ¢)0,36; d) 1,5. 3. a a<b; b) a<b; c) a>b;

d) a>b; e a<b;, f) a<b. 4.a 1 b)13. 6. a 2-20-30_10_75
35_7_14_84_672_49 6 24 3 12 9
b 05~ =15 E 96 -7 7.d) Fainade grau estemai scumpa; b) sucul de

rosii este mai scump; c) faianta este mai |eft| na; d) teava zincata este mai scumpa.
8 16. 75 5, 2,4 , 10 2

999=35' D 6 =2 9 pes=16' @ g4=gos * DA DD ONu
d Da 10.8)91; 21,61; 601; b) 3751 51; 4% |. 11. 15ore. 13. %

14. @) 25%; b) 28%: c) 90%; d) 750%; €) 91%; f) 214%; g) 125%;
h) 262,5%. 15. a) 41,(6)%; b) 66,(6)%; c) 62,5%:; d) 631% %.
16.8) 153 ei; b) 1921ei; ¢) 26251ei; d) 19241ei. 17. 87%. 20. 300W; 480 W.



21. 9cm. 22. a) Standard; b) Tn cazul pachetului Standard, domnul Banut vacontribui
cu 17,07 lei, iar Nelu—cu 21,33 lei. Tn cazul pachetului Econom, domnul Banut va
contribui cu29,33lei, iar Nelu—cu 36,67 lel. 23. Acelasi pret: 340lei/m?. 24. 0,2.
25.61 9. 26.8si 12. 27. 1485i 25. 28. @) 4,5, b) 0,75; c) 80; d) 2/4.
29.8) 48; b) 30; ¢) 4; d)80. 30. 45%. 31.24301d. 34. Cu25%. 35.a) 125%;

b) 44,(4) %. 36.8) 5; b) 25. 37.a)1§; b)%; c)%; d) 1%. 38 a=12, b=15.

§1. 8.8)18,8cm; b) 24cm; ¢) 39,6cm; d) 16,2cm. 11. 12 moduri: AB, BA, AC, CA,
AD, DA, BC, CB, BD, DB, CD,DC. 12.20cm. 13.12cm. 14.7. 15. C(-2,5; — 2),
D(-2 2), E(25 -2), F(5 29), G(2 3), H(-3 1), L(-1 49), K(51D.

§2. 6.a) 90°; b) 180°; c) 150°; d) 60°. 7.4a) 125°; b) 22°; c) 71°. 8.a) 5min,;
b) 10min.; c) 22min. 30sec.; d) 10sec. 9.a) 65°7"; b) 82°42; c) 24°7; d) 3°8.
10. @) 36°; b) 72°; c) 144°; d) 108°. 12. ) 22°30"; b) 48°30; c) 151°16’
d) 134°58. 13.a) 40°9; b) 34°27’; ¢) 89°1312”. 14.4) 75°% b)111° c) 112°30';
d) 33°; €) 46°30. 15. 8) m(LBOC)=m(LAOD)=156°, m(LCOD) = 24°.
16. m(ZAMN) = m(ZMND) = m(£CNK ) = 63°,

mM(ZLAMP) = m(ZBMN) = m(ZCNM ) = m(£DNK ) =117°.

§3. 4.8 19cm; b)4,5cm. 5.8) 5; b) 9. 6.8) 64cm?; b) 10%cm2; 0) 4,2025cm?;
d) 53,(7)cm®. 7.a) 60cm?; b) 20,4cm?; c) 50cm?. 11.a) 14cm; b) 11,(1) cm;
¢) 119,8cm; d) 20,(4) cm.

84. 6.b) 128rcm; ¢) 4,53)rcm; d)2cm. 7. b) %ncmz; ) 5,(4)mwcm?;
d) %cmz. 8.b) 0,49rcm?; ¢) %cmz; d) 4§cm2. 11. &) Apartineinteriorul ui
cercului; b) apartinecercului; ¢) apartine exteriorului cercului; d) apartineinteriorul ui
cercului. 12.8)2; b)0; ¢)2; d)1; € 0. 14.a) 8xrcm; b) 3rcm; C) S%ncm.
16. @) 8rcm?, b) 9rcm?; c) 48wcm?’.

§5. 4. Db) 18,(962)cm’; c¢) 101,(629)cm’. 5. b) 104cm®; c¢) 399cm’.
6. b) 160,1(6)cm*; c¢) 27,30(6)cm*. 7. b) 91,(3)cm?* ¢) 612,(6) cm?.
12.d) 305cm®; b) 1120cm®. 13.2,35m. 14.31980kg. 15.4,8m. 16. = 7kg 20g.
17.8@)5cm; b) 25cm; ¢) 20 cm. 18. 1000cm®. 19. Pentru o zi.
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